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ΠρόδοχοΞ 


Αν υπάρχει κάποιοΞ σκοπόξΞ κια τὸν οποίο χζράφω αὑτόν τον 
πρόδῆοχο, αυτόΞ εἰναι κυρίωΞ χια να αποτυπώσω κάποιεπΞ από τι 
σκέψει μου κατά τη διάρκεια επεξερχασίαΞ αυτού του τόμου των 
Στοιχείων. ΑὐτέΞπ ξεκινούν από τὴν αναφορά του περιστατικού που 
περιχράφεται στο Ανθοῆόχιο του Στοβαίου: 

Πᾳαρ᾽ Εὐκήείδη τις ἀρξάμενος χεωμετρεῖν, ὑ5 τὸ πρῶτον θεώρημα ἔμαθεν, ἤρετο 
τὸν Εὐκήείδη: “Π| δέ μοι πῆξον ἔσται ταῦτα μαθόντι; καὶ ὁ Εὐκῆείδης τὸν παῖδα 
καἠέσας “Δός", ἔφη, “αὐτῷ τριώβοῆον, ἐπειδὴ δεῖ αὐτῷ ἐξ ὧν μανθάνει κερδαίνειν". 

ΑναῆοχκιζόμενοΞ το συξκεκριμένο περιστατικό, νοιώθω τὴν περι- 
φρόνηση του Εὐυκῆείδη χια τα κίνητρα του εν ἤόχω μαθητή. Ο 
ΕὐκῆείδηΞ δεν απευθύνει τὴν απάντησή του στον μαθητή αἢῆά στον 
βοηθό του. Εἰναι μια αντιπαράθεση ἰνώσηΞ-ΧρηματικῆΞ ΔύναμηϑΞπ 
όπωξ αποτυπώνεται στα παραπάνω πρόσωπα. Σίχουρα αὐυτέΞξ οι δύο 
ιδέεξ, έννοιεΞ, αἡῆηδεπιδρούν μεταξύ τουΞ και μπορούμε να δούμε 
σχέσειΞ παίρνονταΞ οριακέΞ καταστάσειΞξΞ. Ὑὑπέρμετρη ἰνώση χωρίξ 
καμία Χρηματική Δύναμη εἰναι σχεδόν ἀχρηστη και αντίστροφα, 
υπέρμετρη Χρηματικήῆ Δύναμη χωρίΞξ καμία ἰνώση είναι σχεδόν κα- 
ταστροφικῆ. Αὐτό όμωπΞ που θα ἤθεῆα να επισημάνω, εἰναι ότι οι 
δύο αυτέΞ ιδέεΞ διαφοροποιούν τουΞ ανθρώπουΞ ἢ καῆύτερα τουξ 
διαμερίζουν και προσδιορίζουν με σαφήνεια ζκια τὸ ποιο5Ξ μπορεί 
να θεωρείται ΜαθηματικόΞ (ἡ [εωμέτρηΞ)]. Μαθηματικόξ εἰναι 
εκείνοβο ο οποίοβ αναζητεί τὴν Αἢήθεια: βασισμένοΞ σε Ὀρουξ 
και Αιτήματα κια να επιδείξει τὴν αφετηρία του, προσπαθεί να 
διατυπώσει αδιαμφισβήτητεΞ [ΙροτάσειΞ. Νομίζω ὀτι ο ΕυκῆείδηςξΞ 
προσδιόρισε τα όρια αυτά με τον καῆύτερο τρόπο και δια το ἢόχο 
αυτό ἡ διδασκαῆία του θα παραμείνει ανεξίτηῆη. 


Χρήσιμεπθ5 Πῆηροφορί ε 5. 

Στὴν πῆειοψηφία τουΞ ὀῆα τα ευθύχραμμα τμήματα (μεχέθη) 
εἰναι μετρημένα. Αὐτό σημαίνει ότι σε μια συξκεκριμένη πρότασῃη, 
τα εικονιζόμενα στο σχήμα ευθύχραμμα τμήματα έχουν μήκη (υπό 
κάποιο συντεδεστή κῆίμακα5), που αντιστοιχούν στουΞ αριθμούΞξ που 
ἐεπιηέχθηκαν σαν παράδειχμα κια τὴν πρότασῃη αυτή. 

Αὐτό ἔχινε με χνώμονα να διευκοῆύνεται ἡ αντίῆηψη του ανα- 
δνώστη στὴ σύξχκριση μεχεθών ὥστε να φθάνει με σαφήνεια στην 
κατανόηση τηΞ απόδειξηΞ μιαΞ πρότασηΞ. ἴἰια τον ίδιο σκοπό, 


σε σχήματα ποῆῆών προτάσεων επίσηΞξΞ, ἔχω παραθέσει κάποιο 
σύκχρονο συμβοῆισμό ἡ τουΞ αριθμούξΞ που επιῆέχτηκαν κια τὴν 
απεικόνιση. 

Τέῆοξ θέῆω να επισημάνω ότι χια κάποιεΞ προτάσειΞ υπάρχει 
κίνδυνο παρερμηνείαΞ. Αὐτό οφείῆεται κυρίωξ, στο ότι έννοιεξ 
(οντότητεΞ) όπωξΞ “αριθμόςΞ᾽", “ἢόχοΞ᾽, “μέχεθοΞ᾽", ἔχουν με το χρόνο 
διαφοροποιηθεί. Αν και τα δικά μου πρόσθετα στοιχεία στα σχήματα 
είναι εῆάχιστα, θέῆω να πιστεύω ότι ἔωΞ εδώ δεν ἔχω υποπέσει σε 
κάποια πῆάνῃη. 


Αθήνα, Οκτώβριοπ 2016 
ΝικόηαοΞ Κεχρήξ 


ΣΤΟΙΧΕΊΙΑ 


ΒΙΒΛΙΟ ὅ 
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ΒΥΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ ὅ 


Ὅροι 


ΜέροΞ ἐστὶ μέχεθοΞ μεχέθουΞ τὸ ἔῆασσον τοῦ μείζονοΞπ, ὅταν 
καταμετρῇ τὸ μεῖζον. 

Ποῆδαπῆάσιον δὲ τὸ μεῖζον τοῦ ἐπάττονοξ, ὅταν καταμετρῆται 
ὑπὸ τοῦ ἐπάττονοξ. 

ΛόχοΞξ ἐστὶ δύο μεχεθῶν ὁμοχενῶν ἣ κατὰ πηηικότητά ποια σχέσιξπ. 
Λόχον ἔχειν πρὸς ἄηῆηηῆα μεχέθη ἢέχεται, ἃ δύναται ποῆῆηαπῆα- 
σιαζόμενα ἀηηήηων ὑπερέχειν. 

Ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ μεχέθη ἢέχεται εἶναι πρῶτον πρὸΞ δεύτερον 
καὶ τρίτον πρὸΞ τέταρτον, ὅταν τὰ τοῦ πρώτου καί τρίτου ἰσάκιξ 
ποῆηηαπηάσια τῶν τοῦ δευτέρου καὶ τετάρτου ἰσάκιΞ ποῆηῆαπῆασίων 
καθ᾽ ὁποιονοῦν ποῆῆαπηασιασμὸν ἑκάτερον ἑκατέρου ἢ ἅμα ὑπερέχῃ 
ἢ ἅμα ἴσα ἢ ἢ ἅμα ἐῆῆείπῇ ἢηφθέντα κατάῆῆηδβα. 


. Τὰ δὲ τὸν αὐτὸν ἔχοντα ἢόχον μεχέθη ἀνάδοχον καῆείσθω. 
. Ὅταν δὲ τῶν ἰσάκιΞ ποῆῆαπῆασίων τὸ μὲν τοῦ πρώτου ποῆ- 


ἢαπῆάσιον ὑπερέχῃ τοῦ τοῦ δευτέρου ποῆῆαπῆασίου, τὸ δὲ τοῦ 
τρίτου ποῆῆαπῆάσιον μὴ ὑπερέχῃ τοῦ τοῦ τετάρτου ποῆηαπῆα- 
σίου, τότε τὸ πρῶτον πρὸΞ τὸ δεύτερον μείζονα ἢόχον ἔχειν 
ἠέχεται, ἤπερ τὸ τρίτον πρὸΞ τὸ τέταρτον. 

᾿Αναδοχκία δὲ ἐν τρισὶν ὅροιΞ ἐπηαχίστη ἐστίν. 


. Ὅταν δὲ τρία μεχέθη ἀνάδοχον ἢ, τὸ πρῶτον πρὸΞ τὸ τρίτον 


διπῆασίονα ἢόχον ἔχειν ἢέχεται ἤπερ πρὸΞπ τὸ δεύτερον. 


. Ὅταν δὲ τέσσαρα μεγέθη ἀνάδοχον ἢ, τὸ πρῶτον πρὸΞ τὸ τέ- 


ταρτον τριπῆασίονα ἢόχον ἔχειν ἤέχεται ἤπερ πρὸΞ τὸ δεύτερον, 
καὶ ἀεὶ ἑξῆς ὁμοίωπ, ὧΞ ἂν ἣ ἀναῆοχία ὑπάρχῃ. 


΄ Ὁμόδοχα μεγέθη ἢέχεται τὰ μὲν ἡχούμενα τοῖΞ ἡχουμένοιΞ τὰ 


δὲ ἑπόμενα τοῖΞξ ἑπομένοιΞξΞ. 

᾿Εναῆηὰξ ἢόχοΞπ ἐστὶ ἢῆψιΞ τοῦ ἡχουμένου πρὸΞ τὸ ἡχούμενον καὶ 
τοῦ ἑπομένου πρὸΞπ τὸ ἑπόμενον. 

᾿Ανάπαῆιν ἤόχοΞ ἐστὶ ἢῆψιΞ τοῦ ἑπομένου ὧΞ ἡχουμένου πρὸΞ τὸ 
ἡγούμενον ὡΞ ἑπόμενον. 

ΣύνθεσιΞ ἢόχου ἐστὶ ἢῆψιΞε τοῦ ἡχουμένου μετὰ τοῦ ἑπομένου ὡξ 
ἑνὸς πρὸΞ αὐτὸ τὸ ἑπόμενον. 

ΔιαίρεσιΞ ἢόχου ἐστὶ ἢῆψιΞ τῆΞ ὑπεροχῆΞ, ἣ ὑπερέχει τὸ ἡχού- 
μενον τοῦ ἑπομένου, πρὸΞ αὐτὸ τὸ ἑπόμενον. 

᾿Αναστροφὴ ἢόχου ἐστὶ ἢῆψιαΞ τοῦ ἡχουμένου πρὸ τὴν ὑπεροχήν, 
ἢ ὑπερέχει τὸ ἡχούμενον τοῦ ἑπομένου. 


ΒΥΙΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ ὅ 2 


ιζ΄. Δι ἴσου ἤόχοΞ ἐστὶ πῆειόνων ὄντων μεχεθῶν καὶ ἄῆδῆων αὐτοῖΞ 
ἴσων τὸ πῆῆθοΞ σύνδυο ἢΠαμβανομένων καὶ ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ, ὅταν 
ἢ ὡς ἐν τοῖΞ πρώτοιΞ μεχέθεσι τὸ πρῶτον πρὸΞ τὸ ἔσχατον, 
οὕτωΞ ἐν τοῖΞ δευτέροιΞ μεγέθεσι τὸ πρῶτον πρὸΞ τὸ ἔσχατον" 
ἢ ἄδηῆηωπ᾽ ἢῆψιΞ τῶν ἄκρωνκαθ᾽ ὑπεξαίρεσιν τῶν μέσων. 

ιη΄. Ϊεταραχμένη δὲ ἀναῆοκία ἐστίν, ὅταν τριῶν ὄντων μεχεθῶν καὶ 
ἄμῆων αὐτοῖΞ ἴσων τὸ πῆῆθοΞ χίνηται ὧΞ μὲν ἐν τοῖΞ πρώτοιΞξ 
μεχέθεσιν ἡχούμενον πρὸΞ ἐπόμενον, οὕτωΞ ἐν τοῖΞ δευτέροιξ 
μεχέθεσιν ἡχούμενον πρὸΞ ἑπόμενον, ὼΞ δὲ ἐν τοῖΞ πρώτοιξ 
μεχέθεσιν ἑπόμενον πρὸΞ ἄηῆῆο τι, οὕτωΞ ἐν τοῖΞ δευτέροιΞ ἄδῆο 
τι πρὸΞ ἡχούμενον. 


΄ 


α΄. 

Ἐὰν ᾧἢ ὁποσαοῦν μεχέθη ὁποσωνοῦν μεγεθῶν ἴσων τὸ πῆῆθοξΞ 
ἕκαστον ἑκάστου ἰσάκιΞ ποῆδαπῆάσιον, ὁσαπῆάσιόν ἐστιν ἕν τῶν 
μεχεθῶν ἑνόΞξ, τοσαυταπῆάσια ἔσται καὶ τὰ πάντα τῶν πάντων. 

Ἔστω ὁποσαοῦν μεχέθη τὰ ΑΒ, ΓΔ ὁποσωνοῦν μεχεθῶν τῶν Ε, Ζ ἴ- 
σων τὸ πῆῆθοΞ ἕκαστον ἑκάστου ἰσάκιΞ ποῆῆδαπῆάσιον᾽ ἢέχωΐ, ὅτι ὁσαπῆά- 
σιόν ἐστι τὸ ΑΒ τοῦ Ε, τοσαυταπηήάσια ἔσται καὶ τὰ ΑΒ, ΓΔ τῶν Ε, Ζ. 

Ἐπεὶ χὰρ ἰσάκιΞ ἐστὶ ποῆηαπῆά- 
σιον τὸ ΑΒ τοῦ Ε καὶ τὸ ΓΔ τοῦ Ζ, 
ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ ΑΒ μεχέθη ἴσα 


Α Η Β Γ Θ Δ -“ “ ᾿, 2 “-Ἅ 2 - 
Ὰ ὦ ὃ Ὰ Ξ Ά τῷ Ε, τοσαῦτα καὶ ἕν τῷ ΓΔ ἴσα τῷ 
Ε Ζ ᾿ Ἵ }Ὶ Χ 7 ἢ - 

. . .-.--- διῃρήσθω τὸ μὲν ΑΒ εἰΞ τὰ τῷ Ε 


μεχέθη ἴσα τὰ ΑΗ, ΗΒ, τὸ δὲ ΓΔ εἰς 

τὰ τῷ Ζ ἴσα τὰ ΓΘ, ΘΔ’ ἔσται δὴ ἴσον 

τὸ πῆῆθοΞ τῶν ΑΗ, ΗΒ τῷ πῆήθει τῶν 

ΓΘ, ΘΔ. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ μὲν 

ΑΗ τῷ Ε, τὸ δὲ ΓΘ τῷ Ζ, ἴσον ἄρα τὸ ΑΗ τῷ Ε, καὶ τὰ ΑΗ, ΓΘ τοῖς Ε, Ζ. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἴσον ἐστὶ τὸ ΗΒ τῷ Ε, καὶ τὰ ΗΒ, ΘΔ τοῖΞ Ε, Ζ᾽ 

ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ ΑΒ ἴσα τῷ Ε, τοσαῦτα καὶ ἐν τοῖΞ ΑΒ, ΓΔ ἴσα 


1 Με σύχχρονο συμβοῆισμό διατυπώνεται: κ- Ε-ἘΚ.Ζ-Ἐ--.-Ξεκ- (Ε-ΕΖ--..) 


3 ΒΥΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ ὅ 


τοῖΞξ Ε, Ζ᾽ ὁσαπῆάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒ τοῦ Ε, τοσαυταπηήάσια ἔσται καὶ τὰ 
ΑΒ, ΓΔ τῶν Ε, Ζ: Ἐὰν ἄρα ἢ ὁποσαοῦν μεχέθη ὁποσωνοῦν μεχεθῶν ἴσων 
τὸ πῆῆθοΞ ἕκαστον ἑκάστου ἰσάκιπ ποῆῆηαπῆάσιον, ὁσαπῆάσιόν ἐστιν ἕν τῶν 
μεχεθῶν ἑνόΞξ, τοσαυταπηάσια ἔσται καὶ τὰ πάντα τῶν πάντων᾽ ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


β΄. 

Ἐὰν πρῶτον δευτέρου ἰσάκιε ἢ ποῆῆαπῆάσιον καὶ τρίτον τετάρ- 
του, ἢ δὲ καὶ πέμπτον δευτέρου ἰσάκιΞ ποῆδῆαπῆάσιον καὶ ἕκτον 
τετάρτου, καὶ συντεθὲν πρῶτον καὶ πέμπτον δευτέρου ἰσάκιΞ ἔσται 
ποῆηαπηάσιον καὶ τρίτον καὶ ἕκτον τετάρτου. 


Πρῶτον χὰρ τὸ ΑΒ δευτέρου τοῦ Γ ἰσάκιΞ ἔστω ποηῆαπηάσιον καὶ τρίτον 
τὸ ΔΕ τετάρτου τοῦ Ζ, ἔστω δὲ καὶ πέμπτον τὸ ΒΗ δευτέρου τοῦ Γ ἰσάκιπ 
ποῆῆαπῆάσιον καὶ ἕκτον τὸ ΕΘ τετάρτου τοῦ Ζ᾽ ἢέχωΐ, ὅτι καὶ συντεθὲν 
πρῶτον καὶ πέμπτον τὸ ΑΗ δευτέρου τοῦ Γ ἰσάκιΞ ἔσται ποῆηαπηάσιον καὶ 
τρίτον καὶ ἕκτον τὸ ΔΘ τετάρτου τοῦ Ζ. 


Α Β Η Ἐπεὶ χὰρ ἰσάκιΞ ἐστὶ ποῆηαπῆά- 

σιον τὸ ΑΒ τοῦ Γ καὶ τὸ ΔΕ τοῦ Ζ, 
Γ ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ ΑΒ ἴσα τῷ Γ, 
δ. 


τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ ΔΕ ἴσα τῷ Ζ. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὅσα ἐστὶν ἐν τῷ ΒΗ 
ἴσα τῷ Γ, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ ΕΘ ἴσα 


Δ Ε Θ “ 

Φ ο-ᾶᾷῪᾺἋΣὨχχ αν οτ ο.ἍνἍ»ὍὋ0Ἐὃὃ.σδ6δ΄΄'ῦ ΤτΤΤοὐΥὐᾶᾺν.,.,.κχκ..σ  ιἋ;. τῳ Ζ 

Ζ ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν ὅῆῳ τῷ ΑΗ ἴσα 
---- τῷ [.τοσαῦτα καὶ ἐν ὅῆῳ τῷ ΔΘ ἴσα 


τῷ Ζ: ὁσαπῆάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΗ τοῦ 
Γ, τοσαυταπῆάσιον ἔσται καὶ τὸ ΔΘ 
τοῦ Ζ. 
καὶ συντεθὲν ἄρα πρῶτον καὶ πέμπτον τὸ ΑΗ δευτέρου τοῦ Γ ἰσάκιξ 
ἔσται ποηῆαπηάσιον καὶ τρίτον καὶ ἕκτον τὸ ΔΘ τετάρτου τοῦ Ζ. 


1 Με σύχχρονο συμβοῆισμό διατυπώνεται: 


ΑΒ-Κ Γ ΒΗΞλ.Γ 
ο΄ 


ΔΕΞΞκιΖ ΕΘ-Ξλ.Ζ Γ Ζ 


ΒΕΥΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ ὅ 4 


Ἐὰν ἄρα πρῶτον δευτέρου ἰσάκιΞ ἢ ποῆῆαπδῆάσιον καὶ τρίτον τετάρ- 
του, ἢ δὲ καὶ πέμπτον δευτέρου ἰσάκιΞ ποῆῆαπῆάσιον καὶ ἕκτον τετάρτου, 
καὶ συντεθὲν πρῶτον καὶ πέμπτον δευτέρου ἰσάκιΞ ἔσται ποῆῆαπηάσιον καὶ 
τρίτον καὶ ἕκτον τετάρτου᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


δ. 
᾿Εὰν πρῶτον δευτέρου ἰσάκιΞ ἢ ποῆῆαπῆάσιον καὶ τρίτον τετάρτου, 
ἢηφθῇ δὲ ἰσάκιΞ ποῆῆαπῆάσια τοῦ τε πρώτου καὶ τρίτου, καὶ δι᾽ 
ἴσου τῶν ἢηφθέντων ἑκάτερον ἑκατέρου ἰσάκιΞ ἔσται ποῆῆαπῆάσιον 


τὸ μὲν τοῦ δευτέρου τὸ δὲ τοῦ τετάρτου. 


Πρῶτον χὰρ τὸ Α δευτέρου τοῦ Β ἰσάκιΞ ἔστω ποῆπαπηάσιον καὶ τρίτον 
τὸ Γ τετάρτου τοῦ Δ, καὶ εἰηήφθω τῶν Α, Γ ἰσάκιΞ ποῆῆαπηάσια τὰ ΕΖ, ΗΘ’ 
ἢέχω!, ὅτι ἰσάκιΞ ἐστὶ ποῆῆαπῆάσιον τὸ ΕΖ τοῦ Β καὶ τὸ ΗΘ τοῦ Δ. 

Ἐπεὶ χὰρ ἰσάκιΞ ἐστὶ ποῆηαπῆά- 
σιον τὸ ΕΖ τοῦ Α καὶ τὸ ΗΘ τοῦ Γ, κα 
ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ ΕΖ ἴσα τῇ Ἢ, “πτπτοτοτ--- 
τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ ΗΘ ἴσα τῷ Γ. δι- Β 
ῃρήσθω τὸ μὲν ΕΖ εἰΞ τὰ τῷ μεχέθη ἢ 
ἴσα τὰ ΕΚ, ΚΖ, τὸ δὲ ΗΘ εἰΞ τὰ τῇ «-  ὃῦὉΘὃὅΞῸΞὃ35ΚξΞὃ2ὡὧἝὨἅ(.  ος 
Γ ἴσα τὰ ΗΛ, ΛΘ’ 

ἔσται δὴ ἴσον τὸ πῆῆθοΞ τῶν ΕΚ, Γ 
ΚΖ τῷ πῆήθει τῶν ΗΛ, ΛΘ. καὶ ἐπεὶ 
ἰσάκιΞ ἐστὶ ποηηαπῆάσιον τὸ Α τοῦ «----- 
καὶ τὸ Γ τοῦ Δ, ἴσον δὲ τὸ μὲν ΕΚ τῷ η Δ Θ 
Α, τὸ δὲ ΗΛ τῷ Γ, ἰσάκια ἄρα ἐστὶ 
ποηηαπῆάσιον τὸ ΕΚ τοῦ Β καὶ τὸ ΗΛ 
τοῦ Δ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἰσάκιΞ ἐστὶ 
ποηῆαπῆάσιον τὸ ΚΖ τοῦ Β καὶ τὸ ΛΘ 
τοῦ Δ. 

ἐπεὶ οὖν πρῶτον τὸ ΕΚ δευτέρου τοῦ Β ἴσάκιΞ ἐστὶ ποῆῆαπῆάσιον καὶ 
τρίτον τὸ ΗΛ τετάρτου τοῦ Δ, ἔστι δὲ καὶ πέμπτον τὸ ΚΖ δευτέρου τοῦ Β 


1 Με σύχχρονο συμβοῆισμό διατυπώνεται: 


ΑΞξκΚ. Β εξβλᾳα ΕΗ 
Γ--κὶΔ σκυνὰ " 


ὅ ΒΥΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ ὅ 


ἰσάκιΞ ποῆῆαπηάσιον καὶ ἕκτον τὸ ΛΘ τετάρτου τοῦ Δ, καὶ συντεθὲν ἄρα 
πρῶτον καὶ πέμπτον τὸ ΕΖ δευτέρου τοῦ Β ἰσάκιΞ ἐστὶ ποῆῆηαπηάσιον καὶ 
τρίτον καὶ ἕκτον τὸ ΗΘ τετάρτου τοῦ Δ. 

Ἐὰν ἄρα πρῶτον δευτέρου ἰσάκιΞ ἢ ποῆῆαπῆάσιον καὶ τρίτον τετάρ- 
του, Πηφθῇ δὲ τοῦ πρώτου καὶ τρίτου ἰσάκια ποῆῆαπηάσια, καὶ δι᾽ ἴσου 
τῶν ἡηφθέντων ἑκάτερον ἑκατέρου ἰσάκιΞ ἔσται ποηῆαπηάσιον τὸ μὲν τοῦ 
δευτέρου τὸ δὲ τοῦ τετάρτου" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


δ΄. 

Ἐὰν πρῶτον πρὸΞ δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ ἢόχον καὶ τρίτον πρὸ 
τέταρτον, καὶ τὰ ἰσάκιΞ ποῆῆαπηάσια τοῦ τε πρώτου καὶ τρίτου πρὸΞ 
τὰ ἰσάκιΞ ποῆῆηαπῆηάσια τοῦ δευτέρου καὶ τετάρτου καθ᾽ ὁποιονοῦν 
ποῆηηαπηασιασμὸν τὸν αὐτὸν ἕξει ἢόχον ἢηφθέντα κατάηηηῆα. 


Πρῶτον χὰρ τὸ Α πρὸΞπ δεύτερον τὸ Β τὸν αὐτὸν ἐχέτω ἢόχον καὶ τρίτον 
τὸ Γ πρὸΞκ τέταρτον τὸ Δ, καὶ εἰῆήφθω τῶν μὲν Α, Γ ἰσάκιΞ ποῆηαπηάσια 
τὰ Ε, Ζ, τῶν δὲ Β, Δ ἄῆδα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκιΞ ποῆδαπῆάσια τὰ Η, Θ᾽ ἢέχωΐ, 
ὅτι ἐστὶν ὧΞ τὸ Ε πρὸΞ τὸ Η, οὕτωΞ τὸ Ζ πρὸξ τὸ Θ. 


Εἰηήφθω χὰρ τῶν μὲν Ε, Ζ ἰσάκιΞξ 
ποῆηηαπηῆάσια τὰ Κ, Λ, τῶν δὲ Η, Θ 


Α ε---...... 


ἀναο ἄῆῆα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκια ποῆῆηαπηάσια 
ἰμαπτιναποι τὰ Μ, Ν. [Καὶ] ἐπεὶ ἰσάκιΞ ἐστὶ ποῆ- 
ἢ ψαεσναπι Παπῆάσιον τὸ μὲν Ε τοῦ Α, τὸ δὲ Ζ 
Κ.----.---ς--- τοῦ Γ, καὶ εἴῆηπται τῶν Ε, Ζ ἴσάκιξ 
Μμ.------- ποηπαπηάσια τὰ Κ,, Λ, ἴσάκιΞ ἄρα ἐ- 
στὶ ποῆηαπηάσιον τὸ Κ τοῦ Α καὶ τὸ 
Γ.- Λ τοῦ Γ. 
Δι.- διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἰσάκιΞ ἐστὶ ποῆ- 
Ζ-ςςοςς- ἢΠαπῆάσιον τὸ Μ τοῦ Β καὶ τὸ Ν τοῦ 
Θι..... Δ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὧΞπ τὸ Α πρὸ τὸ Β, 
οι φος-ὦ οὕτωπ τὸ Γ πρὸ τὸ Δ, καὶ εἴῆηπται 
Ν τῶν μὲν Α, Γ ἰσάκιΞ ποῆῆαπηάσια τὰ 


Κ, Λ, τῶν δὲ Β, Δ ἄῆδῆα, ἃ ἔτυχεν, 
ἰσάκιΞ ποηῆαπῆάσια τὰ Μ, Ν, εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Κ τοῦ Μ, ὑπερέχει καὶ 
τὸ Λ τοῦ Ν, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔδαττον, ἔδῆαττον. καί ἐστι τὰ μὲν 
Κ, Λ τῶν Ε, Ζ ἰσάκις ποηῆαπηῆάσια, τὰ δὲ Μ, Ν τῶν Η, Θ ἄῆηα, ἃ ἔτυχεν, 
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ἰσάκιΞ ποηῆαπηάσια᾽ ἔστιν ἄρα ὧπ τὸ Ε πρὸΞκ τὸ Η, οὕτωΞξ τὸ Ζ πρὸκ τὸ Θ. 
Ἐὰν ἄρα πρῶτον πρὸΞ δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ ἢόχον καὶ τρίτον πρὸΞξ 
τέταρτον, καὶ τὰ ἰσάκιΞ ποηῆαπηάσια τοῦ τε πρώτου καὶ τρίτου πρὸπ τὰ 
ἰσάκις ποηῆαπηάσια τοῦ δευτέρου καὶ τετάρτου τὸν αὐτὸν ἕξει ἤόχον καθ᾽ 
ὁποιονοῦν ποῆηαπηασιασμὸν ἢηφθέντα κατάηηηῆα᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
ε΄. 
Ἐὰν μέχεθοΞ μεχέθουΞ ἰσάκιΞ ἢ ποδῆαπῆάσιον, ὅπερ ἀφαιρεθὲν 
ἀφαιρεθέντοΞπ, καὶ τὸ ἢοιπὸν τοῦ ἢοιποῦ ἰσάκιΞ ἔσται ποῆηαπῆηάσιον, 
ὁσαπηῆάσιόν ἐστι τὸ ὅῆον τοῦ ὅδου. 


ΜέχεθοΞπ χὰρ τὸ ΑΒ μεχέθουΞ τοῦ ΓΔ ἰσάκιΞ ἔστω ποῆπηαπηάσιον, ὅπερ 
ἀφαιρεθὲν τὸ ΑΕ ἀφαιρεθέντοΞ τοῦ ΓΖ᾽ ἢέχωΐϊ, ὅτι καὶ ἢοιπὸν τὸ ΕΒ ἢοιποῦ 
τοῦ ΖΔ ἰσάκιΞ ἔσται ποηῆαπηάσιον, ὁσαπῆάσιόν ἐστιν ὅῆον τὸ ΑΒ ὅδου τοῦ 
ΓΔ. 

Ὁσαπῆηάσιον χάρ ἐστι τὸ ΑΕ τοῦ 
ΓΖ, τοσαυταπῆάσιον χεχονέτω καὶ τὸ 
ΕΒ τοῦ ΓΗ. [Καὶ ἐπεὶ ἰσάκιΞπ ἐστὶ ποῆ- 
ἢαπῆάσιον τὸ ΑΕ τοῦ ΓΖ καὶ τὸ ΕΒ τοῦ Α Ε Β 
ΗΓ, ἰσάκιΞ ἄρα ἐστὶ ποῆηαπηάσιον τὸ 
ΑΕ τοῦ ΓΖ καὶ τὸ ΑΒ τοῦ ΗΖ. 

κεῖται δὲ ἰσάκιΞ ποῆηαπηῆάσιον τὸ 
ΑΕ τοῦ ΓΖ καὶ τὸ ΑΒ τοῦ ΓΔ. ἰσάκιςΞ 
ἄρα ἐστὶ ποῆῆηαπηάσιον τὸ ΑΒ ἑκατέ- 
ρου τῶν ΗΖ, ΓΔ’ ἴσον ἄρα τὸ ΗΖ τῷ 
ΓΔ. κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ ΓΖ᾽ ἢοιπὸν 
ἄρα τὸ ΗΓ ἢοιπῷ τῷ ΖΔ ἴσον ἐστίν. 

καὶ ἐπεὶ ἰσάκιΞ ἐστὶ ποηηαπηάσιον τὸ ΑΕ τοῦ ΓΖ καὶ τὸ ΕΒ τοῦ ΗΓ, ἴσον 
δὲ τὸ ΗΓ τῷ ΔΖ, ἰσάκιΞ ἄρα ἐστὶ ποῆηαπῆάσιον τὸ ΑΕ τοῦ ΓΖ καὶ τὸ ΕΒ 
τοῦ ΖΔ. ἰσάκιπ δὲ ὑπόκειται ποῆηῆαπηάσιον τὸ ΑΕ τοῦ ΓΖ καὶ τὸ ΑΒ τοῦ ΓΔ’ 
ἰσάκιΞ ἄρα ἐστὶ ποῆῆαπηῆάσιον τὸ ΕΒ τοῦ ΖΔ καὶ τὸ ΑΒ τοῦ ΓΔ. καὶ ἢοιπὸν 
ἄρα τὸ ΕΒ Ποιποῦ τοῦ ΖΔ ἰσάκιΞ ἔσται ποηῆαπηάσιον, ὁσαπηῆάσιόν ἐστιν ὅδῆον 
τὸ ΑΒ ὅηου τοῦ ΓΔ. 

Ἐὰν ἄρα μέχεθοΞ μεχέθουΞ ἰσάκια ἢ ποῆῆαπηῆάσιον, ὅπερ ἀφαιρεθὲν 
ἀφαιρεθέντοπ, καὶ τὸ ἢοιπὸν τοῦ ἢοιποῦ ἰσάκιπ ἔσται ποηῆαπηάσιον, ὁσα- 
πηάσιόν ἐστι καὶ τὸ ὅῆον τοῦ ὅδου᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΑΒ. ΑΕ- ΑΒ-ΑΕ. ΕΒ 
ΓΔ ΓΖ ΓΔ-ΓΖ ΖΔ 
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, 


σ΄. 

Ἐὰν δύο μεχέθη δύο μεχεθῶν ἰσάκιΞ ἢ ποῆῆαπῆηάσια, καὶ ἀφαι- 
ρεθέντα τινὰ τῶν αὐτῶν ἰσάκιΞ ἢ ποῆῆδαπῆάσια, καὶ τὰ ἢοιπὰ τοῖΞξ 
αὐτοῖΞ ἤτοι ἴσα ἐστὶν ἢ ἰσάκιΞ αὐτῶν ποῆηαπηάσια. 


Δύο χὰρ μεχέθη τὰ ΑΒ, ΓΔ δύο μεχεθῶν τῶν Ε, Ζ ἰσάκιΞ ἔστω ποῆ- 
ἢαπῆάσια, καὶ ἀφαιρεθέντα τὰ ΑΗ, ΓΘ τῶν αὐτῶν τῶν Ε, Ζ ἰσάκιΞ ἔστω 
ποηηαπηάσια᾽ ἢέχω, ὅτι καὶ Ποιπὰ τὰ ΗΒ, ΘΔ τοῖΞ Ε, Ζ ἤτοι ἴσα ἐστὶν ἢ 
ἰσάκιΞ αὐτῶν ποῆηαπΠηάσια. 

Ἔστω χὰρ πρότερον τὸ ΗΒ τῷ Ε 
ἴσον ἢέχω, ὅτι καὶ τὸ ΘΔ τῷ Ζ ἴσον 

Α Η Β ἐστίν. 

Κείσθω χὰρ τῷ Ζ ἴσον τὸ ΓΚ. ἐ- 


Ε πεὶ ἰσάκια ἐστὶ ποηηαπηάσιον τὸ ΑΗ 

τοῦ Ε καὶ τὸ ΓΘ τοῦ Ζ, ἴσον δὲ τὸ 
Κ Γ Θ. Δ μὲν ΗΒ τῷ Ε, τὸ δὲ ΚΓ τῷ Ζ, ἰσάκιε 
τπτ-ππ΄ῆῆ ποι" ἄρα ἐστὶ ποῆῆηαπῆάσιον τὸ ΑΒ τοῦ Ε 
Ζ καὶ τὸ ΚΘ τοῦ Ζ. ἰσάκιπ δὲ ὑπόκειται 


ποηηαπηάσιον τὸ ΑΒ τοῦ Ε καὶ τὸ ΓΔ 
τοῦ Ζ᾽ ἴσάκιΞ ἄρα ἐστὶ ποηῆηαπῆάσιον 
τὸ ΚΘ τοῦ Ζ καὶ τὸ ΓΔ τοῦ Ζ. 
ἐπεὶ οὖν ἑκάτερον τῶν ΚΘ, ΓΔ τοῦ Ζ ἰσάκιΞ ἐστὶ ποῆῆαπῆάσιον, ἴσον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΚΘ τῷ ΓΔ. κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ ΓΘ’ ἢοιπὸν ἄρα τὸ ΚΓ ἢοιπῷ 
τῷ ΘΔ ἴσον ἐστίν. ἀηηὰ τὸ Ζ τῷ ΚΓ ἐστιν ἴσον᾽ καὶ τὸ ΘΔ ἄρα τῷ Ζ ἴσον 
ἐστίν. 
ὥστε εἰ τὸ ΗΒ τῷ Ε ἴσον ἐστίν, καὶ τὸ ΘΔ ἴσον ἔσται τῷ Ζ. ὉμοίωΞ δὴ 
δείξομεν, ὅτι, κἂν ποῆῆαπῆάσιον ἢ τὸ ΗΒ τοῦ Ε, τοσαυταπῆάσιον ἔσται καὶ 
τὸ ΘΔ τοῦ Ζ. 
Ἐὰν ἄρα δύο μεχέθη δύο μεχεθῶν ἰσάκιΞ ἢ ποῆδαπῆάσια, καὶ ἀφαιρε- 
θέντα τινὰ τῶν αὐτῶν ἰσάκις ἢ ποῆῆαπῆάσια, καὶ τὰ ἢοιπὰ τοῖΞ αὐτοῖς 
ἤτοι ἴσα ἐστὶν ἢ ἰσάκια αὐτῶν ποῆηαπηάσια᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Τὰ ἴσα πρὸΞ τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχει ἢόχον καὶ τὸ αὐτὸ πρὸΞ τὰ 
ἴσα. 

Ἔστω ἴσα μεχέθη τὰ Α, Β, ἄῆῆο δέ τι, ὃ ἔτυχεν, μέχεθοκ τὸ Γ᾽ ἢέχω, ὅτι 
ἑκάτερον τῶν Α, Β πρὸπ τὸ Γ τὸν αὐτὸν ἔχει ἢόχον, καὶ τὸ Γ πρὸΞ ἑκάτερον 
τῶν Α, Β. 
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Εἰηήφθω χὰρ τῶν μὲν Α, Β ἰσάκιξ 
ποηηαπηάσια τὰ Δ, Ε, τοῦ δὲ Γ ἄηῆο, 
ὃ ἔτυχεν, ποηῆαπηάσιον τὸ Ζ. 


Ἐπεὶ οὖν ἰσάκιΞ ἐστὶ ποῆῆαπῆά- ἈΒΩ͂Ν Ἐ 
σιον τὸ Δ τοῦ Α καὶ τὸ Ε τοῦ Β, ἴσον " Ε 
δὲ τὸ Α τῷ Β, ἴσον ἄρα καὶ τὸ Δ τῷ τις 
Ε. ἄῆηῆο δέ, ὅ ἔτυχεν, τὸ Ζ. Εἰ ἄ- Γ Ζ 


ρα ὑπερέχει τὸ Δ τοῦ Ζ, ὑπερέχει καὶ 
τὸ Ε τοῦ Ζ, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ 
ἔδῆαττον, ἔπαττον. 

καί ἐστι τὰ μὲν Δ, Ε τῶν Α, Β ἰσάκιΞξ ποηπαπηάσια, τὸ δὲ Ζ τοῦ Γ ἄδηῆο, 
ὃ ἔτυχεν, ποῆῆηαπηάσιον᾽ ἔστιν ἄρα ὧξ τὸ Α πρὸκ τὸ Γ, οὕτωΞ τὸ Β πρὸκ τὸ 
Γ. Λέχω [δή], ὅτι καὶ τὸ Γ πρὸΞ ἑκάτερον τῶν Α, Β τὸν αὐτὸν ἔχει ἢόχον. 

Τῶν χὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων ὁμοίως δείξομεν, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ Δ 
τῷ Ε᾿ ἄῆῆο δέ τι τὸ Ζ᾽ εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Ζ τοῦ Δ, ὑπερέχει καὶ τοῦ Ε, καὶ εἰ 
ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔδαττον, ἔῆαττον. καί ἐστι τὸ μὲν Ζ τοῦ Γ ποηῆαπηάσιον, 
τὰ δὲ Δ, Ε τῶν Α, Β ἄῆδηα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκιΞ ποῆηῆαπηάσια᾽ ἔστιν ἄρα ὧὡξπ τὸ 
Γ πρὸΞκ τὸ Α, οὕτωξ τὸ Γ πρὸ τὸ Β. 

Τὰ ἴσα ἄρα πρὸπ τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχει ἢόχον καὶ τὸ αὐτὸ πρὸπ τὰ 
ἴσα. 


Πόρισμα : Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν μεχέθη τινὰ 
ἀνάδοχον ἢ, καὶ ἀνάπαῆιν ἀνάῆοχον ἔσται. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


η΄. 
Ἰῶν ἀνίσων μεχεθῶν τὸ μεῖζον πρὸΞ τὸ αὐτὸ μείζονα ἢόχον ἔχει 
ἤπερ τὸ ἔῆαττον. καὶ τὸ αὐτὸ πρὸΞ τὸ ἔἢαττον μείζονα ἢόχον ἔχει 
ἤπερ πρὸΞ τὸ μεῖζον. 


Ἔστω ἄνισα μεχέθη τὰ ΑΒ, Γ, καὶ ἔστω μεῖζον τὸ ΑΒ, ἄηῆο δέ, ὃ ἔτυχεν, 
τὸ Δ’ ἤέχω, ὅτι τὸ ΑΒ πρὸΞπ τὸ Δ μείζονα ἢόχον ἔχει ἤπερ τὸ Γ πρὸΞπ τὸ 
Δ, καὶ τὸ Δ πρὸκ τὸ Γ μείζονα ἤόχον ἔχει ἤπερ πρὸΞ τὸ ΑΒ. Ἐπεὶ χὰρ 
μεῖζόν ἐστι τὸ ΑΒ τοῦ Γ, κείσθω τῷ Γ ἴσον τὸ ΒΕ᾿ τὸ δὴ ἔπασσον τῶν ΑΕ, 
ΕΒ ποῆπαπηασιαζόμενον ἔσται ποτὲ τοῦ Δ μεῖζον. 

ἔστω πρότερον τὸ ΑΕ ἔῆαττον τοῦ ΕΒ, καὶ πεποηῆαπηασιάσθω τὸ ΑΕ, καὶ 
ἔστω αὐτοῦ ποῆῆαπηάσιον τὸ ΖΗ μεῖζον ὃν τοῦ Δ, καὶ ὁσαπηάσιόν ἐστι τὸ 
ΖΗ τοῦ ΑΕ, τοσαυταπῆάσιον χεχονέτω καὶ τὸ μὲν ΗΘ τοῦ ΕΒ τὸ δὲ Κ τοῦ 
Γ' 
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καὶ εἰηήφθω τοῦ Δ διπῆάσιον μὲν 

τὸ Λ, τριπῆάσιον δὲ τὸ Μ, καὶ ἑ- 

ΑΕ Β ξῇς ἑνὶ πῆεῖον, ἕωΞ ἂν τὸ ἢαμβανό- 
μενον ποῆῆαπῆάσιον μὲν χένηται τοῦ 
Δ, πρώτωξπ δὲ μεῖζον τοῦ Κ. εἰῆηήφθω, 


Ζ Η Θ Χ 2 Ἂ, , Χ “ 
----.--, καὶ ἔστω τὸ Ν τετραπῆηάσιον μὲν τοῦ 
Κ.---Ὀ-::- Δ, πρώτωϑπ δὲ μεῖζον τοῦ Κ. 


Ἐπεὶ οὖν τὸ Κ τοῦ Ν πρώτωξ ἐ- 
στὶν ἔῆαττον, τὸ Κ ἄρα τοῦ Μ οὔκ 
ἐστιν ἔδαττον. καὶ ἐπεὶ ἰσάκιπ ἐστὶ 

Νς-. ὃ ποηηαπῆηάσιον τὸ ΖΗ τοῦ ΑΕ καὶ τὸ 

ΗΘ τοῦ ΕΒ, ἰσάκιΞ ἄρα ἐστὶ ποῆηα- 
πηάσιον τὸ ΖΗ τοῦ ΑΕ καὶ τὸ ΖΘ τοῦ 
ΑΒ. 

ἰσάκιΞ δέ ἐστι ποῆηαπῆάσιον τὸ ΖΗ τοῦ ΑΕ καὶ τὸ Κ τοῦ Γ᾽ ἰσάκιΞ ἄρα 
ἐστὶ ποῆηαπηάσιον τὸ ΖΘ τοῦ ΑΒ καὶ τὸ Κ τοῦ Γ. τὰ ΖΘ, Κ ἄρα τῶν ΑΒ, 
Γ ἰσάκιΞ ἐστὶ ποῆηαπηάσια. 

πάῆιν, ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ ποηῆαπῆάσιον τὸ ΗΘ τοῦ ΕΒ καὶ τὸ Κ τοῦ Γ, 
ἴσον δὲ τὸ ΕΒ τῷ Γ, ἴσον ἄρα καὶ τὸ ΗΘ τῷ Κ. τὸ δὲ Κ τοῦ Μ οὔκ ἐστιν 
ἔδπαττον᾽ οὐδ᾽ ἄρα τὸ ΗΘ τοῦ Μ ἔπαττόν ἐστιν. μεῖζον δὲ τὸ ΖΗ τοῦ Δ’ ὅῆον 
ἄρα τὸ ΖΘ συναμφοτέρων τῶν Δ, Μ μεῖζόν ἐστιν. ἀῆῆηὰ συναμφότερα τὰ Δ, 
Μ τῷ Ν ἐστιν ἴσα, ἐπειδήπερ τὸ Μ τοῦ Δ τριπῆάσιόν ἐστιν, συναμφότερα 
δὲ τὰ Μ, Δ τοῦ Δ ἐστι τετραπηάσια, ἔστι δὲ καὶ τὸ Ν τοῦ Δ τετραπηάσιον᾽ 
συναμφότερα ἄρα τὰ Μ, Δ τῷ Ν ἴσα ἐστίν. 

ἀηηὰ τὸ ΖΘ τῶν Μ, Δ μεῖζόν ἐστιν᾽ τὸ ΖΘ ἄρα τοῦ Ν ὑπερέχει: τὸ δὲ Κ 
τοῦ Ν οὐχ ὑπερέχει. καί ἐστι τὰ μὲν ΖΘ, Κ τῶν ΑΒ, Γ ἰσάκιΞ ποῆηαπηάσια, 
τὸ δὲ Ν τοῦ Δ ἄῆῆο, ὃ ἔτυχεν, ποῆηαπηάσιον᾽ τὸ ΑΒ ἄρα πρὸκ τὸ Δ μείζονα 
ἠόχον ἔχει ἤπερ τὸ Γ πρὸπ τὸ Δ. Λέχω δή, ὅτι καὶ τὸ Δ πρὸκ τὸ Γ μείζονα 
ἠόχον ἔχει ἤπερ τὸ Δ πρὸκ τὸ ΑΒ. 

Ἰῶν χὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων ὁμοίωΞ δείξομεν, ὅτι τὸ μὲν Ν τοῦ 
Κ ὑπερέχει, τὸ δὲ Ν τοῦ ΖΘ οὐχ ὑπερέχει. καί ἐστι τὸ μὲν Ν τοῦ Δ 
ποηηαπηάσιον, τὰ δὲ ΖΘ, Κ τῶν ΑΒ, Γ ἄῆηπα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκιξ ποῆῆαπηάσια᾽ 

τὸ Δ ἄρα πρὸ τὸ Γ μείζονα ἢόχον ἔχει ἤπερ τὸ Δ πρὸ τὸ ΑΒ. ᾿Αηηὰ δὴ 
τὸ ΑΕ τοῦ ΕΒ μεῖζον ἔστω. τὸ δὴ ἔῆαττον τὸ ΕΒ ποῆῆαπηασιαζόμενον ἔσται 
ποτὲ τοῦ Δ μεῖζον. πεποηηαπηασιάσθω, καὶ ἔστω τὸ ΗΘ ποῆπαπῆάσιον μὲν 
τοῦ ΕΒ, μεῖζον δὲ τοῦ Δ’ καὶ ὁσαπῆάσιόν ἐστι τὸ ΗΘ τοῦ ΕΒ, τοσαυταπῆάσιον 
χεχονέτω καὶ τὸ μὲν ΖΗ τοῦ ΑΕ, τὸ δὲ Κ τοῦ Γ. 

ὁμοίωΞ δὴ δείξομεν, ὅτι τὰ ΖΘ, Κ τῶν ΑΒ, Γ ἰσάκιΞ ἐστὶ ποῆῆαπηάσια᾽ 
καὶ εἰηήφθω ὁμοίωΞ τὸ Ν ποῆῆηαπηάσιον μὲν τοῦ Δ, πρώτωΞ δὲ μεῖζον τοῦ 
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ΖΗ ὥστε πάῆιν τὸ ΖΗ τοῦ Μ οὔκ ἐστιν ἔῆασσον. μεῖζον δὲ τὸ ΗΘ τοῦ Δ’ 
ὅῆον ἄρα τὸ ΖΘ τῶν Δ, Μ, τουτέστι τοῦ Ν, ὑπερέχει. τὸ δὲ Κ τοῦ Ν οὐχ 
ὑπερέχει, ἐπειδήπερ καὶ τὸ ΖΗ μεῖζον ὃν τοῦ ΗΘ, τουτέστι τοῦ Κ, τοῦ Ν 
οὐχ ὑπερέχει. καὶ ὡσαύτωΞ κατακοπουθοῦντεΞπ τοῖΞπ ἐπάνω περαίνομεν τὴν 
ἀπόδειξιν. 

Ἰῶν ἄρα ἀνίσων μεχεθῶν τὸ μεῖζον πρὸΞ τὸ αὐτὸ μείζονα ἢόχον ἔχει 
ἤπερ τὸ ἔπαττον᾽ καὶ τὸ αὐτὸ πρὸΞ τὸ ἔἢαττον μείζονα ἢόχον ἔχει ἤπερ 
πρὸς τὸ μεῖζον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


θ΄. 

Τὰ πρὸΞ τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχοντα ἢἤόχον ἴσα ἀῆῆήῆδοιΞ ἐστίν" 
καὶ πρὸΞ ἃ τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἕχει ἢόχον, ἐκεῖνα ἴσα ἐστίν. 
Ἐχέτω χὰρ ἑκάτερον τῶν Α, Β πρὸ 
τὸ Γ τὸν αὐτὸν ἢόχον᾽ ἢέχω, ὅτι ἴσον 


ἐστὶ τὸ Α τῷ Β. Εἰ χὰρ μῆ, οὐκ ἂν Α Β 
ἑκάτερον τῶν Α, Β πρὸ τὸ Γ τὸν αὖὐ- ἘΠπΠΠΠοοασο ε-----Θ---- 
τὸν εἰχε ἤόχον᾽ ἔχει δέ" ἴσον ἄρα ἐστὶ Γ 


τὸ Α τῷ Β. 

Ἐχέτω δὴ πάῆιν τὸ Γ πρὸκ ἑκάτε- 
ρον τῶν Α, Β τὸν αὐτὸν ἠἢόχον᾽ ἢέχω, 
ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ Α τῷ Β. Εἰ χὰρ μή, 
οὐκ ἂν τὸ Γ πρὸΞ ἑκάτερον τῶν Α, Β τὸν αὐτὸν εἶχε ἢόχον᾽ ἔχει δέ᾽ ἴσον 
ἄρα ἐστὶ τὸ Α τῷ Β. 

Τὰ ἄρα πρὸ τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχοντα ἤόχον ἴσα ἀηηήῆδοιΞ ἐστίν᾽ καὶ 
πρὸΞ ἃ τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχει ἢόχον, ἐκεῖνα ἴσα ἐστίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
ι΄. 

Ἰῶν πρὸΞ τὸ αὐτὸ ἢόχον ἐχόντων τὸ μείζονα ἢἤόχον ἔχον ἐκεῖνο 
μεῖζόν ἐστιν᾽ πρὸΞ ὃ δὲ τὸ αὐτὸ μείζονα ἢόχον ἔχει, ἐκεῖνο ἔῆαττόν 
ἐστιν. 

Ἐχέτω χὰρ τὸ Α πρὸκ τὸ Γ μείζονα ἤόχον ἤπερ τὸ Β πρὸπ τὸ Γ᾽ ἢέχω, 
ὅτι μεῖζόν ἐστι τὸ Α τοῦ Β. Εἰ χὰρ μή, ἤτοι ἴσον ἐστὶ τὸ Α τῷ Β ἢ ἔπασσον. 
ἴσον μὲν οὖν οὔκ ἐστὶ τὸ Α τῷ Β᾽ ἑκάτερον χὰρ ἂν τῶν Α, Β πρὸ τὸ Γ τὸν 
αὐτὸν εἶχε ἢόχον. οὐκ ἔχει δέ᾽ οὐκ ἄρα ἴσον ἐστὶ τὸ Α τῷ Β. οὐδὲ μὴν 
ἔβασσόν ἐστι τὸ Α τοῦ Β᾽ τὸ Α χὰρ ἂν πρὸκ τὸ Γ ἐδάσσονα ἢόχον εἶχεν ἤπερ 
τὸ Β πρὸΞκ τὸ Γ. οὐκ ἔχει δέ᾽ οὐκ ἄρα ἔδασσόν ἐστι τὸ Α τοῦ Β. ἐδείχθη 
δὲ οὐδὲ ἴσον᾽ μεῖζον ἄρα ἐστὶ τὸ Α τοῦ Β. 
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Ἐχέτω δὴ πάῆιν τὸ Γ πρὸΞ τὸ Β 
μείζονα ἢόχον ἤπερ τὸ Γ πρὸ τὸ Α᾿ 


ἠέχω, ὅτι ἔδασσόν ἐστι τὸ Β τοῦ Α. Α Β 
Εἰ χὰρ μή, ἤτοι ἴσον ἐστὶν ἢ μεῖζον. :------ὦ ---- 
ἴσον μὲν οὖν οὔκ ἐστι τὸ Β τῷ Α᾿ τὸ Γ 


Γ χὰρ ἂν πρὸς ἑκάτερον τῶν Α, Β τὸν 
αὐτὸν εἶχε ἢόχον. οὐκ ἔχει δέ᾽ οὐκ 
ἄρα ἴσον ἐστὶ τὸ Α τῷ Β. οὐδὲ μὴν 
μεῖζόν ἐστι τὸ Β τοῦ Α᾿ τὸ Γ χὰρ ἂν 
πρὸΞ τὸ Β ἐδάσσονα ἢόχον εἶχεν ἤπερ πρὸΞ τὸ Α. οὐκ ἔχει δέ᾽ οὐκ ἄρα 
μεῖζόν ἐστι τὸ Β τοῦ Α. ἐδείχθη δέ, ὅτι οὐδὲ ἴσον᾽ ἔδαττον ἄρα ἐστὶ τὸ Β 
τοῦ Α. 

Ἰῶν ἄρα πρὸΞ τὸ αὐτὸ ἢόχον ἐχόντων τὸ μείζονα ἢόχον ἔχον μεῖζόν 
ἐστιν᾽ καὶ πρὸΞ ὃ τὸ αὐτὸ μείζονα ἢόχον ἔχει, ἐκεῖνο ἔδαττόν ἐστιν᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


ια΄. 
Οἱ τῷ αὐτῷ ἢόχῳ οἱ αὐτοὶ καὶ ἀηῆηήδοιΞξ εἰσὶν οἱ αὐτοί. 
Ἔστωσαν χὰρ ὧὡξ μὲν τὸ Α πρὸ τὸ Β, οὕτωΞξ τὸ Γ πρὸΞκ τὸ Δ, ὡπ δὲ 
τὸ Γ πρὸΞπ τὸ Δ, οὕτωΞξ τὸ Ε πρὸΞ τὸ Ζ᾽ Πέχω, ὅτι ἐστὶν ὧΞ τὸ Α πρὸπ τὸ 
Β, οὕτωΞ τὸ Ε πρὸξ τὸ Ζ. 


Εἰηήφθω χὰρ τῶν Α, Γ, Ε ἰσάκιπ 
ποηπαπηάσια τὰ Η, Θ, Κ, τῶν δὲ Β, Δ, 
Ζ ἄῆδα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκιΞ ποηηαπηάσια 
τὰ Λ, Μ, Ν. [Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡΞ τὸ 
Α πρὸΞ τὸ Β, οὕτωΞ τὸ Γ πρὸΞ τὸ 
Δ, καὶ εἴῆηπται τῶν μὲν Α, Γ ἰσάκιΞ 
ποῆηηαπῆάσια τὰ Η, Θ, τῶν δὲ Β., Δ 
ἄῆῆα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκιΞ ποῆηαπηάσια 
τὰ Λ, Μ, εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Η τοῦ Λ, 
ὑπερέχει καὶ τὸ Θ τοῦ Μ, καὶ εἰ ἴσον 
ἐστίν, ἴσον, καὶ εἰ ἐηδείπει, ἐηηείπει. 

πάῆιν, ἐπεί ἐστιν ὧΞξ τὸ Γ πρὸπ τὸ Δ, οὕτωξ τὸ Ε πρὸ τὸ Ζ, καὶ εἴῆηπται 
τῶν Γ, Ε ἰσάκιΞ ποῆηαπηάσια τὰ Θ, Κ, τῶν δὲ Δ, Ζ ἄῆηπα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκιξ 
ποηηαπῆάσια τὰ Μ, Ν, εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Θ τοῦ Μ, ὑπερέχει καὶ τὸ Κ τοῦ 
Ν, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔῆῆατον, ἔδπαττον. ἀηηπὰ εἰ ὑπερεῖχε τὸ Θ τοῦ Μ, 
ὑπερεῖχε καὶ τὸ Η τοῦ Λ, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔδαττον, ἔῆαττον᾽ ὥστε 


Ι 


ΖΝ πῖ 


" 
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καὶ εἰ ὑπερέχει τὸ Η τοῦ Λ, ὑπερέχει καὶ τὸ Κ τοῦ Ν, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ 
εἰ ἔδαττον, ἔῆαττον. καί ἐστι τὰ μὲν Η, Κ τῶν Α, Ε ἰσάκιΞ ποῆηαπηάσια, 
τὰ δὲ Λ, Ν τῶν Β, Ζ ἄῆηα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκιΞ ποῆηαπηάσια᾽ ἔστιν ἄρα ὡξ τὸ 
Α πρὸκ τὸ Β, οὕτωΞπ τὸ Ε πρὸ τὸ Ζ. 

Οἱ ἄρα τῷ αὐτῷ ἢόχῳ οἱ αὐτοὶ καὶ ἀηηήηοιΞπ εἰσὶν οἱ αὐτοί᾽ ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


ιβ΄. 

Ἐὰν ἢ ὁποσαοῦν μεχέθη ἀνάδοχον, ἔσται ὧΞξ ἕν τῶν ἡκουμένων 
πρὸΞ ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτωΞ ἅπαντα τὰ ἡχούμενα πρὸΞ ἅπαντα τὰ 
ἑπόμενα. 

Ἔστωσαν ὁποσαοῦν μεχέθη ἀνάδοχον τὰ Α, Β, Γ, Δ, Ε, Ζ, ὑΞ τὸ Α πρὸΞξ 
τὸ Β, οὕτωΞ τὸ Γ πρὸ τὸ Δ, καὶ τὸ Ε πρὸπ το Ζ᾽ Πέχω, ὅτι ἐστὶν ὑΞ τὸ Α 
πρὸΞ τὸ Β, οὕτωΞξ τὰ Α, Γ, Ε πρὸΞπ τὰ Β, Δ, Ζ. 

Εἰηήφθω χὰρ τῶν μὲν Α, Γ, Ε ἰσά- 
κιβ ποῆηαπηάσια τὰ Η, Θ, Κ, τῶν δὲ 


Β, Δ, Ζ ἄῆηα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκιξ ποῆ- ᾿ξε παασὶ Ε.---.--- 
,, Χ Ζ 
ἢαπηῆάσια τὰ Λ, Μ, Ν. δεν "-- --ἰ 
Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡΞ τὸ Α πρὸΞπ τὸ ῃ Λ 
Β, οὕτωΞ τὸ Γ πρὸΞ τὸ Δ, καὶ τὸ Ε 9----.--ο Μ..-.... 


πρὸς τὸ Ζ, καὶ εἴῆηπται τῶν μένα, “το 
Γ, Ε ἰσάκιΞ ποῆῆαπηῆάσια τὰ Η, Θ, Κ 
τῶν δὲ Β, Δ, Ζ ἄῆηα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκιπ 
ποηῆαπηάσια τὰ Λ, Μ, Ν, εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Η τοῦ Λ, ὑπερέχει καὶ τὸ Θ 
τοῦ Μ, καὶ τὸ Κ τοῦ Ν, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔβῆαττον, ἔδπαττον. ὥστε 
καὶ εἰ ὑπερέχει τὸ Η τοῦ Λ, ὑπερέχει καὶ τὰ Η, Θ, Κ τῶν Λ, Μ, Ν, καὶ εἰ 
ἴσον, ἴσα, καὶ εἰ ἔδαττον, ἔδαττονα. καί ἐστι τὸ μὲν Η καὶ τὰ Η, Θ, Κ τοῦ 
Α καὶ τῶν Α, Γ, Ε ἰσάκιΞ ποῆῆαπῆάσια, ἐπειδήπερ ἐὰν ἢ ὁποσαοῦν μεχέθη 
ὁποσωνοῦν μεχεθῶν ἴσων τὸ πῆῆθοΞ ἕκαστον ἑκάστου ἰσάκιπ ποῆῆαπῆάσιον, 
ὁσαπηάσιόν ἐστιν ἕν τῶν μεχεθῶν ἑνόΞξ, τοσαυταπηάσια ἔσται καὶ τὰ πάντα 
τῶν πάντων. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ Λ καὶ τὰ Λ, Μ, Ν τοῦ Β καὶ τῶν Β,. Δ, Ζ ἰσάκιΞξ 
ἐστὶ ποηῆαπηάσια᾽ ἔστιν ἄρα ὡΞξΞ τὸ Α πρὸ τὸ Β, οὕτωΞ τὰ Α, Γ, Ε πρὸΞξ 
τὰ Β, Δ, Ζ. 

Ἐὰν ἄρα ἢ ὁποσαοῦν μεχέθη ἀνάδβοχον, ἔσται ὧΞ ἕν τῶν ἡχουμένων πρὸΞ 
ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτωΞ ἅπαντα τὰ ἡχούμενα πρὸΞ ἅπαντα τὰ ἑπόμενα᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 
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ιχ΄. 

Ἐὰν πρῶτον πρὸΞ δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ ἢόχον καὶ τρίτον πρὸκΞ 
τέταρτον, τρίτον δὲ πρὸΞ τέταρτον μείζονα ἢόχον ἔχῃ ἢ πέμπτον 
πρὸΞ ἕκτον, καὶ πρῶτον πρὸΞ δεύτερον μείζονα ἢόχον ἕξει ἢ πέμπτον 
πρὸΞπ ἕκτον. 

Πρῶτον χὰρ τὸ Α πρὸΞπ δεύτερον τὸ Β τὸν αὐτὸν ἐχέτω ἢόχον καὶ τρίτον 
τὸ Γ πρὸΞκ τέταρτον τὸ Δ, τρίτον δὲ τὸ Γ πρὸΞ τέταρτον τὸ Δ μείζονα ἢόχον 
ἐχέτω ἢ πέμπτον τὸ Ε πρὸΞπ ἕκτον τὸ Ζ. ἢέχω, ὅτι καὶ πρῶτον τὸ Α πρὸπ 
δεύτερον τὸ Β μείζονα ἢόχον ἕξει ἤπερ πέμπτον τὸ Ε πρὸξπ ἕκτον τὸ Ζ. 

Ἐπεὶ χὰρ ἔστι τινὰ τῶν μὲν Γ, 
Ε ἰσάκιΞ ποῆῆαπηάσια, τῶν δὲ Δ, Ζ 


Α...Ὁ σαν. ἄηῆα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκιΞ ποῆηαπηάσια, 
Β.,-Ὁ Δ.-- καὶ τὸ μὲν τοῦ Γ ποῆῆαπηῆάσιον τοῦ 

Η ο... . ..... ς “ ΄ τ ΄ μ ᾿ 
1 ᾿ΕΞΞΞΞ᾿αΞς τοῦ Δ ποῆπαπηασίου ὑπερέχει, τὸ δὲ 
Ν ὁ---ο--.0---.-9 Κ ο ὁ ὁ ὁ 


τοῦ Ε ποῆῆαπηάσιον τοῦ τοῦ Ζ ποῆῆα- 
πηασίου οὐχ ὑπερέχει, εἰηήφθω, καὶ ἔ- 
στω τῶν μὲν Γ, Ε ἰσάκια ποηῆαπηάσια 
τὰ Η, Θ, τῶν δὲ Δ, Ζ ἄηῆδα,. ἃ ἔτυχεν, 
ἰσάκιΞ ποηῆαπηάσια τὰ Κ, Λ, ὥστε τὸ 
μὲν Η τοῦ Κ ὑπερέχειν, τὸ δὲ Θ τοῦ 
Λ μὴ ὑπερέχειν᾽ καὶ ὁσαπῆάσιον μέν 
ἐστι τὸ Η τοῦ Γ, τοσαυταπῆάσιον ἔστω καὶ τὸ Μ τοῦ Α, ὁσαπῆάσιον δὲ τὸ 
Κ τοῦ Δ, τοσαυταπηάσιον ἔστω καὶ τὸ Ν τοῦ Β. 

ΚΚαὶ ἐπεί ἐστιν ὧΞ τὸ Α πρὸ τὸ Β, οὕτωΞ τὸ Γ πρὸ τὸ Δ, καὶ εἴῆηπται 
τῶν μὲν Α, Γ ἰσάκις ποῆῆαπῆάσια τὰ Μ, Η, τῶν δὲ Β, Δ ἄῆδηα, ἃ ἔτυχεν, 
ἰσάκια ποῆηαπηάσια τὰ Ν, Κ, εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Μ τοῦ Ν, ὑπερέχει καὶ τὸ 
Η τοῦ Κ, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔπαττον, ἔῆῆατον. 

ὑπερέχει δὲ τὸ Η τοῦ Κ' ὑπερέχει ἄρα καὶ τὸ Μ τοῦ Ν. τὸ δὲ Θ τοῦλΛ 
οὐχ ὑπερέχει καί ἐστι τὰ μὲν Μ, Θ τῶν Α, Ε ἰσάκιΞ ποῆῆηαπηάσια, τὰ δὲ 
Ν, Λ τῶν Β, Ζ ἄηῆδα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις ποῆηαπῆάσια᾽ τὸ ἄρα Α πρὸΞ τὸ Β 
μείζονα ἢόχον ἔχει ἤπερ τὸ Ε πρὸκ τὸ Ζ. 

Ἐὰν ἄρα πρῶτον πρὸΞ δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ ἢόχον καὶ τρίτον πρὸΞξ 
τέταρτον, τρίτον δὲ πρὸΞ τέταρτον μείζονα ἢόχον ἔχῃ ἢ πέμπτον πρὸπ 
ἕκτον, καὶ πρῶτον πρὸΞπ δεύτερον μείζονα ἢόχον ἕξει ἢ πέμπτον πρὸπ ἕκτον᾽ 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ιδ΄. 
Ἐὰν πρῶτον πρὸΞ δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ ἢόχον καὶ τρίτον πρὸΞ 
τέταρτον, τὸ δὲ πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖζον ἧἦ, καὶ τὸ δεύτερον τοῦ 
τετάρτου μεῖζον ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν ἔῆαττον, ἔπῆαττον. 


Πρῶτον χὰρ τὸ Α πρὸΞπ δεύτερον τὸ Β αὐτὸν ἐχέτω ἢόχον καὶ τρίτον τὸ 
Γ πρὸΞ τέταρτον τὸ Δ, μεῖζον δὲ ἔστω τὸ Α τοῦ Γ᾽ ἢέχω, ὅτι καὶ τὸ Β τοῦ 
Δ μεῖζόν ἐστιν. 

Ἐπεὶ χὰρ τὸ Α τοῦ Γ μεῖζόν ἐστιν, 
ἄδῆο δέ, ὃ ἔτυχεν, [μέχεθοκπ] τὸ Β, τὸ 
Α ἄρα πρὸκ τὸ Β μείζονα ἢόχον ἔχει 
ἤπερ τὸ Γ πρὸΞ τὸ Β. ὧκ δὲ τὸ Α 
πρὸΞ τὸ Β, οὕτωΞ τὸ Γ πρὸΞ τὸ Δ’ 
καὶ τὸ Γ ἄρα πρὸ τὸ Δ μείζονα ἢόχον 
ἔχει ἤπερ τὸ Γ πρὸΞ τὸ Β. πρὸ ὃ 
δὲ τὸ αὐτὸ μείζονα ἢόχον ἔχει, ἐκεῖνο 
ἔδῆασσόν ἐστιν ἔδασσον ἄρα τὸ Δ τοῦ Β᾽ ὥστε μεῖζόν ἐστι τὸ Β τοῦ Δ. 

Ὁμοίωξ δὴ δεῖξομεν, ὅτι κἂν ἴσον ἢ τὸ Α τῷ Γ, ἴσον ἔσται καὶ τὸ Β τῷ 
Δ, κἄν ἔβασσον ἢ τὸ Α τοῦ Γ, ἔβασσον ἔσται καὶ τὸ Β τοῦ Δ. 

Ἐὰν ἄρα πρῶτον πρὸΞ δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ ἢόχον καὶ τρίτον πρὸς 
τέταρτον, τὸ δὲ πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖζον ᾧ, καὶ τὸ δεύτερον τοῦ τετάρτου 
μεῖζον ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν ἔβῆαττον, ἔπαττον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Β .------.Ὁ Δ. 


ιε΄. 
Τὰ μέρη τοῖΞ ὡσαύτωξΞ ποῆδαπῆασίοιΞ τὸν αὐτὸν ἔχει ἢἤόχον 
ἢηφθέντα κατάηῆηλῆα. 


Ἔστω χὰρ ἰσάκιπ ποῆηαπηάσιον τὸ 
ΑΒ τοῦ Γ καὶ το ΔΕ τοῦ Ζ᾽ ἢέχω, ὅτι 
ἐστὶν ὡΞ τὸ Γ πρὸΞκ τὸ Ζ, οὕτωΞξ τὸ ΝΞ 
ΑΒ πρὸ τὸ ΔΕ. 

Ἐπεὶ χὰρ ἰσάκιΞ ἐστὶ ποῆηαπῆά- 
σιον τὸ ΑΒ τοῦ Γ καὶ τὸ ΔΕ τοῦ Ζ, 
ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ ΑΒ μεχέθη ἴσα 
τῷ Γ, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ ΔΕ ἴσα τῷ 2 
Ζ. διῃρήσθω τὸ μὲν ΑΒ εἰΞ τὰ τῷ Γ 
ἴσα τὰ ΑΗ, ΗΘ, ΘΒ. τὸ δὲ ΔΕ εἰΞ τὰ 
τῷ Ζ ἴσα τὰ ΔΚ, ΚΛ, ΛΕ’ ἔσται δὴ ἴσον τὸ πῆῆθοΞ τῶν ΑΗ, ΗΘ, ΘΒ τῷ 
πῆήθει τῶν ΔΙΚ, ΚΛ, ΛΕ. 
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καὶ ἐπεὶ ἴσα ἐστὶ τὰ ΑΗ, ΗΘ, ΘΒ ἀηηήλδοιξ, ἔστι δὲ καὶ τὰ ΔΚ, ΚΛ, ΛΕ 
ἴσα ἀῆηήῆοιπ, ἔστιν ἄρα ὧΞ τὸ ΑΗ πρὸ τὸ ΔΚ, οὕτωΞ τὸ ΗΘ πρὸ τὸ ΚΛ, 
καὶ τὸ ΘΒ πρὸς τὸ ΛΕ. ἔσται ἄρα καὶ ὡΞπ ἕν τῶν ἠχουμένων πρὸΞ ἕν τῶν 
ἑπομένων, οὕτωΞ ἅπαντα τὰ ἡχουμένα πρὸΞ ἅπαντα τὰ ἑπόμενα᾽ ἔστιν ἄρα 
ὼΞ τὸ ΑΗ πρὸΞ τὸ ΔΚ, οὕτωΞξ τὸ ΑΒ πρὸκ τὸ ΔΕ. ἴσον δὲ τὸ μὲν ΑΗ τῷ Γ, 
τὸ δὲ ΔΚ τῷ Ζ᾽ ἔστιν ἄρα ὧπ τὸ Γ πρὸκπ τὸ Ζ οὕτωΞ τὸ ΑΒ πρὸ τὸ ΔΕ. 

Τὰ ἄρα μέρη τοῖΞπ ὡσαύτωΞξ ποῆῆαπῆασίοια τὸν αὐτὸν ἔχει ἢόχον ἢη- 
φθέντα κατάηηηῆα᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ι5΄. 
Ἐὰν τέσσαρα μεχέθη ἀνάδβοχον ἢ, καὶ ἐναῆῆὰξ ἀνάδοχον ἔσται. 
Ἔστω τέσσαρα μεχέθη ἀνάδοχον τὰ Α, Β, Γ, Δ, ὧΞκ τὸ Α πρὸκ τὸ Β, 
οὕτωΞ τὸ Γ πρὸΞ τὸ Δ’ ἢέχω, ὅτι καὶ ἐναῆῆηὰξ [ἀνάδοχον] ἔσται, ὡΞ τὸ Α 
πρὸΞ τὸ Γ, οὕτωΞ τὸ Β πρὸ τὸ Δ. 
Εἰηήφθω χὰρ τῶν μὲν Α, Β ἰσάκιπ 
ποηπαπηάσια τὰ Ε, Ζ, τῶν δὲ Γ, Δ ἀῆ- 
ὰ ὝΨΝ ἢα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκιΞε ποηηαπηῆάσια τὰ 
Ἐ- Η, Θ. 
Καὶ ἐπεὶ ἰσάκιΞ ἐστὶ ποῆπαπῆά- 
σιον τὸ Ε τοῦ Α καὶ τὸ Ζ τοῦ Β, τὰ 
Ε ----..-...- . .Ηης. 0. δὲ μέρη τοῖΞ ὡσαύτωΞπ ποηηαπῆασίοιπ 
τὸν αὐτὸν ἔχει ἢόχον, ἔστιν ἄρα ὧπ 
“ἜΞεο τὸ - {ἰξξει-ῦ τὸ Α πρὸ τὸ Β, οὕτωΞ τὸ Ε πρὸ τὸ 
Ζ. ὧς δὲ τὸ Α πρὸπ τὸ Β, οὕτωΞ τὸ Γ 
πρὸς τὸ Δ’ καὶ ὧΞξ ἄρα τὸ Γ πρὸκ τὸ 
Δ, οὕτωΞπ τὸ Ε πρὸΞπ τὸ Ζ. 
πάῆιν, ἐπεὶ τὰ Η, Θ τῶν Γ, Δ ἰσάκιΞξ ἐστὶ ποῆῆαπηάσια, ἔστιν ἄρα ὡξ 
τὸ Γ πρὸΞ τὸ Δ, οὕτωΞ τὸ Η πρὸΞ τὸ Θ. ὧπ δὲ τὸ Γ πρὸ τὸ Δ, [οὕτω] 
τὸ Ε πρὸΞκ τὸ Ζ᾽ καὶ ὑπ ἄρα τὸ Ε πρὸΞ τὸ Ζ, οὕτωΞ τὸ Η πρὸκ τὸ Θ. ἐὰν 
δὲ τέσσαρα μεχέθη ἀνάδοχον , τὸ δὲ πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖζον ᾧ, καὶ τὸ 
δεύτερον τοῦ τετάρτου μεῖζον ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, κἄν ἔῆαττον, ἔπαττον. 
εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Ε τοῦ Η, ὑπερέχει καὶ τὸ Ζ τοῦ Θ, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ 
εἰ ἔδαττον, ἔῆαττον. καί ἐστι τὰ μὲν Ε, Ζ τῶν Α, Β ἰσάκιΞ ποῆηαπληάσια, 
τὰ δὲ Η, Θ τῶν Γ, Δ ἄῆδα. ἃ ἔτυχεν, ἰσάκιΞ ποῆηαπηάσια᾽ ἔστιν ἄρα ὧπ τὸ 
Α πρὸκ τὸ Γ, οὕτωΞξ τὸ Β πρὸ τὸ Δ. 
Ἐὰν ἄρα τέσσαρα μεχέθη ἀνάβοχον ᾧ, καὶ ἐναῆῆὰξ ἀνάδοχον ἔσται᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 
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ιζ΄. 
Ἐὰν συχκείμενα μεχέθη ἀνάδῆοχον ἢ, καὶ διαιρεθέντα ἀνάδοχον 
ἔσται. 


Ἔστω συχκείμενα μεχέθη ἀνάδῆοχον τὰ ΑΒ, ΒΕ, ΓΔ, ΔΖ, ὧΞ τὸ ΑΒ πρὸς 
τὸ ΒΕ, οὕτωΞ τὸ ΓΔ πρὸς τὸ ΔΖ᾽ ἢέχω, ὅτι καὶ διαιρεθέντα ἀνάδοχον ἔσται, 
ὼΞπ τὸ ΑΕ πρὸς τὸ ΕΒ, οὕτωΞ τὸ ΓΖ πρὸΞ τὸ ΔΖ. 

Εἰηήφθω χὰρ τῶν μὲν ΑΕ, ΕΒ, ΓΖ, 
ΖΔ ἰσάκις ποῆηαπῆάσια τὰ ΗΘ, ΘΚ, 
ΛΜ, ΜΝ, τῶν δὲ ΕΒ, ΖΔ ἄῆηα, ἃ ἔτυ- .----...-... .---..-... 
χεν, ἰσάκιΞ ποῆηαπηάσια τὰ ΚΞ, ΝΠ. Η 

Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ ποῆηῆαπῆά- 
σιον τὸ ΗΘ τοῦ ΑΕ καὶ τὸ ΘΚ τοῦ Λ ΜΝ Π 
ΕΒ, ἰσάκιΞ ἄρα ἐστὶ ποῆῆαπηάσιον τὸ 
ΗΘ τοῦ ΑΕ καὶ τὸ ΗΚ τοῦ ΑΒ. ἰσάκιςΞ 
δέ ἐστι ποῆῆηαπηῆάσιον τὸ ΗΘ τοῦ ΑΕ καὶ τὸ ΛΜ τοῦ ΓΖ᾽ ἰσάκιΞ ἄρα ἐστὶ 
ποηηαπῆάσιον τὸ ΗΚ τοῦ ΑΒ καὶ τὸ ΛΜ τοῦ ΓΖ. 

πάῆιν, ἐπεὶ ἰσάκιΞ ἐστὶ ποῆηαπῆάσιον τὸ ΛΜ τοῦ ΓΖ καὶ τὸ ΜΝ τοῦ ΖΔ, 
ἰσάκιΞ ἄρα ἐστὶ ποῆηαπῆάσιον τὸ ΛΜ τοῦ ΓΖ καὶ τὸ ΛΝ τοῦ ΓΔ. ἰσάκιξ 
δὲ ἦν ποῆῆαπῆάσιον τὸ ΛΜ τοῦ ΓΖ καὶ τὸ ΗΚ τοῦ ΑΒ’ ἰσάκιΞ ἄρα ἐστὶ 
ποηῆαπηάσιον τὸ ΗΚ τοῦ ΑΒ καὶ τὸ ΛΝ τοῦ ΓΔ. τὰ ΗΚ, ΛΝ ἄρα τῶν ΑΒ, 
ΓΔ ἰσάκιΞ ἐστὶ ποῆῆαπηάσια. 

πάῆιν, ἐπεὶ ἰσάκιΞ ἐστὶ ποῆῆαπῆασίον τὸ ΘΚ τοῦ ΕΒ καὶ τὸ ΜΝ τοῦ 
ΖΔ, ἔστι δὲ καὶ τὸ ΚΞ τοῦ ΕΒ ἰσάκιΞ ποῆηαπηάσιον καὶ τὸ ΝΠ τοῦ ΖΔ, καὶ 
συντεθὲν τὸ ΘΞ τοῦ ΕΒ ἰσάκιξ ἐστὶ ποῆηῆαπηάσιον καὶ τὸ ΜΠ τοῦ ΖΔ. καὶ 
ἐπεί ἐστιν ὑπ τὸ ΑΒ πρὸκ τὸ ΒΕ, οὕτωΞ τὸ ΓΔ πρὸ τὸ ΔΖ, καὶ εἴῆηπται 
τῶν μὲν ΑΒ, ΓΔ ἰσάκιΞ ποῆηαπῆάσια τὰ ΗΚ, ΛΝ, τῶν δὲ ΕΒ, ΖΔ ἰσάκιΞξ 
ποηηαπῆάσια τὰ ΘΞ, ΜΠ, εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ ΗΚ τοῦ ΘΞ, ὑπερέχει καὶ τὸ 
ΛΝ τοῦ ΜΠ, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔδαττον, ἔπαττον. 

ὑπερεχέτω δὴ τὸ ΗΚ τοῦ ΘΞ, καὶ κοινοῦ ἀφαιρεθέντοΞ τοῦ ΘΚ ὑπερέχει 
ἄρα καὶ τὸ ΗΘ τοῦ ΚΞ. ἀῆδῆα εἰ ὑπερεῖχε τὸ ΗΚ τοῦ ΘΞ ὑπερεῖχε καὶ τὸ 
ΛΝ τοῦ ΜΠ’ ὑπερέχει ἄρα καὶ τὸ ΛΝ τοῦ ΜΠ, καὶ κοινοῦ ἀφαιρεθέντοξκ τοῦ 
ΜΝ ὑπερέχει καὶ τὸ ΛΜ τοῦ ΝΠ’ ὥστε εἰ ὑπερέχει τὸ ΗΘ τοῦ ΚΞ, ὑπερέχει 
καὶ τὸ ΛΜ τοῦ ΝΠ. ὁμοίωΞ δὴ δεῖξομεν, ὅτι κἂν ἴσον ἢ τὸ ΗΘ τῷ ΚΞ, ἴσον 
ἔσται καὶ τὸ ΛΜ τῷ ΝΠ, κἂν ἔπαττον, ἔβῆαττον. καί ἐστι τὰ μὲν ΗΘ, ΛΜ 
τῶν ΑΕ, ΓΖ ἰσάκιΞ ποῆηαπηάσια, τὰ δὲ ΚΞ, ΝΠ τῶν ΕΒ, ΖΔ ἄῆηα, ἃ ἔτυχεν, 
ἰσάκιΞ ποῆῆαπηάσια᾽ ἔστιν ἄρα ὧΞπ τὸ ΑΕ πρὸΞ τὸ ΕΒ, οὕτωΞπ τὸ ΓΖ πρὸπ 
τὸ ΖΔ. Ἐὰν ἄρα συχκείμενα μεχέθη ἀνάδοχον ἢ, καὶ διαιρεθέντα ἀνάδοχον 
ἔσται᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ιη΄. 
Ἐὰν διῃρημένα μεχέθη ἀνάῆοχον ᾧὖ, καὶ συντεθέντα ἀνάδοχον 
ἔσται. 


Ἔστω διῃρημένα μεχέθη ἀνάδῆοχον τὰ ΑΕ, ΕΒ, ΓΖ, ΖΔ, ὧΞ τὸ ΑΕ πρὸς 
τὸ ΕΒ, οὕτωΞ τὸ ΓΖ πρὸςκ τὸ ΖΔ’ ἢέχω, ὅτι καὶ συντεθέντα ἀνάδοχον ἔσται, 
ὼΞπΞ τὸ ΑΒ πρὸς τὸ ΒΕ, οὕτωΞξ τὸ ΓΔ πρὸς τὸ ΖΔ. 

Εἰ χὰρ μή ἐστὶν ὑπ τὸ ΑΒ πρὸκπ τὸ 
ΒΕ, οὕτωΞ τὸ ΓΔ πρὸπ τὸ ΔΖ, ἔσται 
ὼπ τὸ ΑΒ πρὸ τὸ ΒΕ, οὕτωΞ τὸ ΓΔ 
ἤτοι πρὸπ ἔπασσόν τι τοῦ ΔΖ ἢ πρὸπ 
μεῖζον. 

Ἔστω πρότερον πρὸπ ἔπασσον τὸ 
ΔΗ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὧΞ τὸ ΑΒ πρὸ τὸ 
ΒΕ, οὕτωΞ τὸ ΓΔ πρὸΞ τὸ ΔΗ, συνχ- 
κείμενα μεχέθη ἀνάδοχόν ἐστιν᾽ ὥστε 
καὶ διαιρεθέντα ἀνάῆοχον ἔσται. ἔ- 
στιν ἄρα ὧὡξ τὸ ΑΕ πρὸκ τὸ ΕΒ, οὕτωΞ τὸ ΓΗ πρὸΞ τὸ ΗΔ. ὑπόκειται δὲ 
καὶ ὧΞπ τὸ ΑΕ πρὸ τὸ ΕΒ, οὕτωΞπ τὸ ΓΖ πρὸΞ τὸ ΖΔ. καὶ ὧπ ἄρα τὸ ΓΗ 
πρὸΞ τὸ ΗΔ, οὕτωΞ τὸ ΓΖ πρὸΞ τὸ ΖΔ. μεῖζον δὲ τὸ πρῶτον τὸ ΓΗ τοῦ 
τρίτου τοῦ ΓΖ᾽ μεῖζον ἄρα καὶ τὸ δεύτερον τὸ ΗΔ τοῦ τετάρτου τοῦ ΖΔ. 
ἀηηὰ καὶ ἔῆηαττον᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον᾽ οὐκ ἄρα ἐστὶν ὡΞ τὸ ΑΒ πρὸπ τὸ 
ΒΕ, οὕτωΞ τὸ ΓΔ πρὸπ ἔῆασσον τοῦ ΖΔ. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ πρὸΞ 
μεῖζον πρὸΞ αὐτὸ ἄρα. 

Ἐὰν ἄρα διῃρημένα μεχέθη ἀνάδοχον ᾧ, καὶ συντεθέντα ἀνάδοχον ἔσται" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


» 
ΠῚ 
τ 


Ν 
-- 
" 


ιθ΄. 
Ἐὰν ἡ ὡΞ ὅδἢον πρὸΞ ὅδἢον, οὕτωΞ ἀφαιρεθὲν πρὸΞ ἀφαιρεθέν, καὶ 
τὸ ἢοιπὸν πρὸΞ τὸ ἢοιπὸν ἔσται ὡΞ ὅῆον πρὸΞ ὅῆδον. 


Ἔστω χὰρ ὡπ ὅῆον τὸ ΑΒ πρὸπ ὅῆον τὸ ΓΔ, οὕτωΞ ἀφαιρεθὲν τὸ ΑΕ πρὸΞξ 
ἀφειρεθὲν τὸ ΓΖ᾽ ἢέχω, ὅτι καὶ ἢοιπὸν τὸ ΕΒ πρὸς ἢοιπὸν τὸ ΖΔ ἔσται ὡΞξ 
ὅῆον τὸ ΑΒ πρὸπ ὅῆον τὸ ΓΔ. Ἐπεὶ χάρ ἐστιν ὡξ τὸ ΑΒ πρὸ τὸ ΓΔ, οὕτωπ 
τὸ ΑΕ πρὸκ τὸ ΓΖ, καὶ ἐναῆηὰξ ὡΞ τὸ ΒΑ πρὸκ τὸ ΑΕ, οὕτωΞξ τὸ ΔΓ πρὸκ τὸ 
ΓΖ. καὶ ἐπεὶ συχκείμενα μεχέθη ἀνάδοχόν ἐστιν, καὶ διαιρεθέντα ἀνάδοχον 
ἔσται, ὧΞπ τὸ ΒΕ πρὸΞκ τὸ ΕΑ, οὕτωΞξ τὸ ΔΖ πρὸκπ τὸ ΓΖ᾽ καὶ ἐναῆῆάξ, Ξπ τὸ 
ΒΕ πρὸπ τὸ ΔΖ, οὕτωΞ τὸ ΕΑ πρὸκπ τὸ ΖΓ. ὧΞκ δὲ τὸ ΑΕ πρὸ τὸ ΓΖ, οὕτω 
ὑπόκειται ὅῆον τὸ ΑΒ πρὸκ ὅῆον τὸ ΓΔ. 
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καὶ ἢΠοιπὸν ἄρα τὸ ΕΒ πρὸΞπ ἢοιπὸν 
τὸ ΖΔ ἔσται ὡΞ ὅῆον τὸ ΑΒ πρὸκπ ὅ- 
ἢον τὸ ΓΔ. Ἐὰν ἄρα ἢ ὧὡΞπ ὅῆον πρὸΞ 
ὅῆον, οὕτωΞ ἀφαιρεθὲν πρὸΞ ἀφαιρε- 
θέν, καὶ τὸ ἢοιπὸν πρὸπ τὸ ἢἤοιπὸν 
ἔσται ὧΞ ὅἢον πρὸπ ὅδον [ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι]. [Καὶ ἐπεὶ ἐδείχθη ὧΞ τὸ ΑΒ 
πρὸκ τὸ ΓΔ, οὕτωξ τὸ ΕΒ πρὸ τὸ ΖΔ, 
καὶ ἐναῆηηὰξ ὡΞκ τὸ ΑΒ πρὸ τὸ ΒΕ οὕ- 
τω τὸ ΓΔ πρὸΞπ τὸ ΖΔ, συχκείμενα 
ἄρα μεχέθη ἀνάηοχόν ἐστιν᾽ ἐδείχθη δὲ ὧὡΞ τὸ ΒΑ πρὸΞκ τὸ ΑΕ, οὕτωξ τὸ 
ΔΓ πρὸΞπ τὸ ΓΖ᾽ καί ἐστιν ἀναστρέψαντι. 


» 
ΓΤ 
υ 


Ν 
» 


Πόρισμα : Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν συδκείμενα 


μεχέθη ἀνάδοχον ἢ, καὶ ἀναστρέψαντι ἀνάδοχον ἔσται. ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


, 


κ΄. 

Ἐὰν ἢ τρία μεχέθη καὶ ἄῆῆα αὐτοῖς ἴσα τὸ πῆῆθοΞξ, σύνδυο 
ἢαμβανόμενα καὶ ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχω, δι᾽ ἴσου δὲ τὸ πρῶτον τοῦ τρίτου 
μεῖζον ἢ, καὶ τὸ τέταρτον τοῦ ἕκτου μεῖζον ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, 
κἂν ἔβαττον, ἔῆαττον. 


Ἔστω τρία μεχέθη τὰ Α, Β, Γ, καὶ ἄῆῆα αὐτοῖΞ ἴσα τὸ πῆῆθοΞ τὰ Δ, 
Ε, Ζ, σύνδυο Παμβανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ, ὧΞπ μὲν τὸ Α πρὸΞκ τὸ Β, οὕτωξ 
τὸ Δ πρὸκ τὸ Ε, ὧΞκ δὲ τὸ Β πρὸκ τὸ Γ, οὕτωΞ τὸ Ε πρὸξΞ τὸ Ζ, δι᾽ ἴσου δὲ 
μεῖζον ἔστω τὸ Α τοῦ Γ᾽ ἢέχω, ὅτι καὶ τὸ Δ τοῦ Ζ μεῖζον ἔσται, κἂν ἴσον, 
ἴσον, κἂν ἔῆαττον, ἔἢαττον. 

Ἐπεὶ χὰρ μεῖζόν ἐστι τὸ Α τοῦ Γ, 
ἄηῆο δέ τι τὸ Β, τὸ δὲ μεῖζον πρὸπ 
τὸ αὐτὸ μείζονα ἢόχον ἔχει ἤπερ τὸ 
ἔδῆαττον, τὸ Α ἄρα πρὸκ τὸ Β μείζονα 
ἢόχον ἔχει ἤπερ τὸ Γ πρὸκπ τὸ Β. ἀηδῆ’ 
ὡς μὲν τὸ Α πρὸΞ τὸ Β ἰοὕτωπ] τὸ 
Δ πρὸπ τὸ Ε, ὧΞκ δὲ τὸ Γ πρὸκ τὸ Β, 
ἀνάπαῆιν οὕτωΞ τὸ Ζ πρὸπ τὸ Ε᾿ καὶ 
τὸ Δ ἄρα πρὸ τὸ Ε μείζονα ἢἤόχον 
ἔχει ἤπερ τὸ Ζ πρὸΞ τὸ Ε. τῶν δὲ 


» 


ΕΣ ΘΜΆΚΝΎὌΎΈΕΞ-ΞΕ 


[50] 


Δ 
ιτο[ιΤ᾿:ἱὴυέΠέΠΠἘΠἘ ἷππι᾽[ὃ;Φ 
Ε 
ΕΞ ΕΞ ͵Ὧ,οὮὃ᾽᾽᾽: Φ 
Ζ 
το’οι᾽οΤ͵ὴόὁ[ὁΠ᾿᾿᾿ Φ 


Ὶι᾿έὴνυνυὃῤὋΠιιιι,,,, Ὁ Φ 
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πρὸΞ τὸ αὐτὸ ἢόχον ἐχόντων τὸ μείζονα ἤόχον ἔχον μεῖζόν ἐστιν. μεῖζον 
ἄρα τὸ Δ τοῦ Ζ. ὁμοίωΞ δὴ δείξομεν, ὅτι κἂν ἴσον ἢ τὸ Α τῷ Γ, ἴσον ἔσται 
καὶ τὸ Δ τῷ Ζ, κἂν ἔἢαττον, ἔῆαττον. 

Ἐὰν ἄρα ἢ τρία μεχέθη καὶ ἄῆδῆα αὐτοῖΞ ἴσα τὸ πῆῆθοΞ, σύνδυο ἢαμ- 
βανόμενα καὶ ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχω, δι᾿ ἴσου δὲ τὸ πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖζον 
ἢ, καὶ τὸ τέταρτον τοῦ ἕκτου μεῖζον ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν ἔἢαττον, 
ἔβαττον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κα΄. 

Ἐὰν ἢ τρία μεχέθη καὶ ἄῆῆα αὐτοῖς ἴσα τὸ πῆῆθοΞ σύνδυο 
ἢαμβανόμενα καὶ ἐν τῷ αὐτῷ δόχῳ, ἢ δὲ τεταραχμένη αὐτῶν ἡ 
ἀναδοχία, δι᾽ ἴσου δὲ τὸ πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖζον ἧ, καὶ τὸ τέταρτον 
τοῦ ἕκτου μεῖζον ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν ἔῆαττον, ἔπαττον. 

Ἔστω τρία μεχέθη τὰ Α, Β, Γ καὶ ἄῆῆα αὐτοῖΞ ἴσα τὸ πῆῆθοΞ τὰ Δ, Ε, 
Ζ, σύνδυο Παμβανόμενα καὶ ἐν τῷ αὐτῷ Πόχῳ, ἔστω δὲ τεταραχμένη αὐτῶν ἣ 
ἀναῆοχία, ὧὡΞπ μὲν τὸ Α πρὸΞ τὸ Β, οὕτωΞ τὸ Ε πρὸκ τὸ Ζ, ὡΞ δὲ τὸ Β πρὸςξ 
τὸ Γ, οὕτωΞ τὸ Δ πρὸΞπ τὸ Ε, δι᾽ ἴσου δὲ τὸ Α τοῦ Γ μεῖζον ἔστω᾽ ἢέχω, ὅτι 
καὶ τὸ Δ τοῦ Ζ μεῖζον ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν ἔδῆαττον, ἔδαττον. 

Ἐπεὶ χὰρ μεῖζόν ἐστι τὸ Α τοῦ Γ, 
ἄηῆο δέ τι τὸ Β, τὸ Α ἄρα πρὸκ τὸ Β 
μείζονα ἢόχον ἔχει ἤπερ τὸ Γ πρὸΞπ τὸ κα Δ 
Β. ἀηδῆ’ ὡπ μὲν τὸ Α πρὸκ τὸ Β, οὕτωΞ 
τὸ Ε πρὸκ τὸ Ζ, ὡκ δὲ τὸ Γ πρὸ τὸ Β, 
ἀνάπαῆιν οὕτωΞπ τὸ Ε πρὸ τὸ Δ. καὶ 
τὸ Ε ἄρα πρὸΞ τὸ Ζ μείζονα ἤόον “πὲ πτ--- 
ἔχει ἤπερ τὸ Ε πρὸΞ τὸ Δ. πρὸ ὃ 
δὲ τὸ αὐτὸ μείζονα ἢόχον ἔχει, ἐκεῖνο 
ἔδασσόν ἐστιν᾽ ἔδῆασσον ἄρα ἐστὶ τὸ Ζ 
τοῦ Δ’ μεῖζον ἄρα ἐστὶ τὸ Δ τοῦ Ζ. ὁμοίωΞ δὴ δείξομεν, ὅτι κἂν ἴσον ἢ τὸ 
Α τῷ Γ, ἴσον ἔσται καὶ τὸ Δ τῷ Ζ, κἂν ἔῆαττον, ἔῆαττον. 

Ἐὰν ἄρα ἢ τρία μεχέθη καὶ ἄῆῆα αὐτοῖΞ ἴσα τὸ πῆῆθοΞ, σύνδυο ἢαμ- 
βανόμενα καὶ ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ, ἢ δὲ τεταραχμένη αὐτῶν ἡ ἀναδοχία, δι᾽ 
ἴσου δὲ τὸ πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖζον ἢ, καὶ τὸ τέταρτον τοῦ ἕκτου μεῖζον 
ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν ἔδαττον, ἔπαττον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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κβ΄. 

Ἐὰν ἢ ὁποσαοῦν μεχέθη καὶ ἄδῆα αὐτοῖΞ ἴσα τὸ πῆῆθοξ, σύνδυο 
ἢαμβανόμενα καὶ ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ, καὶ δι᾿ ἴσου ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ 
ἔσται. 

Ἔστω ὁποσαοῦν μεχέθη τὰ Α, Β, Γ καὶ ἄῆῆα αὐτοῖΞ ἴσα τὸ πῆῆθοπ τὰ 
Δ, Ε, Ζ, σύνδυο Παμβανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ, ὧπ μὲν τὸ Α πρὸ τὸ Β, 
οὕτωΞ τὸ Δ πρὸκ τὸ Ε, ὧΞξ δὲ τὸ Β πρὸ τὸ Γ, οὕτωΞξ τὸ Ε πρὸκ τὸ Ζ᾽ ἢέχω, 
ὅτι καὶ δι᾿ ἴσου ἐν τῷ αὐτῳ ἢόχῳ ἔσται. 

Εἰηήφθω χὰρ τῶν μὲν Α, Δ ἰσάκιΞ 
ποηῆαπηάσια τὰ Η, Θ, τῶν δὲ Β. Ε 
ἄῆηῆα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκιΞ ποῆηαπηάσια 
τὰ Κ, Λ, καὶ ἔτι τῶν Γ, Ζ ἄῆηα, ἃ 
ἔτυχεν, ἰσάκις ποηῆαπηάσια τὰ Μ. Ν. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὧΞξ τὸ Α πρὸ τὸ Β, 
οὕτωΞ τὸ Δ πρὸπ τὸ Ε, καὶ εἴῆηπται 
τῶν μὲν Α, Δ ἰσάκιΞ ποηῆαπηάσια τὰ 
Η, Θ, τῶν δὲ Β, Ε ἄῆῆα, ἃ ἔτυχεν, 
ἰσάκιΞ ποηηαπῆάσια τὰ Κ,, Λ, ἔστιν 
ἄρα ὡξκ τὸ Η πρὸ τὸ ΚΑ, οὕτωΞ τὸ Θ 
πρὸκ τὸ Λ. 

δῖα τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡξ τὸ Κ πρὸ 
τὸ Μ, οὕτωΞ τὸ Λ πρὸΞ τὸ Ν. ἐπεὶ 
οὖν τρία μεχέθη ἐστὶ τὰ Η, Κ, Μ, καὶ 
ἄῆῆα αὐτοῖΞ ἴσα τὸ πῆῆθοΞκ τὰ Θ, Λ, 
Ν, σύνδυο Παμβανόμενα καὶ ἐν τῷ αὐ- 
τῷ Πόχῳ, δι᾽ ἴσου ἄρα, εἰ ὑπερέχει τὸ Η τοῦ Μ, ὑπερέχει καὶ τὸ Θ τοῦ Ν, 
καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔδαττον, ἔβαττον. 

καί ἐστι τὰ μὲν Η, Θ τῶν Α, Δ ἰσάκιξ ποῆδαπηάσια, τὰ δὲ Μ, Ν τῶν 
Γ, Ζ ἄῆῆα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκιΞ ποῆηαπηάσια. ἔστιν ἄρα ὡΞξ τὸ Α πρὸκπ τὸ Γ, 
οὕτωΞ τὸ Δ πρὸκ τὸ Ζ. 

Ἐὰν ἄρα ἢ ὁποσαοῦν μεχέθη καὶ ἄῆῆα αὐτοῖΞ ἴσα τὸ πῆῆθοΞ, σύνδυο 
Παμβανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ δόχῳ, καὶ δι᾿ ἴσου ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ ἔσται᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


{||} 


»κλπυυ 


ΖΞε-Ν΄ πιΨ 
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κα΄. 
Ἐὰν ἢ τρία μεχέθη καὶ ἄῆῆα αὐτοῖς ἴσα τὸ πῆῆθοΞ σύνδυο 
ἢαμβανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ δἢόχῳ, ἢ δὲ τεταραχμένη αὐτῶν ἣ ἀναηοχία, 
καὶ δι ἴσου ἐν τῷ αὐτῷ δἢόχῳ ἔσται. 


Ἔστω τρία μεχέθη τὰ Α, Β, Γ καὶ ἄῆῆα αὐτοῖΞ ἴσα τὸ πῆῆθοΞ σύνδυο 
Παμβανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ τὰ Δ, Ε, Ζ, ἔστω δὲ τεταραχμένη αὐτῶν ἣ 
ἀναηοχία, ὧΞπ μὲν τὸ Α πρὸΞ τὸ Β, οὕτωΞ τὸ Ε πρὸΞκ τὸ Ζ, ὡΞ δὲ τὸ Β πρὸΞξ 
τὸ Γ, οὕτωΞ τὸ Δ πρὸκπ τὸ Ε᾿ ἢέχω, ὅτι ἐστὶν ὧΞ τὸ Α πρὸς τὸ Γ, οὕτωΞξ τὸ 
Δ πρὸκ τὸ Ζ. 


Εἰηήφθω τῶν μὲν Α, Β, Δ ἰσάκιξ 


ποηῆαπηάσια τὰ Η, Θ, Κ, τῶν δὲ Γ, Ε, Α ----.. 
Ζ ἄῆδα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκιΞ ποηῆαπηάσια Δ... 
τὰ Λ, Μ, Ν. Κα ἐπεὶ ἰσάκιΞ ἐστὶ Ὁ ΜῈ 
ποηηαπηάσια τὰ Η, Θ τῶν Α, Β, τὰ Κι... 
δὲ μέρη τοὶΞ ὡσαύτωΞξ ποῆπαπηασίοιξ 
Β .ε----.ὦ 


τὸν αὐτὸν ἔχει ἢόχον, ἔστιν ἄρα ὡς 
τὸ Α πρὸκ τὸ Β, οὕτωΞ τὸ Η πρὸ τὸ Θ 
Θ 


διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὧΞξ τὸ Ε πρὸ 


τὸ Ζ, οὕτωΞ τὸ Μ πρὸ τὸ Ν’ καί ἐστιν Γφ Α 

ὼπ τὸ Α πρὸ τὸ Β, οὕτωΞ τὸ Ε πρὸ ΖΞ ς 

τὸ Ζ᾽ καὶ ὧΞ ἄρα τὸ Η πρὸ τὸ Θ, λ.-.-.͵'’οΘο. 
οὕτωΞ τὸ Μ πρὸκ τὸ Ν. καὶ ἐπεί ἐστιν Ν -.---...-..-.-.ὄ. 


ὼΞπ τὸ Β πρὸΞπ τὸ Γ, οὕτωΞ τὸ Δ πρὸΞ 
τὸ Ε, καὶ ἐναηηὰξ ὧὡΞ τὸ Β πρὸ τὸ Δ, 
οὕτω τὸ Γ πρὸκ τὸ Ε. καὶ ἐπεὶ τὰ Θ, 
Κ τῶν Β, Δ ἰσάκιΞ ἐστὶ ποηῆαπηάσια, 
τὰ δὲ μέρη τοῖΞπ ἰσάκια ποῆῆαπηασίοιΞ τὸν αὐτὸν ἔχει ἢόχον, ἔστιν ἄρα ὧπ 
τὸ Β πρὸΞκ τὸ Δ, οὕτωΞ τὸ Θ πρὸ τὸ Κ. ἀῆηδ᾽ ὡΞ τὸ Β πρὸκπ τὸ Δ, οὕτωπ 
τὸ Γ πρὸπ τὸ Ε᾿ καὶ ὡΞ ἄρα τὸ Θ πρὸ τὸ Κ, οὕτωΞ τὸ Γ πρὸ τὸ Ε. 
πάῆιν, ἐπεὶ τὰ Λ, Μ τῶν Γ, Ε ἰσάκιΞ ἐστι ποῆηαπηάσια, ἔστιν ἄρα ὡξ 
τὸ Γ πρὸΞπ τὸ Ε, οὕτωΞ τὸ Λ πρὸΞπ τὸ Μ. ἀῆπ’ ὧὡπ τὸ Γ πρὸκπ τὸ Ε, οὕτωπ 
τὸ Θ πρὸ τὸ Κ’ καὶ ὧΞπ ἄρα τὸ Θ πρὸ τὸ Κ, οὕτωΞ τὸ Λ πρὸπ τὸ Μ, καὶ 
ἐναῆηὰξ ὡΞ τὸ Θ πρὸΞκ τὸ Λ, τὸ Κ πρὸΞ τὸ Μ. ἐδείχθη δὲ καὶ ὡΞ τὸ Η 
πρὸΞ τὸ Θ, οὕτωΞ τὸ Μ πρὸ τὸ Ν. 
ἐπεὶ οὖν τρία μεχέθη ἐστὶ τὰ Η, Θ. Λ, καὶ ἄῆῆα αὐτοιΞ ἴσα τὸ πῆῆθοΞ τὰ 
Κ, Μ, Ν σύνδυο Παμβανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ, καί ἐστιν αὐτῶν τεταραχμένη 
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ἡ ἀναπδοχία, δι᾽ ἴσου ἄρα, εἰ ὑπερέχει τὸ Η τοῦ Λ, ὑπερέχει καὶ τὸ Κ τοῦ Ν, 
καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔδθαττον, ἔπαττον. καί ἐστι τὰ μὲν Η, Κ τῶν Α, Δ 
ἰσάκιΞ ποῆηαπηάσια, τὰ δὲ Λ, Ν τῶν Γ, Ζ. ἔστιν ἄρα ὧΞξ τὸ Α πρὸκ τὸ Γ, 
οὕτωΞ τὸ Δ πρὸ τὸ Ζ. 

Ἐὰν ἄρα ἢ τρία μεχέθη καὶ ἄῆῆα αὐτοῖΞ ἴσα τὸ πῆῆθοΞ σύνδυο ἤαμ- 
βανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ, ἢ δὲ τεταραχμένη αὐτῶν ἡ ἀναδβοχία, καὶ δι᾽ 
ἴσου ἐν τῷ αὐτῷ ἠόχῳ ἔσται᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κῦ΄. 

Ἐὰν πρῶτον πρὸΞ δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ ἢόχον καὶ τρίτον 
πρὸΞ τέταρτον, ἔχῃ δὲ καὶ πέμπτον πρὸΞπ δεύτερον τὸν αὐτὸν ἢόχον 
καὶ ἕκτον πρὸΞ τέταρτον, καὶ συντεθὲν πρῶτον καὶ πέμπτον πρὸΞ 
δεύτερον τὸν αὐτὸν ἕξει ἢόχον καὶ τρίτον καὶ ἕκτον πρὸΞπ τέταρτον. 

Πρῶτον χὰρ τὸ ΑΒ πρὸπ δεύρερον τὸ Γ τὸν αὐτὸν ἐχέτω ἢόχον καὶ τρίτον 
τὸ ΔΕ πρὸΞπ τέταρτον τὸ Ζ, ἐχέτω δὲ καὶ πέμπτον τὸ ΒΗ πρὸΞπ δεύτερον 
τὸ Γ τὸν αὐτὸν ἢόχον καὶ ἕκτον τὸ ΕΘ πρὸΞ τέταρτον τὸ Ζ᾽ ἢέχω, ὅτι καὶ 
συντεθὲν πρῶτον καὶ πέμπτον τὸ ΑΗ πρὸπ δεύτερον τὸ Γ τὸν αὐτὸν ἕξει 
ἠόχον, καὶ τρίτον καὶ ἕκτον τὸ ΔΘ πρὸΞ τέταρτον τὸ Ζ. 

Ἐπεὶ χάρ ἐστιν ὧπ τὸ ΒΗ πρὸ τὸ 
Γ, οὕτωΞ τὸ ΕΘ πρὸς τὸ Ζ, ἀνάπα- 
ἢιν ἄρα ὧὡξ τὸ Γ πρὸΞκ τὸ ΒΗ, οὕτωπ 
τὸ Ζ πρὸΞ τὸ ΕΘ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡΞξ 
τὸ ΑΒ πρὸς τὸ Γ, οὕτωΞξ τὸ ΔΕ πρὸΞξ 
τὸ Ζ, ὑπ δὲ τὸ Γ πρὸΞ τὸ ΒΗ, οὕτωπ 
τὸ Ζ πρὸκ τὸ ΕΘ, δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν 
ὼπ τὸ ΑΒ πρὸΞ τὸ ΒΗ, οὕτω τὸ ΔΕ 
πρὸΞ τὸ ΕΘ. καὶ ἐπεὶ διῃρημένα με- 
δέθη ἀνάηοχόν ἐστιν, καὶ συντεθέντα 
ἀνάδοχον ἔσται᾽ ἔστιν ἄρα ὧΞ τὸ ΑΗ 
πρὸΞ τὸ ΗΒ, οὕτωΞ τὸ ΔΘ πρὸ τὸ 
ΘΕ. ἔστι δὲ καὶ ὧὡΞξ τὸ ΒΗ πρὸκ τὸ Γ, οὕτωΞ τὸ ΕΘ πρὸκ τὸ Ζ᾽ δι᾿ ἴσου ἄρα 
ἐστὶν ὧΞ τὸ ΑΗ πρὸ τὸ Γ, οὕτωΞ τὸ ΔΘ πρὸ τὸ Ζ. 

Ἐὰν ἄρα πρῶτον πρὸΞ δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ ἢόχον καὶ τρίτον πρὸΞξ 
τέταρτον, ἔχῃ δὲ καὶ πέμπτον πρὸπ δεύτερον τὸν αὐτὸν ἤόχον καὶ ἕκτον 
πρὸΞ τέταρτον, καὶ συντεθὲν πρῶτον καὶ πέμπτον πρὸΞ δεύτερον τὸν αὐτὸν 
ἕξει ἢόχον καὶ τρίτον καὶ ἕκτον πρὸπ τέταρτον᾽ ὅπερ ἔδει δεὶξαι. 


» 
[50] 
Πα 


" 
ΓῚ 
[0] 
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Ἐὰν τέσσαρα μεγέθη ἀνάδοχον ἢ, τὸ μέχιστον [αὐτῶν] καὶ τὸ 
ἐηάχιστον δύο τῶν ἢοιπῶν μείζονά ἐστιν. 


Ἔστω τέσσαρα μεχέθη ἀνάδῆοχον τὰ ΑΒ, ΓΔ, Ε, Ζ, ὑΞ τὸ ΑΒ πρὸ τὸ 
ΓΔ, οὕτωΞπ τὸ Ε πρὸΞπ τὸ Ζ, ἔστω δὲ μέχιστον μὲν αὐτῶν τὸ ΑΒ, ἐῆάχιστον 
δὲ τὸ Ζ᾽ Πέχω, ὅτι τὰ ΑΒ, Ζ τῶν ΓΔ, Ε μείζονά ἐστιν. 


» 


Γ 


[9] 
" 


ΚΚείσθω χὰρ τῷ μὲν Ε ἴσον τὸ ΑΗ, 
τῷ δὲ Ζ ἴσον τὸ ΓΘ. Ἐπεὶ [οὖν] ἐστιν 
ὼπ τὸ ΑΒ πρὸΞ τὸ ΓΔ, οὕτωΞ τὸ Ε 
πρὸΞ τὸ Ζ, ἴσον δὲ τὸ μὲν Ε τῷ ΑΗ, 
τὸ δὲ Ζ τῷ ΓΘ, ἔστιν ἄρα ὧΞξ τὸ ΑΒ 
πρὸ τὸ ΓΔ, οὕτωΞ τὸ ΑΗ πρὸΞ τὸ 
ΓΘ. 

καὶ ἐπεί ἐστιν ὧπ ὅῆον τὸ ΑΒ πρὸκπ 
ὅῆον τὸ ΓΔ, οὕτωΞ ἀφαιρεθὲν τὸ ΑΗ 
πρὸΞπ ἀφαιρεθὲν τὸ ΓΘ, καὶ ἡἢοιπὸν ἄ- 
ρα τὸ ΗΒ πρὸκ ἢοιπὸν τὸ ΘΔ ἔσται 
ὧὼπ ὅῆον τὸ ΑΒ πρὸκ ὅῆον τὸ ΓΔ. μεῖ- 
ζον δὲ τὸ ΑΒ τοῦ ΓΔ: μεῖζον ἄρα καὶ 
τὸ ΗΒ τοῦ ΘΔ. 


καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ μὲν ΑΗ τῷ Ε, τὸ δὲ ΓΘ τῷ Ζ, τὰ ἄρα ΑΗ, Ζ 
ἴσα ἐστὶ τοῖΞ ΓΘ, Ε. καὶ [ἐπεὶ] ἐὰν [ἀνίσοιΞ ἴσα προστεθῇ, τὰ ὅδἢα ἄνισά 
ἐστιν, ἐὰν ἄρα] τῶν ΗΒ, ΘΔ ἀνίσων ὄντων καὶ μείζονοΞ τοῦ ΗΒ τῷ μὲν 
ΗΒ προστεθῇ τὰ ΑΗ, Ζ, τῷ δὲ ΘΔ προστεθῇ τὰ ΓΘ, Ε, συνάχεται τὰ ΑΒ, 


Ζ μείζονα τῶν ΓΔ, Ε. 


Ἐὰν ἄρα τέσσαρα μεχέθη ἀνάδῆοχον ἢ, τὸ μέχιστον αὐτῶν καὶ τὸ ἐηά- 
χιστον δύο τῶν ἢοιπῶν μείζονά ἐστιν. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΒΥΚΛΕΙΔΟΥ 
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ΣΤΟΙΧΕΊΙΑ 
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Ὅροι 


α΄. Ὅμοια σχήματα εὐθύχραμμά ἐστιν, ὅσα τάΞξΞ τε χωνίαΞ ἴσαΞ 
ἔχει κατὰ μίαν καὶ τὰΞ περὶ τὰΞ ἴσαΞ χωνίαΞ πῆευρὰπ ἀνάδοχον. 
β΄. ἼἌκρον καὶ μέσον ἢόχον εὐθεῖα τετμῆσθαι ἢΐέχεται, ὅταν ἢ ὧΞξ ἣ 
ὅῆη πρὸΞ τὸ μεῖζον τμῆμα, οὕτωΞ τὸ μεῖζον πρὸΞ τὸ ἔηαττὸν. 
΄. ὝψοΞ ἐστὶ πάντοΞ σχήματοΞ ἣ ἀπὸ τῆΞ κορυφῆΞ ἐπὶ τὴν βάσιν 
κάθετοΞ ἀχομένη. 
α΄. 
Τὰ τρίχωνα καὶ τὰ παραῆηηδόχραμμα τὰ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοΞ ὄντα 
πρὸΞ ἄηῆηῆά ἐστιν ὡΞ αἱ βάσει. 


Ἔστω τρίχωνα μὲν τὰ ΑΒΓ, ΑΓΔ, παραῆηηηδόχραμμα δὲ τὰ ΕΓ, ΓΖ ὑπὸ τὸ 
αὐτὸ ὕψοΞπ τὸ ΑΓ’ ἢέχω, ὅτι ἐστὶν ὑπ ἣ ΒΓ βάσιΞ πρὸΞκ τὴν ΓΔ βάσιξπ, οὕτωπ 
τὸ ΑΒΓ τρίχωνον πρὸπ τὸ ΑΓΔ τρίχωνον, καὶ τὸ ΕΓ παραῆῆηηηόχραμμον πρὸπ 
τὸ ΓΖ παραηηηδόχραμμον. 

Ἐκβεβηήσθω χὰρ ἣ ΒΔ ἐφ᾽ ἑκάτε- 
ρα τὰ μέρη ἐπὶ τὰ Θ. Λ σημεῖα, καὶ 
κείσθωσαν τῇ μὲν ΒΓ βάσει ἴσαι [ὁσαι- 
δηποτοῦν] αἱ ΒΗ, ΗΘ, τῇ δὲ ΓΔ βάσει 
ἴσαι ὁσαιδηποτοῦν αἱ ΔΙ, ΚΛ, καὶ ἐ- 
πεζεύχθωσαν αἱ ΑΗ, ΑΘ, ΑΚ, ΑΛ. 

ΚΚαὶ ἐπεὶ ἴσαι εἰσὶν αἱ ΓΒ, ΒΗ, ΗΘ 
ἀηηηῆαιξπ, ἴσα ἐστὶ καὶ τὰ ΑΘΗ, ΑΗΒ, 
ΑΒΓ τρίχωνα ἀηῆήῆοιΞ. ὁσαπῆασίων 
ἄρα ἐστὶν ἣ ΘΓ βάσιΞ τῆΞ ΒΓ βάσει. 69. Η ΒΒ. Γ Δ Κ Λ 
ωβ, τοσαυταπηάσιόν ἐστι καὶ τὸ ΑΘΓ 
τρίχωνον τοῦ ΑΒΓ τριχώνου. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ὁσαπηασίων ἐστὶν ἡ ΛΓ βάσιΞ τῆΞ ΓΔ βάσεωξ, τοσαυ- 
ταπηάσιόν ἐστι καὶ τὸ ΑΛΓ τρίχωνον τοῦ ΑΓΔ τριχώνου" καὶ εἰ ἴση ἐστὶν 
ἡ ΘΓ βάσιΞ τῇ ΓΛ βάσει, ἴσον ἐστὶ καὶ τὸ ΑΘΓ τρίχωνον τῳ ΑΓΛ τριχώνψ, 
καὶ εἰ ὑπερέχει ἡ ΘΓ βάσιΞξ τῆΞ ΓΛ βάσεωκ, ὑπερέχει καὶ τὸ ΑΘΓ τρίχωνον 
τοῦ ΑΓΛ τριχώνου, καὶ εἰ ἐδάσσων, ἔῆασσον. 

τεσσάρων δὴ ὄντων μεχεθῶν δύο μὲν βάσεων τῶν ΒΓ, ΓΔ, δύο δὲ τρι- 
χώνων τῶν ΑΒΓ, ΑΓΔ εἴῆηπται ἰσάκια ποῆῆαπῆάσια τῆΞπ μὲν ΒΓ βάσεωξ καὶ 
τοῦ ΑΒΓ τριχώνου ἥ τε ΘΓ βάσιΞ καὶ τὸ ΑΘΓ τρίχωνον, τῆπ δὲ ΓΔ βάσεωξπ 
καὶ τοῦ ΑΔΓ τριχώνου ἄῆῆα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκιΞ ποῆηαπηάσια ἥ τε ΛΓ βάσιξ 
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καὶ τὸ ΑΛΓ τρίχωνον᾽ καὶ δέδεικται, ὅτι, εἰ ὑπερέχει ἡ ΘΓ βάσιΞ τῆΞ ΓΛ 
βάσεωξπ, ὑπερέχει καὶ τὸ ΑΘΓ τρίχωνον τοῦ ΑΛΓ τριχώνου, καί εἰ ἴση, ἴσον, 
καὶ εἰ ἔδῆασσων, ἔῆασσον᾽ ἔστιν ἄρα ὡΞ ἣ ΒΓ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΓΔ βάσιν, 
οὕτωΞ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον πρὸπ τὸ ΑΓΔ τρίχωνον. 

ΚΚαὶ ἐπεὶ τοῦ μὲν ΑΒΓ τριχώνου διπῆάσιόν ἐστι τὸ ΕΓ παραηῆηῆόχραμμον, 
τοῦ δὲ ΑΓΔ τριχώνου διπῆάσιόν ἐστι τὸ ΖΓ παραῆηηπδόχραμμον, τὰ δὲ μέρη 
τοῖβ ὡσαύτωΞ ποηῆαπηασίοιπ τὸν αὐτὸν ἔχει ἢόχον, ἔστιν ἄρα ὧπ τὸ ΑΒΓ 
τρίχωνον πρὸΞ τὸ ΑΓΔ τρίχωνον, οὕτωΞ τὸ ΕΓ παραῆηηπδόχραμμον πρὸκπ τὸ 
ΖΓ παραηηηδόχραμμον. 

ἐπεὶ οὖν ἐδείχθη, ὧΞ μὲν ἡ ΒΓ βάσιΞ πρὸΞ τὴν ΓΔ, οὕτωΞ τὸ ΑΒΓ 
τρίχωνον πρὸΞ τὸ ΑΓΔ τρίχωνον, ὼὡΞ δὲ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον πρὸΞ τὸ ΑΓΔ 
τρίχωνον, οὕτωπ τὸ ΕΓ παραηῆηηδόχραμμον πρὸΞ τὸ ΓΖ παραῆηηηδόχραμμον, 
καὶ ὧΞ ἄρα ἡἣ ΒΓ βάσιξ πρὸΞκ τὴν ΓΔ βάσιν, οὕτωΞ τὸ ΕΓ παραῆῆηηόχραμμον 
πρὸΞ τὸ ΖΓ παραηηηπόχραμμον. 

Τὰ ἄρα τρίχωνα καὶ τὰ παραῆῆηηδόχραμμα τὰ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψοΞ ὄντα 
πρὸΞ ἄηηηῆά ἐστιν ὧΞκ αἱ βάσειΞ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


β΄. 

Ἐὰν τριχώνου παρὰ μίαν τῶν πῆευρῶν ἀχθῇ τιΞ εὐθεῖα, ἀνάδοχον 
τεμεῖ τὰΞ τοῦ τριχώνου πῆευράς᾽ καὶ ἐὰν αἱ τοῦ τριχώνου πῆευραὶ 
ἀνάδοχον τμηθῶσιν, ἣ ἐπὶ τὰΞ τομὰς ἐπιζευχνυμένη εὐθεῖα παρὰ τὴν 
ἢοιπὴν ἔσται τοῦ τριχώνου πῆευράν. 


Τριχώνου χὰρ τοῦ ΑΒΓ παράηηηῆοΞκ μιᾷ τῶν πῆευρῶν τῇ ΒΓ ἤχθω ἡἣ ΔΕ’ 
ἠέχω, ὅτι ἐστὶν ὧΞ ἡἣ ΒΔ πρὸΞπ τὴν ΔΑ, οὕτωΞ ἣ ΓΕ πρὸπ τὴν ΕΑ. 


Α ᾿Επεζεύχθωσαν χὰρ αἱ ΒΕ, ΓΔ. Ἴ- 
σον ἄρα ἐστὶ τὸ ΒΔΕ τρίχωνον τῷ 
ΓΔΕ τριχώνῳ᾽ ἐπὶ χὰρ τῆΞ αὐτῆΞ βά- 
σεώπ ἐστι τῆπ ΔΕ καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖκπ 
παραηηήῆποιΞ ταῖς ΔΕ, ΒΓ’ ἄηδο δέ τι 
τὸ ΑΔΕ τρίχωνον. 

Δ Ε τὰ δὲ ἴσα πρὸ τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν 
ἔχει ἢόχον᾽ ἔστιν ἄρα ὧΞπ τὸ ΒΔΕ τρί- 
ὅωνον πρὸΞπ τὸ ΑΔΕ [τρίχωνον], οὕτως 
τὸ ΓΔΕ τρίχωνον πρὸΞ τὸ ΑΔΕ τρίχω- 
νον. 

αἢδ᾽᾿ ὧπ μὲν τὸ ΒΔΕ τρίχωνον πρὸπ 
τὸ ΑΔΕ, οὕτωΞ ἡ ΒΔ πρὸΞπ τὴν ΔΑ᾿ ὑπὸ χὰρ τὸ αὐτὸ ὕψοΞ ὄντα τὴν ἀπὸ 


Β Γ 
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τοῦ Ε ἐπὶ τὴν ΑΒ κάθετον ἀχομένην πρὸΞ ἄηηηῆά εἰσιν ὡΞ αἱ βάσειξ. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ὧΞπ τὸ ΓΔΕ τρίχωνον πρὸΞ τὸ ΑΔΕ, οὕτωΞ ἣ ΓΕ πρὸΞξ 
τὴν ΕΑ᾿ καὶ ὧΞ ἄρα ἡἣ ΒΔ πρὸΞ τὴν ΔΑ, οὕτωΞ ἡ ΓΕ πρὸΞ τὴν ΕΑ. 

᾿Αηηὰ δὴ αἱ τοῦ ΑΒΙ τριχώνου πῆευραὶ αἱ ΑΒ, ΑΓ ἀνάῆοχον τετμήσθω- 
σαν, ὧπ ἣ ΒΔ πρὸΞκ τὴν ΔΑ, οὕτωΞ ἣ ΓΕ πρὸπ τὴν ΕΑ, καὶ ἐπεζεύχθω ἡἣ ΔΕ’ 
ἠέχω, ὅτι παράηηηῆόΞξ ἐστιν ἣ ΔΕ τῇ ΒΓ. 

Τῶν χὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων, ἐπεί ἐστιν ὼΞ ἣ ΒΔ πρὸΞ τὴν ΔΑ, 
οὕτωΞ ἣ ΓΕ πρὸΞ τὴν ΕΑ, ἀῆηῆπ’ ὧΞπ μὲν ἣ ΒΔ πρὸΞ τὴν ΔΑ, οὕτωΞ τὸ ΒΔΕ 
τρίχωνον πρὸΞ τὸ ΑΔΕ τρίχωνον, ὧπ δὲ ἣ ΓΕ πρὸΞ τὴν ΕΑ, οὕτωΞπ τὸ ΓΔΕ 
τρίχωνον πρὸΞ τὸ ΑΔΕ τρίχωνον, καὶ ὡΞ ἄρα τὸ ΒΔΕ τρίχωνον πρὸπ τὸ ΑΔΕ 
τρίχωνον, οὕτωΞ τὸ ΓΔΕ τρίχωνον πρὸπ τὸ ΑΔΕ τρίχωνον. 

ἑκάτερον ἄρα τῶν ΒΔΕ, ΓΔΕ τριχώνων πρὸπ τὸ ΑΔΕ τὸν αὐτὸν ἔχει 
ἢόχον. ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΒΔΕ τρίχωνον τῷ ΓΔΕ τριχώνψ᾽ καί εἰσιν ἐπὶ τῆπ 
αὐτῆΞ βάσεωξ τῆΞ ΔΕ. τὰ δὲ ἴσα τρίχωνα καὶ ἐπὶ τῆΞ αὐτῆΞ βάσεωπ ὄντα 
καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞ παραῆηήῆοιΞ ἐστίν. παράπηῆηῆοΞκ ἄρα ἐστὶν ἣ ΔΕ τῇ ΒΓ. 

Ἐὰν ἄρα τριχώνου παρὰ μίαν τῶν πῆευρῶν ἀχθῇ τιΞξ εὐθεῖα, ἀνάδοχον 
τεμεῖ τὰκ τοῦ τριχώνου πῆευράπ᾽ καὶ ἐὰν αἱ τοῦ τριχώνου πῆευραὶ ἀνάδῆοχον 
τμηθῶσιν, ἡ ἐπὶ τὰπ τομὰπ ἐπιζευχνυμένη εὐθεῖα παρὰ τὴν ἢοιπὴν ἔσται 
τοῦ τριχώνου πῆευράν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Χ΄. 

Ἐὰν τριχώνου ἣ χωνία δίχα τμηθῇ, ἣ δὲ τέμνουσα τὴν χωνίαν 
εὐθεῖα τέμνῃ καὶ τὴν βάσιν, τὰ τῆΞ βάσεωΞ τμήματα τὸν αὐτὸν ἕξει 
ἢόχον ταῖΞ ἢοιπαῖΞ τοῦ τριχώνου πῆευραῖς᾽ καὶ ἐὰν τὰ τῆΞ βάσεωξΞ 
τμήματα τὸν αὐτὸν ἔχῃ ἢἤόχον ταῖΞ ἢοιπαῖΞξ τοῦ τριχώνου πῆευραῖΞξ, 
ἢ ἀπὸ τῆΞΞ κορυφῆΞ ἐπὶ τὴν τομὴν ἐπιζευγνυμένη εὐθεῖα δίχα τεμεῖ 
τὴν τοῦ τριχώνου χωνίαν. 


Ἔστω τρίχωνον τὸ ΑΒΓ, καὶ τετμήσθω ἣ ὑπὸ ΒΑΓ χωνία δίχα ὑπὸ τῆΞ 
ΑΔ εὐθείας’ Πέχω, ὅτι ἐστὶν ὧΞ ἣ ΒΔ πρὸπ τὴν ΓΔ, οὕτωΞ ἣ ΒΑ πρὸΞ τὴν 
ΑΓ. 

Ἤχθω χὰρ διὰ τοῦ Γ τῇ ΔΑ παράηηηῆοΞκ ἣ ΓΕ, καὶ διαχθεῖσα ἣ ΒΑ 
συμπιπτέτω αὐτῇ κατὰ τὸ Ε. [καὶ ἐπεὶ εἰΞ παραῆηήδουΞ τὰπ ΑΔ, ΕΓ εὐθεῖα 
ἐνέπεσεν ἡἣ ΑΓ, ἡἣ ἄρα ὑπὸ ΑΓΕ χωνία ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ ΓΑΔ. ἀῆη’ ἡ ὑπὸ ΓΑΔ 
τῇ ὑπὸ ΒΑΔ ὑπόκειται ἴση καὶ ἣ ὑπὸ ΒΑΔ ἄρα τῇ ὑπὸ ΑΓΕ ἐστιν ἴση. 

πάῆιν, ἐπεὶ εἰΞ παραῆηήδουΞ τὰΞ ΑΔ, ΕΓ εὐθεῖα ἐνέπεσεν ἣ ΒΑΕ, ἡ ἐκτὸςξ 
δωνία ἣ ὑπὸ ΒΑΔ ἴση ἐστὶ τῇ ἐντὸΞπ τῇ ὑπὸ ΑΕΓ. ἐδείχθη δὲ καὶ ἣ ὑπὸ ΑΓΕ 
τῇ ὑπὸ ΒΑΔ ἴση καὶ ἣ ὑπὸ ΑΓΕ ἄρα χωνία τῇ ὑπὸ ΑΕΓ ἐστιν ἴση ὥστε καὶ 
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πῆηευρὰ ἡ ΑΕ πῆευρᾷ τῇ ΑΓ ἐστιν ἴση. 

καὶ ἐπεὶ τριχώνου τοῦ ΒΓΕ παρὰ 
μίαν τῶν πῆευρῶν τὴν ΕΓ ἧκται ἡ ΑΔ, 
ἀνάδοχον ἄρα ἐστὶν ὡΞ ἣ ΒΔ πρὸΞκ τὴν 
ΔΓ, οὕτωΞ ἣ ΒΑ πρὸΞπ τὴν ΑΕ. ἴση δὲ 
ἡ ΑΕ τῇ ΑΓ’ ὡΞξ ἄρα ἣ ΒΔ πρὸΞ τὴν 
ΔΓ, οὕτωΞ ἣ ΒΑ πρὸπ τὴν ΑΓ. ᾿ 

᾿Αηηὰ δὴ ἔστω ὧὡπ ἣ ΒΔ πρὸπ τὴν 
ΔΓ, οὕτωΞπ ἡ ΒΑ πρὸκ τὴν ΑΓ, καὶ ἐπε- 
ζεύχθω ἣ ΑΔ’ ἠέχω, ὅτι δίχα τέτμηται 
ἡ ὑπὸ ΒΑΓ χωνία ὑπὸ τῆΞ ΑΔ εὐθεί- 
α5. Ἰῶν χὰρ αὐτῶν κατασκευασθέν- 
των, ἐπεί ἐστιν ὧΞ ἣ ΒΔ πρὸΞκ τὴν ΔΓ, 
οὕτωΞ ἣ ΒΑ πρὸπ τὴν ΑΓ, ἀῆηὰ καὶ ὡΞ Ν ᾿ 
ἡ ΒΔ πρὸπ τὴν ΔΓ, οὕτωΞ ἐστὶν ἣ ΒΑ 
πρὸΞ τὴν ΑΕ᾿ τριχώνου χὰρ τοῦ ΒΓΕ 
παρὰ μίαν τὴν ΕΓ ἧκται ἡ ΑΔ’ καὶ ὡΞ 
ἄρα ἣ ΒΑ πρὸΞκ τὴν ΑΓ, οὕτωΞ ἣ ΒΑ πρὸΞκ τὴν ΑΕ. ἴση ἄρα ἡἣ ΑΓ τῇ ΑΕ’ 
ὥστε καὶ χωνία ἡ ὑπὸ ΑΕΓ τῇ ὑπὸ ΑΓΕ ἐστιν ἴση. ἀῆῆ᾿ ἣ μὲν ὑπὸ ΑΕΓ τῇ 
ἐκτὸΞ τῇ ὑπὸ ΒΑΔ [ἐστιν] ἴση, ἣ δὲ ὑπὸ ΑΓΕ τῇ ἐναῆῆὰξ τῇ ὑπὸ ΓΑΔ ἐστιν 
ἴση καὶ ἣ ὑπὸ ΒΑΔ ἄρα τῇ ὑπὸ ΓΑΔ ἐστιν ἴση. ἣ ἄρα ὑπὸ ΒΑΓ χωνία δίχα 
τέτμηται ὑπὸ τῆΞ ΑΔ εὐθείαΞ. 

Ἐὰν ἄρα τριχώνου ἣ χωνία δίχα τμηθῇ, ἡ δὲ τέμνουσα τὴν χωνίαν 
εὐθεῖα τέμνῃ καὶ τὴν βάσιν, τὰ τῆΞ βάσεωΞ τμήματα τὸν αὐτὸν ἕξει ἢόχον 
ταῖΞ ἢοιπαῖΞπ τοῦ τριχώνου πῆευραῖςε᾽ καὶ ἐὰν τὰ τῆΞ βάσεωΞ τμήματα τὸν 
αὐτὸν ἔχῃ Πόχον ταῖΞ ἢοιπαῖΞ τοῦ τριχώνου πῆευραῖπ, ἡ ἀπὸ τῆΞ κορυφῆπ 
ἐπὶ τὴν τομὴν ἐπιζευχνυμένη εὐθεῖα δίχα τέμνει τὴν τοῦ τριχώνου χωνίαν᾽" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


δ΄. 

Ἰῶν ἰσοχωνίων τριχώνων ἀνάπηοχόν εἰσιν αἱ πῆευραὶ αἱ περὶ τὰκ 
ἴσαΞξ χωνίαΞ καὶ ὁμόδοχοι αἱ ὑπὸ τὰΞ ἴσαΞπ χωνίαΞ ὑποτείνουσαι. 

Ἔστω ἰσοχώνια τρίχωνα τὰ ΑΒΓ, ΔΓΕ ἴσην ἔχοντα τὴν μὲν ὑπὸ ΑΒΓ 
χωνίαν τῇ ὑπὸ ΔΓΕ, τὴν δὲ ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπὸ ΓΔΕ καὶ ἔτι τὴν ὑπὸ ΑΓΒ τῇ 
ὑπὸ ΓΕΔ’ ἢέχω, ὅτι τῶν ΑΒΓ, ΔΓΕ τριχώνων ἀνάδοχόν εἰσιν αἱ πηευραὶ αἱ 
περὶ τὰκ ἴσαπ χωνίαΞ καὶ ὁμόδοχοι αἱ ὑπὸ τὰκ ἴσαπ χωνίαΞ ὑποτείνουσαι. 

Κείσθω χὰρ ἐπ᾽ εὐθείαΞ ἣ ΒΓ τῇ ΓΕ. καὶ ἐπεὶ αἱ ὑπὸ ΑΒΓ, ΑΓΒ χωνίαι 
δύο ὀρθῶν ἐπάττονέξ εἰσιν, ἴση δὲ ἣ ὑπὸ ΑΓΒ τῇ ὑπὸ ΔΕΓ, αἱ ἄρα ὑπὸ ΑΒΓ, 
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ΔΕΓ δύο ὀρθῶν ἐηάττονέπ εἰσιν᾽ αἱ ΒΑ, ΕΔ ἄρα ἐκβαηδόμεναι συμπεσοῦνται. 
ἐκβεβῆήσθωσαν καὶ συμπιπτέτωσαν κατὰ τὸ Ζ. [καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 
ΔΓΕ χωνία τῇ ὑπὸ ΑΒΓ, παράηηηῆόξ ἐστιν νά ς εἶ τῇ ΓΔ. 
ιν, ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΑΓΒ 
τῇ ὑπὸ ΔΕΓ, παράηηηῆόξΞ ἐστιν ἣ ΑΓ 
τῇ ΖΕ. πΡΕῚΣ Ἔ ΕΠ ΡΕΝ ἄρα ἐστὶ 
τὸ ΖΑΓΔ’ ἴση ἄρα ἣ μὲν ΖΑ τῇ ΔΓ, 
ἡ δὲ ΑΓ τῇ ΖΔ. καὶ ἐπεὶ τριχώνου 
τοῦ ΖΒΕ παρὰ μίαν τὴν ΖΕ ἧκται ἣ 
ΑΓ, ἐστιν ἄρα ὧὡΞξ ἣ ΒΑ πρὸκ τὴν ΑΖ, 
οὕτω ἣ ΒΓ πρὸΞ τὴν ΓΕ. ἴση δὲ ἣ 
ΑΖ τῇ ΓΔ’ ὑπ ἄρα ἣ ΒΑ πρὸ τὴν ΓΔ, 
οὕτωπ ἣ ΒΓ πρὸΞκ τὴν ΓΕ, καὶ ἐναῆηηὰξ 
ὼπ ἣ ΑΒ πρὸΞ τὴν ΒΓ, οὕτωΞ ἡ ΔΓ 
πρὸΞ τὴν ΓΕ. 
πάῆιν, ἐπεὶ παράηηηῆόξ ἐστιν ἣ ΓΔ 
τῇ ΒΖ, ἔστιν ἄρα ὧξπ ἣ ΒΓ πρὸΞκ τὴν 
ΓΕ, οὕτωΞ ἣ ΖΔ πρὸΞ τὴν ΔΕ. ἴση δὲ ἡ ΖΔ τῇ ΑΓ’ ὧΞκ ἄρα ἡἣ ΒΓ πρὸΞ τὴν 
ΓΕ, οὕτωΞ ἡ ΑΓ πρὸΞκ τὴν ΔΕ, καὶ ἐναῆηὰξ ὡΞ ἣ ΒΓ πρὸΞ τὴν ΓΑ, οὕτωΞ ἣ 
ΓΕ πρὸΞ τὴν ΕΔ. ἐπεὶ οὖν ἐδείχθη ὧΞ μὲν ἡ ΑΒ πρὸΞ τὴν ΒΓ, οὕτωΞ ἡ ΔΓ 
πρὸΞ τὴν ΓΕ, ὧΞ δὲ ἣ ΒΓ πρὸΞ τὴν ΓΑ, οὕτωΞ ἣ ΓΕ πρὸΞ τὴν ΕΔ, δι᾽ ἴσου 
ἄρα ὧὡπ ἣ ΒΑ πρὸκ τὴν ΑΓ, οὕτωΞ ἣ ΓΔ πρὸΞκ τὴν ΔΕ. 
Ἰῶν ἄρα ἰσοχωνίων τριχώνων ἀνάδοχόν εἰσιν αἱ πῆευραὶ αἱ περὶ τὰΞ 
ἴσαΞπ χωνίαΞπ καὶ ὁμόδοχοι αἱ ὑπὸ τὰκ ἴσαπ χωνίαπΞ ὑποτείνουσαι᾽ ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


Β Γ Ε 


, 


Ε: 

Ἐὰν δύο τρίχωνα τὰΞ πῆευρὰΞ ἀνάδοχον ἔχῃ, ἰσοχώνια ἔσται 
τὰ τρίχωνα καὶ ἴσαΞ ἕξει τὰΞ χωνίαπ, ὑφ᾽ ἃΞ αἱ ὁμόδοχοι πῆευραὶ 
ὑποτείνουσιν. 

Ἔστω δύο τρίχωνα τὰ ΑΒΓ, ΔΕΖ τὰΞ πῆευρὰΞ ἀνάῆοχον ἔχοντα, ὡΞπ μὲν 
τὴν ΑΒ πρὸΞ τὴν ΒΓ, οὕτωΞ τὴν ΔΕ πρὸΞ τὴν ΕΖ, ὧΞ δὲ τὴν ΒΓ πρὸ 
τὴν ΓΑ, οὕτωΞ τὴν ΕΖ πρὸΞ τὴν ΖΔ, καὶ ἔτι ὧΞ τὴν ΒΑ πρὸΞ τὴν ΑΓ, 
οὕτωΞ τὴν ΕΔ πρὸΞ τὴν ΔΖ. ἠἢέχω, ὅτι ἰσοχώνιόν ἐστι τὸ ΑΒΓ τρίχωνον 
τῷ ΔΕΖ τριχώνῳ καὶ ἴσαΞπ ἕξουσι τὰκ χωνίαπ, ὑφ᾽ ἃΞ αἱ ὁμόδοχοι πῆευραὶ 
ὑποτείνουσιν, τὴν μὲν ὑπὸ ΑΒΓ τῇ ὑπὸ ΔΕΖ, τὴν δὲ ὑπὸ ΒΓΑ τῇ ὑπὸ ΕΖΔ 
καὶ ἔτι τὴν ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπὸ ΕΔΖ. 
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Συνεστάτω χὰρ πρὸ τῇ ΕΖ εὐθείᾳ 
καὶ τοῖΞ πρὸπ αὐτῇ σημείοιΞξ τοῖπ Ε, 
Ζ τῇ μὲν ὑπὸ ΑΒΓ χωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ 
ΖΕΗ, τῇ δὲ ὑπὸ ΑΓΒ ἴση ἡ ὑπὸ ΕΖΗ᾿ 

Ποιπὴ ἄρα ἣ πρὸ τῷ Α Ποιπῇ τῇ 
πρὸπ τῷ Η ἐστιν ἴση. ᾿Ισοχώνιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τῷ ΕΗΖ [τριχύ- Ζ 
νῳ]. τῶν ἄρα ΑΒΓ, ΕΗΖ τριχώνων ἀ- Ε 
νάδοχόν εἰσιν αἱ πῆευραὶ αἱ περὶ τὰς 
ἴσαπ χωνίαΞπ καὶ ὁμόδοχοι αἱ ὑπὸ τὰς 
ἴσαΞ χωνίαΞ ὑποτείνουσαι" ᾿ 

ἔστιν ἄρα ὧΞξΞ ἣ ΑΒ πρὸπ τὴν ΒΓ, 
[οὕτωπ] ἣ ΗΕ πρὸ τὴν ΕΖ. ἀηδῆ’ ὡΞ 
ἡ ΑΒ πρὸκ τὴν ΒΓ, οὕτωΞ ὑπόκειται ἣ 
ΔΕ πρὸπ τὴν ΕΖ᾽ ὧΞ ἄρα ἡ ΔΕ πρὸς 
τὴν ΕΖ, οὕτωΞ ἣ ΗΕ πρὸΞ τὴν ΕΖ. ἑκατέρα ἄρα τῶν ΔΕ, ΗΕ πρὸΞκ τὴν ΕΖ 
τὸν αὐτὸν ἔχει ἢόχον᾽ ἴση ἄρα ἐστὶν ἣ ΔΕ τῇ ΗΕ. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ΔΖ τῇ ΗΖ ἐστιν ἴση. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἣ ΔΕ 
τῇ ΕΗ, κοινὴ δὲ ἣ ΕΖ, δύο δὴ αἱ ΔΕ, ΕΖ δυσὶ ταῖΞπ ΗΕ, ΕΖ ἴσαι εἰσίν᾽ καὶ 
βάσιΞ ἡ ΔΖ βάσει τῇ ΖΗ [ἐστιν] ἴση χωνία ἄρα ἣ ὑπὸ ΔΕΖ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ 
ΗΕΖ ἐστιν ἴση, καὶ τὸ ΔΕΖ τρίχωνον τῷ ΗΕΖ τριχώνῳ ἴσον, καὶ αἱ ἢοιπαὶ 
χωνίαι ταῖΞπ ἤοιπαῖΞπ χωνίαιπ ἴσαι, ὑφ᾽ ἃπ αἱ ἴσαι πῆευραὶ ὑποτείνουσιν. ἴση 
ἄρα ἐστὶ καὶ ἣ μὲν ὑπὸ ΔΖΕ χωνία τῇ ὑπὸ ΗΖΕ, ἡ δὲ ὑπὸ ΕΔΖ τῇ ὑπὸ ΕΗΖ. 
καὶ ἐπεὶ ἣ μὲν ὑπὸ ΖΕΔ τῇ ὑπὸ ΗΕΖ ἐστιν ἴση, ἀῆῆ᾿ ἡ ὑπὸ ΗΕΖ τῇ ὑπὸ ΑΒΓ, 
καὶ ἡ ὑπὸ ΑΒΓ ἄρα χωνία τῇ ὑπὸ ΔΕΖ ἐστιν ἴση. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ὑπὸ 
ΑΓΒ τῇ ὑπὸ ΔΖΕ ἐστιν ἴση, καὶ ἔτι ἣ πρὸ τῷ Α τῇ πρὸΞ τῷ Δ’ ἰσοχώνιον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τῷ ΔΕΖ τριχώνψ. 

Ἐὰν ἄρα δύο τρίχωνα τὰΞ πῆευρὰξΞ ἀνάῆοχον ἔχῃ, ἰσοχώνια ἔσται τὰ 
τρίχωνα καὶ ἴσαπ ἕξει τὰπ χωνίαπ, ὑφ᾽ ἃπ αἱ ὁμόῆοχοι πῆευραὶ ὑποτείνουσιν" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

σ΄. 

Ἐὰν δύο τρίχωνα μίαν χωνίαν μιᾷ χωνίᾳ ἴσην ἔχῃ, περὶ δὲ τὰς 
ἴσα χωνίαΞ τὰΞ πῆευρὰπ ἀνάδοχον, ἰσοχώνια ἔσται τὰ τρίχωνα καὶ 
ἴσα ἕξει τὰΞ χωνίαξ, ὑφ᾽ ἃπΞ αἱ ὁμόδοχοι πῆευραὶ ὑποτείνουσιν. 

Ἔστω δύο τρίχωνα τὰ ΑΒΓ, ΔΕΖ μίαν χωνίαν τὴν ὑπὸ ΒΑΓ μιᾷ χωνίᾳ 
τῇ ὑπὸ ΕΔΖ ἴσην ἔχοντα, περὶ δὲ τὰΞ ἴσαπ χωνίαΞ τὰΞ πῆευρὰπ ἀνάδοχον, 
ὼπ τὴν ΒΑ πρὸΞκ τὴν ΑΓ, οὕτωΞ τὴν ΕΔ πρὸΞ τὴν ΔΖ᾽ ἢέχω, ὅτι ἰσοχώνιόν 
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ἐστι τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τῷ ΔΕΖ τριχώνῳ καὶ ἴσην ἕξει τὴν ὑπὸ ΑΒΓ χωνίαν 
τῇ ὑπὸ ΔΕΖ, τὴν δὲ ὑπὸ ΑΓΒ τῇ ὑπὸ ΔΖΕ. 

Συνεστάτω χὰρ πρὸπ τῇ ΔΖ εὐθείᾳ 
καὶ τοῖα πρὸΞ αὐτῇ σημείοιπ τοῖπ Δ, 
Ζ ὁποτέρᾳ μὲν τῶν ὑπὸ ΒΑΓ, ΕΔΖ ἴση 
ἡ ὑπὸ ΖΔΗ, τῇ δὲ ὑπὸ ΑΓΒ ἴση ἡ ὑπὸ 
ΔΖΗ᾽ ἢοιπὴ ἄρα ἣ πρὸ τῷ Β χωνία 
Ποιπῇ τῇ πρὸΞ τῷ Η ἴση ἐστίν. 

᾿Ισοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρί- Α͂ 
χωνον τῷ ΔΗΖ τριχώνψ. ἀνάδοχον ἄ- 
ρα ἐστὶν ὧΞπ ἣ ΒΑ πρὸκ τὴν ΑΓ, οὕτωΞ 
ἡ ΗΔ πρὸ τὴν ΔΖ. ὑπόκειται δὲ καὶ 
π ἡ ΒΑ πρὸΞπ τὴν ΑΓ, οὕτω ἣ ΕΔ 
πρὸΞ τὴν ΔΖ᾽ καὶ ὧΞ ἄρα ἣ ΕΔ πρὸς 
τὴν ΔΖ, οὕτωΞ ἡἣ ΗΔ πρὸΞπ τὴν ΔΖ. ᾿ 
ἴση ἄρα ἣ ΕΔ τῇ ΔΗ’ καὶ κοινὴ ἣ ΔΖ᾽ 
δύο δὴ αἱ ΕΔ, ΔΖ δυσὶ ταῖΞ ΗΔ, ΔΖ 
ἴσαπ εἰσίν᾽ καὶ χωνία ἣ ὑπὸ ΕΔΖ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΗΔΖ ἰέστιν] ἴση: βάσιΞ ἄρα 
ἡ ΕΖ βάσει τῇ ΗΖ ἐστιν ἴση, καὶ τὸ ΔΕΖ τρίχωνον τῷ ΗΔΖ τριχώνῳ ἴσον 
ἐστίν, καὶ αἱ Ποιπαὶ χωνίαι ταῖΞπ ἤοιπαῖΞ χωνίαιπ ἴσαπ ἔσονται, ὑφ᾽ ἃπ ἴσαπ 
πῆευραὶ ὑποτείνουσιν. 

ἴση ἄρα ἐστὶν ἣ μὲν ὑπὸ ΔΖΗ τῇ ὑπο ΔΖΕ, ἡ δὲ ὑπὸ ΔΗΖ τῇ ὑπὸ ΔΕΖ. 
ἀηῆ᾽ ἡ ὑπὸ ΔΖΗ τῇ ὑπὸ ΑΓΒ ἐστιν ἴση᾽ καὶ ἣ ὑπὸ ΑΓΒ ἄρα τῇ ὑπὸ ΔΖΕ ἐστιν 
ἴση. ὑπόκειται δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπὸ ΕΔΖ ἴση᾽ καὶ ἢοιπὴ ἄρα ἣ πρὸπ τῷ 
Β ἢοιπῇ τῇ πρὸΞ τῷ Ε ἴση ἐστίν ἰσοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τῷ 
ΔΕΖ τριχώνῳ. 

Ἐὰν ἄρα δύο τρίχωνα μίαν χωνίαν μιᾷ χωνίᾳ ἴσην ἔχῃ, περὶ δὲ τὰςΞ 
ἴσαΞ χωνίαπ τὰκ πῆευρὰπ ἀνάδοχον, ἰσοχώνια ἔσται τὰ τρίχωνα καὶ ἴσαπ 
ἕξει τὰΞ χωνίαΞπ, ὑφ᾽ ἃΞ αἱ ὁμόδῆοχοι πῆευραὶ ὑποτείνουσιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ς: 

Ἐὰν δύο τρίχωνα μίαν χωνίαν μιᾷ χωνίᾳ ἴσην ἔχῃ, περὶ δὲ ἄῆηαςΞ 
δωνίαΞ τὰΞ πῆευρὰΞ ἀνάδοχον, τῶν δὲ ἢοιπῶν ἑκατέραν ἅμα ἤτοι 
ἐηάσσονα ἢ μὴ ἐῆάσσονα ὀρθῆΞπ, ἰσοχώνια ἔσται τὰ τρίχωνα καὶ ἴσαϑΞ 
ἕξει τὰΞ χωνίαπ, περὶ ἃΞ ἀνάδοχόν εἰσιν αἱ πῆευραί. 


Ἔστω δύο τρίχωνα τὰ ΑΒΓ, ΔΕΖ μίαν χωνίαν μιᾷ χωνίᾳ ἴσην ἔχοντα 
τὴν ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπὸ ΕΔΖ, περὶ δὲ ἄῆῆαΞ χωνίαπ τὰκ ὑπὸ ΑΒΓ, ΔΕΖ τὰκ 
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πῆευρὰπ ἀνάῆοχον, ὼὦ5 τὴν ΑΒ πρὸπ τὴν ΒΓ, οὕτωΞ τὴν ΔΕ πρὸπ τὴν ΕΖ, 
τῶν δὲ Ποιπῶν τῶν πρὸπ τοῖΞπ Γ, Ζ πρότερον ἑκατέραν ἅμα ἐηάσσονα ὀρθῆς᾽ 
ἠέχω, ὅτι ἰσοχώνιόν ἐστι τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τῷ ΔΕΖ τριχώνῳ, καὶ ἴση ἔσται ἣ 
ὑπὸ ΑΒΓ χωνία τῇ ὑπὸ ΔΕΖ, καὶ ἢοιπὴ δηῆονότι ἣ πρὸΞ τῷ Γ ἢοιπῇ τῇ πρὸπ 
τῷ Ζ ἴση. 

Εἰ χὰρ ἄνισόΞ ἐστιν ἣ ὑπὸ ΑΒΓ 
δωνία τῇ ὑπὸ ΔΕΖ, μία αὐτῶν μείζων Α 
ἐστίν. ἔστω μείζων ἡ ὑπὸ ΑΒΓ. καὶ Δ 
συνεστάτω πρὸΞπ τῇ ΑΒ εὐθείᾳ καὶ τῷ 
πρὸΞ αὐτῇ σημείῳ τῷ Β τῇ ὑπὸ ΔΕΖ 
δωνίᾳ ἴση ἣ ὑπὸ ΑΒΗ. Καὶ ἐπεὶ ἴση Ε 
ἐστὶν ἣ μὲν Α χωνία τῇ Δ, ἣ δὲ ὑπὸ 
ΑΒΗ τῇ ὑπὸ ΔΕΖ, ἢοιπὴ ἄρα ἣ ὑπὸ 
ΑΗΒ ἢοιπῇ τῇ ὑπὸ ΔΖΕ ἐστιν ἴση. ἰ- Β 
σοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΗ τρίχωνον 
τῷ ΔΕΖ τριχώνψ. 

ἔστιν ἄρα ὧὡΞξ ἡ ΑΒ πρὸΞκ τὴν ΒΗ, 
οὕτωΞ ἣ ΔΕ πρὸπ τὴν ΕΖ. ὧπ δὲ ἡ ΔΕ Γ 
πρὸΞ τὴν ΕΖ, [οὕτωπ] ὑπόκειται ἣ ΑΒ 
πρὸΞκ τὴν ΒΓ ἣ ΑΒ ἄρα πρὸκ ἑκατέραν 
τῶν ΒΓ, ΒΗ τὸν αὐτὸν ἔχει ἢόχον᾽ ἴση 
ἄρα ἡἣ ΒΓ τῇ ΒΗ. 

ὥστε καὶ χωνία ἣ πρὸΞπ τῷ Γ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΗΓ ἐστιν ἴση. ἐπάττων 


δὲ ὀρθῆΞπΞ ὑπόκειται ἣ πρὸ τῷ Γ᾽ ἐδάττων ἄρα ἐστὶν ὀρθῆΞξ καὶ ὑπὸ ΒΗΓ’ 
ὥστε ἣ ἐφεξῆπ αὐτῇ χωνία ἣ ὑπὸ ΑΗΒ μείζων ἐστὶν ὀρθῆπ. καὶ ἐδείχθη ἴση 
οὖσα τῇ πρὸΞκ τῷ Ζ᾽ καὶ ἡ πρὸΞ τῷ Ζ ἄρα μείζων ἐστὶν ὀρθῆΞ. ὑπόκειται δὲ 
ἐηάσσων ὀρθῆπ᾽ ὅπερ ἐστὶν ἄτοπον. 

οὐκ ἄρα ἄνισόξ ἐστιν ἡ ὑπὸ ΑΒΓ χωνία τῇ ὑπὸ ΔΕΖ᾽ ἴση ἄρα. ἔστι δὲ 
καὶ ἣ πρὸΞ τῷ Α ἴση τῇ πρὸ τῷ Δ’ καὶ ἢοιπὴ ἄρα ἣ πρὸΞπ τῷ Γ Πἢοιπῇ τῇ 
πρὸϑπ τῷ Ζ ἴση ἐστίν. ἰσοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τῷ ΔΕΖ τριχώνῳ. 

᾿Αηηὰ δὴ πάῆιν ὑποκείσθω ἑκατέρα τῶν πρὸΞ τοῖπ Γ, Ζ μὴ ἐπάσσων 
ὀρθῆπ᾽ Πέχω πάῆιν, ὅτι καὶ οὕτωπ ἐστὶν ἰσοχώνιον τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τῷ ΔΕΖ 
τριχώνῳ. Ιῶν χὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων ὁμοίωπ δείξομεν, ὅτι ἴση ἐστὶν 
ἡ ΒΓ τῇ ΒΗ’ ὥστε καὶ χωνία ἣ πρὸΞ τῷ Γ τῇ ὑπὸ ΒΗΓ ἴση ἐστίν. οὐκ 
ἐπδάττων δὲ ὀρθῆΞ ἣ πρὸπ τῷ Γ’ οὐκ ἐδάττων ἄρα ὀρθῆΞ οὐδὲ ἡ ὑπὸ ΒΗΓ. 
τριχώνου δὴ τοῦ ΒΗΓ αἱ δύο χωνίαι δύο ὀρθῶν οὔκ εἰσιν ἐδάττονεΞπ᾽ ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα πάῆιν ἄνισόΞξ ἐστιν ἡ ὑπὸ ΑΒΓ χωνία τῇ ὑπὸ ΔΕΖ᾽ 
ἴση ἄρα. ἔστι δὲ καὶ ἣ πρὸΞπ τῷ Α τῇ πρὸκπ τῷ Δ ἴση ἢοιπὴ ἄρα ἣ πρὸπ τῷ 
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Γ ἢἤοιπῇ τῇ πρὸΞ τῷ Ζ ἴση ἐστίν. ἰσοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τῷ 
ΔΕΖ τριχώνῳ. 

Ἐὰν ἄρα δύο τρίχωνα μίαν χωνίαν μιᾷ χωνίᾳ ἴσην ἔχῃ, περὶ δὲ ἄῆῆαΞ 
χωνίαΞ τὰΞ πῆηευρὰπ ἀνάδοχον, τῶν δὲ Ποιπῶν ἑκατέραν ἅμα ἐηάττονα ἢ μὴ 
ἐηάττονα ὀρθῆΞπ, ἰσοχώνια ἔσται τὰ τρίχωνα καὶ ἴσαΞπ ἕξει τὰΞ χωνίαξ, περὶ 
ἃς ἀνάδοχόν εἰσιν αἱ πῆευραί᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

η΄. 

᾿ΕἘὰν ἐν ὀρθοχωνίῳ τριχώνῳ ἀπό τῆΞ ὀρθῆΞξΞ χωνίαΞ ἐπὶ τὴν βάσιν 
κάθετοΞ ἀχθῇ, τὰ πρὸΞ τῇ καθέτῳ τρίχωνα ὅμοιά ἐστι τῷ τε ὅδῳ 
καὶ ἀηηήλοιξ. 


Ἔστω τρίχωνον ὀρθοχώνιον τὸ ΑΒΓ ὀρθὴν ἔχον τὴν ὑπὸ ΒΑΓ χωνίαν, καὶ 
ἤχθω ἀπὸ τοῦ Α ἐπὶ τὴν ΒΓ κάθετοΞπ ἡἣ ΑΔ᾿ ἢέχω, ὅτι ὅμοιόν ἐστιν ἑκάτερον 
τῶν ΑΒΔ, ΑΔΓ τριχώνων ὅῆῳ τῷ ΑΒΓ καὶ ἔτι ἀηηήῆδοιπ. 

Ἐπεὶ χὰρ ἴση ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΒΑΓ τῇ 
ὑπὸ ΑΔΒ’ ὀρθὴ χὰρ ἑκατέρα᾽ καὶ κοι- 
νὴ τῶν δύο τριχώνων τοῦ τε ΑΒΓ καὶ 
τοῦ ΑΒΔ ἣ πρὸς τῷ Β, ἢοιπὴ ἄρα ἣ 
ὑπὸ ΑΓΒ ἢοιπῇ τῇ ὑπο ΒΑΔ ἐστιν ἴση᾽ 
ἰσοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον 
τῷ ΑΒΔ τριχώνψ. ἔστιν ἄρα ὧὡΞπ ἣ ΒΓ 
ὑποτείνουσα τὴν ὀρθὴν τοῦ ΑΒΓ τρι- 

Β Δ Γ δώνου πρὸΞ τὴν ΒΑ ὑποτείνουσαν τὴν 
ὀρθὴν τοῦ ΑΒΔ τριχώνου, οὕτωΞ αὐτὴ 
ἢ ΑΒ ὑποτείνουσα τὴν πρὸΞπ τῷ Γ χωνίαν τοῦ ΑΒΓ τριχώνου πρὸΞ τὴν ΒΔ 
ὑποτείνουσαν τὴν ἴσην τὴν ὑπὸ ΒΑΔ τοῦ ΑΒΔ τριχώνου, καὶ ἔτι ἣ ΑΓ πρὸ 
τὴν ΑΔ ὑποτείνουσαν τὴν πρὸπ τῷ Β χωνίαν κοινὴν τῶν δύο τριχώνων. τὸ 
ΑΒΓ ἄρα τρίχωνον τῷ ΑΒΔ τριχώνῳ ἰσοχώνιόν τέ ἐστι καὶ τὰΞ περὶ τὰΞ 
ἴσαπ χωνίαΞ πῆευρὰπ ἀνάδοχον ἔχει. ὅμοιον ἄμα [ἐστὶ] τὸ ΑΒΓ τρίχωνον 
τῷ ΑΒΔ τριχώνψ. 

ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ τῷ ΑΔΓ τριχώνψῳ ὅμοιόν ἐστι τὸ ΑΒΓ τρί- 
δωνον᾽ ἑκάτερον ἄρα τῶν ΑΒΔ, ΑΔΓ [τριχώνων] ὅμοιόν ἐστιν ὅῆψ τῷ ΑΒΓ. 

Λέχω δή, ὅτι καὶ ἀῆηήδῆοιΞ ἐστὶν ὅμοια τὰ ΑΒΔ, ΑΔΓ τρίχωνα. Ἐπεὶ 
χὰρ ὀρθὴ ἡ ὑπὸ ΒΔΑ ὀρθῇ τῇ ὑπὸ ΑΔΓ ἐστιν ἴση, ἀηηὰ μὴν καὶ ἣ ὑπὸ ΒΑΔ 
τῇ πρὸΞ τῷ Γ ἐδείχθη ἴση, καὶ ἢοιπὴ ἄρα ἣ πρὸπ τῷ Β ἢοιπῇ τῇ ὑπὸ ΔΑΓ 
ἐστιν ἴση᾽ ἰσοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΔ τρίχωνον τῷ ΑΔΓ τριχώνῳ. ἔστιν 
ἄρα ὧπ ἣ ΒΔ τοῦ ΑΒΔ τριχώνου ὑποτείνουσα τὴν ὑπὸ ΒΑΔ πρὸΞ τὴν ΔΑ 
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τοῦ ΑΔΓ τριχώνου ὑποτείνουσαν τὴν πρὸΞ τῷ Γ ἴσην τῇ ὑπὸ ΒΑΔ, οὕτωπ 
αὐτὴ ἣ ΑΔ τοῦ ΑΒΔ τριχώνου ὑποτείνουσα τὴν πρὸπ τῷ Β χωνίαν πρὸΞ τὴν 
ΔΓ ὑποτείνουσαν τὴν ὑπὸ ΔΑΓ τοῦ ΑΔΓ τριχώνου ἴσην τῇ πρὸΞ τῷ Β, καὶ 
ἔτι ἣ ΒΑ πρὸΞ τὴν ΑΓ ὑποτείνουσαι τὰΞ ὀρθάπ᾽ ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΔ 
τρίχωνον τῷ ΑΔΓ τριχώνῳ. 

Ἐὰν ἄρα ἐν ὀρθοχωνίῳ τριχώνῳ ἀπὸ τῆΞ ὀρθῆΞπ χωνίαΞ ἐπὶ τὴν βά- 
σιν κάθετοΞ ἀχθῇ, τὰ πρὸΞ τῇ καθέτῳ τρίχωνα ὅμοιά ἐστι τῷ τε ὅῆῳ καὶ 
ἀῆηηήδοιΞ [ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πόρισμα : Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν ἐν ὀρθοχωνίῳ 
τριχώνῳ ἀπὸ τῆΞΞ ὀρθῆΞ χωνίαΞ ἐπὶ τὴν βάσις κάθετος ἀχθῇ, ἣ 
ἀχθεῖσα τῶν τῆΞ βάσεωΞ τμημάτων μέση ἀνάηοχόν ἐστιν᾽ ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


θ΄. 

ΤῆΞ δοθείσηΞ εὐθείαΞ τὸ προσταχθὲν μέροΞ ἀφεδλῆεῖν. 

Ἔστω ἡἣ δοθεῖσα εὐθεῖα ἣ ΑΒ᾽ δεῖ δὴ τῆΞπΞ ΑΒ τὸ προσταχθὲν μέροΞπ 
ἀφεῆεῖν. 

Ἐπιτετάχθω δὴ τὸ τρίτον. ἰκαὶ] 
διήθχω τιΞ ἀπὸ τοῦ Α εὐθεῖα ἡ ΑΓ 
δωνίαν περιέχουσα μετὰ τῆΞ ΑΒ τυ- 
χοῦσαν᾽ καὶ εἰηήφθω τυχὸν σημεῖον ἐ- 
πὶ τῆΞπ ΑΓ τὸ Δ, καὶ κείσθωσαν τῇ ΑΔ Ε 
ἴσαι αἱ ΔΕ, ΕΓ. καὶ ἐπεζεύχθω ἡἣ ΒΓ, 
καὶ διὰ τοῦ Δ παράηηηῆοΞ αὐτῇ ἤχθω 
ἡ ΔΖ. 

Ἐπεὶ οὖν τριχώνου τοῦ ΑΒΓ παρὰ Α Ζ ᾿ 
μίαν τῶν πῆευρῶν τὴν ΒΓ ἧκται ἡ ΖΔ, 
ἀνάῆδοχον ἄρα ἐστὶν ὡΞξ ἣ ΓΔ πρὸκ τὴν 
ΔΑ, οὕτωΞ ἡ ΒΖ πρὸΞ τὴν ΖΑ. διπηῆ 
δὲ ἡ ΓΔ τῆΞ ΔΑ᾽ διπῆῆ ἄρα καὶ ἡ ΒΖ 
τῆπ ΖΑ᾽ τριπῆηῆῇ ἄρα ἡ ΒΑ τῆΞ ΑΖ. 

Τῆς ἄρα δοθείσηξ εὐθείαΞ τῆΞ ΑΒ τὸ ἐπιταχθὲν τρίτον μέροΞπ ἀφήρηται 
τὸ ΑΖ᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 
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΄ 


ι΄. 

Τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν ἄτμητον τῇ δοθείσῃ τετμημένῃ ὁμοίωςξΞ 
τεμεῖν. 

Ἔστω ἡἣ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα ἅτμητοΞξ ἡ ΑΒ, ἡ δὲ τετμημένη ἣ ΑΓ κατὰ τὰ 
Δ, Ε σημεῖα, καὶ κείσθωσαν ὥστε χωνίαν τυχοῦσαν περιέχειν, καὶ ἐπεζεύχθω 
ἡ ΓΒ, καὶ διὰ τῶν Δ, Ε τῇ ΒΓ παράηηηῆοι ἤχθωσαν αἱ ΔΖ, ΕΗ, διὰ δὲ τοῦ 
Δ τῇ ΑΒ παράηηηῆοΞ ἤχθω ἡ ΔΘΚ. 

Παραηηηδόχραμμον ἄρα ἐστὶν ἑ- Γ 
κάτερον τῶν ΖΘ, ΘΒ’ ἴση ἄρα ἣ μὲν 
ΔΘ τῇ ΖΗ, ἡ δὲ ΘΚ τῇ ΗΒ. καὶ ἐ- 
πεὶ τριχώνου τοῦ ΔΚΓ παρὰ μίαν τῶν 
πῆευρῶν τὴν ΚΓ εὐθεῖα ἧκται ἡ ΘΕ, 
ἀνάῆοχον ἄρα ἐστὶν ὼΞπΞ ἣ ΓΕ πρὸΞ 
τὴν ΕΔ, οὕτωΞ ἣ ΚΘ πρὸΞ τὴν ΘΔ. 
ἴση δὲ ἡ μὲν ΚΘ τῇ ΒΗ, ἡ δὲ ΘΔ τῇ 
ΗΖ. ἔστιν ἄρα ὡΞ ἣ ΓΕ πρὸπ τὴν ΕΔ, 
οὕτωΞ ἡ ΒΗ πρὸ τὴν ΗΖ. 

πάῆιν, ἐπεὶ τριχώνου τοῦ ΑΗΕ παρὰ μίαν τῶν πῆευρῶν τὴν ΗΕ ἧκται ἡἣ 
ΖΔ, ἀνάδῆοχον ἄρα ἐστὶν ὧΞ ἣ ΕΔ πρὸΞ τὴν ΔΑ, οὕτωΞ ἣ ΗΖ πρὸπ τὴν ΖΑ. 
ἐδείχθη δὲ καὶ ὧΞπ ἣ ΓΕ πρὸπ τὴν ΕΔ, οὕτωΞ ἣ ΒΗ πρὸΞ τὴν ΗΖ᾽ ἔστιν ἄρα 
ὧὼπ μὲν ἣ ΓΕ πρὸΞπ τὴν ΕΔ, οὕτωΞ ἣ ΒΗ πρὸπ τὴν ΗΖ, ὧΞκ δὲ ἡ ΕΔ πρὸΞ τὴν 
ΔΑ, οὕτωΞ ἣ ΗΖ πρὸΞκ τὴν ΖΑ. 

Ἡ ἄρα δοθεῖσα εὐθεῖα ἄτμητοΞ ἣ ΑΒ τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ τετμημένῃ τῇ 
ΑΓ ὁμοίωπ τέτμηται᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι᾽ 


Ἑ 


ια΄. 
Δύο δοθεισῶν εὐθειῶν τρίτην ἀνάῆοχον προσευρεῖν. 

Α Ἔστωσαν αἱ δοθεῖσαι [δύο εὐθεῖ- 
αι] αἱ ΒΑ, ΑΓ καὶ κείσθωσαν χωνίαν 
περιέχουσαι τυχοῦσαν. δεῖ δὴ τῶν 
ΒΑ, ΑΓ τρίτην ἀνάδοχον προσευρεῖν. 

ἐκβεβηήσθωσαν χὰρ ἐπὶ τὰ Δ, Ε 
σημεῖα, καὶ κείσθω τῇ ΑΓ ἴση ἡ ΒΔ, 
καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΒΓ, καὶ διὰ τοῦ Δ 
παράηηηῆοΞπ αὐτῇ ἤχθω ἡἣ ΔΕ. 

Ἐπεὶ οὖν τριχώνου τοῦ ΑΔΕ παρὰ 
μίαν τῶν πῆευρῶν τὴν ΔΕ ἧκται ἡἣ ΒΓ, 


[ΠῚ 
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ἀνάδοχόν ἐστιν ὧΞπ ἣ ΑΒ πρὸΞ τὴν ΒΔ, οὕτωΞ ἣ ΑΓ πρὸΞ τὴν ΓΕ. ἴση δὲ ἣ 
ΒΔ τῇ ΑΓ. ἔστιν ἄρα ὧΞξ ἡ ΑΒ πρὸΞκ τὴν ΑΓ, οὕτωΞ ἣ ΑΓ πρὸκπ τὴν ΓΕ. 
Δύο ἄρα δοθεισῶν εὐθειῶν τῶν ΑΒ, ΑΓ τρίτη ἀνάδοχον αὐταῖπ προσεύ- 
ρηται ἣ ΓΕ᾿ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 
ιβ΄. 
ριῶν δοθεισῶν εὐθειῶν τετάρτην ἀνάῆοχον προσευρεῖν. 
Ἔστωσαν αἱ δοθεῖσαι τρεῖΞ εὐθεῖαι αἱ Α, Β, Γ’ δεῖ δὴ τῶν Α, Β,. Γ 
τετάρτην ἀνάῆοχον προσευρεῖν. 
Ἐκκείσθωσαν δύο εὐθεῖαι αἱ ΔΕ, ΔΖ 
δωνίαν περιέχουσαι [τυχοῦσαν] τὴν ὑ- Α.------- 
πὸ ΕΔΖ’ καὶ κείσθω τῇ μὲν Α ἴση ἣ 


Β.... 
ΔΗ, τῇ δὲ Β ἴση ἣ ΗΕ, καὶ ἔτι τῇ Γ ᾿Ἰϑέσισασια τς 
ἴση ἡ ΔΘ’ καὶ ἐπιζευχθείσηΞ τῆΞ ΗΘ Ε 
παράηηηῆοΞ αὐτῇ ἤχθω διὰ τοῦ Ε ἣ Η 
ΕΖ. 
Ἐπεὶ οὖν τριχώνου τοῦ ΔΕΖ παρὰ 
μίαν τὴν ΕΖ ἧκται ἣ ΗΘ, ἔστιν ἄρα 
ὼπ ἣ ΔΗ πρὸ τὴν ΗΕ, οὕτωΞ ἡ ΔΘ ᾿ ὁ -- 


πρὸΞ τὴν ΘΖ. ἴση δὲ ἡ μὲν ΔΗ τῇ Α, 
ἡ δὲ ΗΕ τῇ Β, ἡ δὲ ΔΘ τῇ Γ’ ἔστιν ἄρα ὧΞπ ἣ Α πρὸΞκ τὴν Β, οὕτω ἡ Γ 
πρὸΞ τὴν ΘΖ. Ιριῶν ἄρα δοθεισῶν εὐθειῶν τῶν Α, Β, Γ τετάρτη ἀνάδοχον 
προσεύρηται ἣ ΘΖ᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


ιχ΄. 
Δύο δοθεισῶν εὐθειῶν μέσην ἀνάδοχον προσευρεῖν. 
Ἔστωσαν αἱ δοθεῖσαι δύο εὐθεῖαι αἱ ΑΒ, ΒΓ’ δεῖ δὴ τῶν ΑΒ, ΒΓ μέσην 
ἀνάδοχον προσευρεῖν. 
κείσθωσαν ἐπ᾽ εὐθείαΞπ, καὶ χεχρά- 


Δ 
φθω ἐπὶ τῆΞ ΑΓ ἡμικύκῆιον τὸ ΑΔΓ, 
καὶ ἤχθω ἀπὸ τοῦ Β σημείου τῇ ΑΓ 
εὐθείᾳ πρὸΞ ὀρθὰΞπ ἡ ΒΔ, καὶ ἐπεζεύ- 
χθωσαν αἱ ΑΔ, ΔΓ. 
Ἐπεὶ ἐν ἡμικυκῆίῳ χωνία ἐστὶν ἣ 
Α Β Γ 


ὑπὸ ΑΔΓ, ὀρθή ἐστιν. καὶ ἐπεὶ ἐν ὀρ- 
θοχωνίῳ τριχώνῳ τῷ ΑΔΓ ἀπὸ τῆξ ὀρ- 
θῆΞ χωνίαΞ ἐπὶ τὴν βάσιν κάθετοΞ ἢ- 
κται ἣ ΔΒ, ἣ ΔΒ ἄρα τῶν τῆΞ βάσεωΞ τμημάτων τῶν ΑΒ, ΒΓ μέση ἀνάδοχόν 
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ἐστιν. 
Δύο ἄρα δοθεισῶν εὐθειῶν τῶν ΑΒ, ΒΓ μέση ἀνάδοχον προσεύρηται ἣ ΔΒ᾽ 
ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


ιδ΄. 

ἸΙῶν ἴσων τε καὶ ἴσοκωνίων παραῆηδηδοχράμμων ἀντιπεπόνθασιν 
αἱ πἢευραὶ αἱ περὶ τὰΞ ἴσαΞ χωνίαΞ᾽ καὶ ὧν ἰσοκωνίων παραῆδηῆο- 
δράμμων ἀντιπεπόνθασιν αἱ πῆευραὶ αἱ περὶ τὰΞ ἴσαπ χωνίαΞπ, ἴσα 
ἐστὶν ἐκεῖνα. 

Ἔστω ἴσα τε καὶ ἰσοχώνια παραῆηηδόχραμμα τὰ ΑΒ, ΒΓ ἴσαΞ ἔχοντα 
τὰΞπ πρὸΞ τῷ Β χωνίαΞπ, καὶ κείσθωσαν ἐπ᾽ εὐθείαΞ αἱ ΔΒ, ΒΕ᾽ ἐπ᾽ εὐθείαΞ 
ἄρα εἰσὶ καὶ αἱ ΖΒ, ΒΗ. ἢέχω, ὅτι τῶν ΑΒ, ΒΓ ἀντιπεπόνθασιν αἱ πηευραὶ αἱ 
περὶ τὰΞ ἴσαΞπ χωνίαΞπ, τουτέστιν, ὅτι ἐστὶν ὡΞ ἣ ΔΒ πρὸΞ τὴν ΒΕ, οὕτωπ 


ἣ ΗΒ πρὸΞκ τὴν ΒΖ. 
᾿ Ρ " Συμπεπῆηρώσθω χὰρ τὸ ΖΕ παραῆ- 


ἠηηόχραμμον. ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ 
ΑΒ παραῆηηηδόχραμμον τῷ ΒΓ παραῆ- 
ἠἢηηοχράμμῳ, ἄῆῆο δέ τι τὸ ΖΕ, ἔστιν 
ἄρα ὧΞπ τὸ ΑΒ πρὸκ τὸ ΖΕ, οὕτωΞ τὸ 
ΒΓ πρὸΞπ τὸ ΖΕ. ἀῆῆ’ ὧΞ μὲν τὸ ΑΒ 
πρὸΞ τὸ ΖΕ, οὕτωΞ ἣ ΔΒ πρὸΞ τὴν 
ΒΕ, ὡΞ δὲ τὸ ΒΓ πρὸΞ τὸ ΖΕ, οὕτωξΞ 
ἡ ΗΒ πρὸΞ τὴν ΒΖ᾽ καὶ ὧΞ ἄρα ἣ ΔΒ 
πρὸΞ τὴν ΒΕ, οὕτωΞ ἣ ΗΒ πρὸΞ τὴν 
ΒΖ. τῶν ἄρα ΑΒ, ΒΓ παραῆηηδοχράμμων ἀντιπεπόνθασιν αἱ πῆευραὶ αἱ 
περὶ τὰΞπ ἴσαπ χωνίαΞ. 

᾿Αηῆὰ δὴ ἔστω ὧξΞ ἡ ΔΒ πρὸπ τὴν ΒΕ, οὕτωΞ ἣ ΗΒ πρὸΞπ τὴν ΒΖ᾽ Πέχω, 
ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ΑΒ παραῆηηδόχραμμον τῷ ΒΓ παραῆηηηποχράμμῳ. 

Ἐπεὶ χάρ ἐστιν ὧΞπ ἣ ΔΒ πρὸπ τὴν ΒΕ, οὕτωΞ ἣ ΗΒ πρὸΞ τὴν ΒΖ, ἀηδ᾿ 
ὼὦπ μὲν ἣ ΔΒ πρὸΞ τὴν ΒΕ, οὕτωΞ τὸ ΑΒ παραηηηδόχραμμον πρὸπ τὸ ΖΕ 
παραηηηηόχραμμον, ὧὡΞ δὲ ἣ ΗΒ πρὸΞ τὴν ΒΖ, οὕτωΞ τὸ ΒΓ παραῆηηηῆό- 
χραμμον πρὸΞκ τὸ ΖΕ παραηηηηόχραμμον, καὶ ὧΞ ἄρα τὸ ΑΒ πρὸκ τὸ ΖΕ, 
οὕτωΞ τὸ ΒΓ πρὸΞκ τὸ ΖΕ᾿ ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒ παραῆῆηηδόχραμμον τῷ ΒΓ 
παραηηηῆδοχράμμῳ. 

Ἰῶν ἄρα ἴσων τε καὶ ἰσοχωνίων παραῆηηδοχράμμων ἀντιπεπόνθασιν αἱ 
πῆευραὶ αἱ περὶ τὰΞ ἴσαΞπ χωνίαπ᾽ καὶ ὧν ἰσοχωνίων παραῆῆηδοχράμμων 
ἀντιπεπόνθασιν αἱ πῆευραὶ αἱ περὶ τὰκ ἴσαΞ χωνίαΞπ, ἴσα ἐστὶν ἐκεῖνα" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ιε΄. 

ἸΙῶν ἴσων καὶ μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων χωνίαν τριχώνων ἀντιπε- 
πόνθασιν αἱ πἢευραὶ αἱ περὶ τὰΞξ ἴσαΞ χωνίαΞπ᾽ καὶ ὧν μίαν μιᾷ 
ἴσην ἐχόντων χωνίαν τριχώνων ἀντιπεπόνθασιν αἱ πῆευραὶ αἱ περὶ 
τὰς ἴσαΞ χωνίαΞπ, ἴσα ἐστὶν ἐκεῖνα. 

Ἔστω ἴσα τρίχωνα τὰ ΑΒΓ, ΑΔΕ μίαν μιᾷ ἴσην ἔχοντα χωνίαν τὴν ὑπὸ 
ΒΑΓ τῇ ὑπὸ ΔΑΕ’ ἢέχω, ὅτι τῶν ΑΒΓ, ΑΔΕ τριχώνων ἀντιπεπόνθασιν αἱ 
πηευραὶ αἱ περὶ τὰπ ἴσαπ χωνίαΞ, τουτέστιν, ὅτι ἐστὶν ὧὡΞ ἣ ΓΑ πρὸΞπ τὴν 
ΑΔ, οὕτωΞ ἣ ΕΑ πρὸθπ τὴν ΑΒ. 

κείσθω χὰρ ὥστε ἐπ᾽ εὐθείαξ εἰναι Β Γ 
τὴν ΓΑ τῇ ΑΔ’ ἐπ᾽ εὐθείαΞ ἄρα ἐστὶ 
καὶ ἣ ΕΑ τῇ ΑΒ. καὶ ἐπεζεύχθω ἣ ΒΔ. 

Ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρί- 
χωνον τῷ ΑΔΕ τριχώνῳ, ἄηῆο δέ τι 
τὸ ΒΑΔ, ἔστιν ἄρα ὡΞξ τὸ ΓΑΒ τρί- Α 
χωνον πρὸΞ τὸ ΒΑΔ τρίχωνον, οὕτωξ 
τὸ ΕΑΔ τρίχωνον πρὸπ τὸ ΒΑΔ τρί- 
ὅωνον. ἀῆῆ’ ὡΞ μὲν τὸ ΓΑΒ πρὸκ τὸ 
ΒΑΔ, οὕτωΞ ἣ ΓΑ πρὸΞ τὴν ΑΔ, ὡς 
δὲ τὸ ΕΑΔ πρὸ τὸ ΒΑΔ, οὕτωΞ ἣ ΕΑ 
πρὸΞ τὴν ΑΒ. καὶ ὧΞπ ἄρα ἣ ΓΑ πρὸς 
τὴν ΑΔ, οὕτωΞ ἣ ΕΑ πρὸΞπ τὴν ΑΒ. 
τῶν ΑΒΓ, ΑΔΕ ἄρα τριχώνων ἀντιπε- 
πόνθασιν αἱ πῆευραὶ αἱ περὶ τὰκ ἴσα 
χωνίαπ. ᾿Αηηὰ δὴ ἀντιπεπονθέτωσαν αἱ πῆευραὶ τῶν ΑΒΓ, ΑΔΕ τριχώνων, 
καὶ ἔστω ὧΞπ ἣ ΓΑ πρὸπ τὴν ΑΔ, οὕτωΞ ἣ ΕΑ πρὸπ τὴν ΑΒ᾽ ἠἢέχω, ὅτι ἴσον 
ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τῷ ΑΔΕ τριχώνψ. 

ἘπιζευχθείσηΞ χὰρ πάῆιν τῆΞ ΒΔ, ἐπεί ἐστιν ὧΞ ἣ ΓΑ πρὸπ τὴν ΑΔ, 
οὕτωΞ ἣ ΕΑ πρὸπ τὴν ΑΒ, ἀηῆ᾿ ὡΞκ μὲν ἣ ΓΑ πρὸΞ τὴν ΑΔ, οὕτωΞ τὸ ΑΒΓ 
τρίχωνον πρὸΞ τὸ ΒΑΔ τρίχωνον, ὧπ δὲ ἣ ΕΑ πρὸΞ τὴν ΑΒ, οὕτωΞ τὸ ΕΑΔ 
τρίχωνον πρὸΞ τὸ ΒΑΔ τρίχωνον, ὼΞ ἄρα τὸ ΑΒΓ τρίχωνον πρὸπ τὸ ΒΑΔ 
τρίχωνον, οὕτω τὸ ΕΑΔ τρίχωνον πρὸΞ τὸ ΒΑΔ τρίχωνον. ἑκάτερον ἄρα 
τῶν ΑΒΓ, ΕΑΔ πρὸΞπ τὸ ΒΑΔ τὸν αὐτὸν ἔχει ἢόχον. ἴσων ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ 
[τρίχωνον͵] τῷ ΕΑΔ τριχώνῳ. 

Ἰῶν ἄρα ἴσων καὶ μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων χωνίαν τριχώνων ἀντιπεπόν- 
θασιν αἱ πδευραὶ αἱ περὶ τὰΞ ἴσαΞπ χωνίαΞπ᾽ καὶ ὧΞ μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων 
χωνίαν τριχώνων ἀντιπεπόνθασιν αἱ πῆευραὶ αἱ περὶ τὰΞ ἴσαπ χωνίαξ, 
ἐκεῖνα ἴσα ἐστὶν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


» 


Ε 
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ι5΄. 

Ἐὰν τέσσαρεΞξ εὐθεῖαι ἀνάδοχον ὦσιν, τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων πε- 
ριεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν μέσων περιεχομένῳ 
ὀρθοχωνίῳ κἂν τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον 
ἢ τῷ ὑπὸ τῶν μέσων περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ, αἱ τέσσαρεξ εὐθεῖαι 
ἀνάδοχον ἔσονται. 


Ἔστωσαν τέσσαρεξ εὐθεῖαι ἀνάδοχον αἱ ΑΒ, ΓΔ, Ε, Ζ, ὑΞ ἡ ΑΒ πρὸς 
τὴν ΓΔ, οὕτωΞ ἡ Ε πρὸΞ τὴν Ζ᾽ ἤέχω, ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ, Ζ περιεχόμενον 
ὀρθοχώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΓΔ, Ε περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ. 


Ἤχθωσαν [χὰρ] ἀπὸ τῶν Α, Γ ση- 


Η Θ μείων ταῖΞ ΑΒ, ΓΔ εὐθείαιΞ πρὸπ ὀρ- 

θὰΞ αἱ ΑΗ, ΓΘ, καὶ κείσθω τῇ μὲν Ζ 

Ϊ ἴση ἡ ΑΗ, τῇ δὲ Ε ἴση ἣ ΓΘ. καὶ 

Α Β συμπεπῆηρώσθω τὰ ΒΗ, ΔΘ παραῆῆη- 
Γ Δ δόχραμμα. 


Κααὶ ἐπεί ἐστιν ὧὑΞ ἣ ΑΒ πρὸΞ τὴν 
ΓΔ, οὕτωΞ ἣ Ε πρὸΞ τὴν Ζ, ἴση δὲ ἡ 
μὲν Ε τῇ ΓΘ, ἡ δὲ Ζ τῇ ΑΗ, ἔστιν 
ἄρα ὧπ ἣ ΑΒ πρὸκπ τὴν ΓΔ, οὕτωΞ ἣ 
ΓΘ πρὸς τὴν ΑΗ. τῶν ΒΗ, ΔΘ ἄρα παραῆηηηδοχράμμων ἀντιπεπόνθασιν 
αἱ πῆευραὶ αἱ περὶ τὰΞ ἴσαΞ χωνίαπ. ὧν δὲ ἰσοχωνίων παραῆῆηδοχράμμων 
ἀντιπεπόνθασιν αἱ πῆευραί αἱ περὶ τὰΞκ ἴσαπ χωνάιπ, ἴσα ἐστὶν ἐκεῖνα᾽ ἴσον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΒΗ παραῆηῆηηόχραμμον τῷ ΔΘ παραῆηηηδοχράμμῳ. 

καί ἐστι τὸ μὲν ΒΗ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ, Ζ᾽ ἴση χὰρ ἣ ΑΗ τῇ Ζ τὸ δὲ ΔΘ 
τὸ ὑπὸ τῶν ΓΔ, Ε᾿ ἴση χὰρ ἡἣ Ε τῇ ΓΘ’ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΒ, Ζ περιεχόμενον 
ὀρθοχώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΓΔ, Ε περιεχομένῳ ὀρθοχώνιψ. 

᾿Αηηὰ δὴ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ, Ζ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον ἔστω τῷ ὑπὸ 
τῶν ΓΔ, Ε περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ. ἢέχω, ὅτι αἱ τέσσαρεξ εὐθεῖαι ἀνάδῆοχον 
ἔσονται, ὧΞ ἣ ΑΒ πρὸΞ τὴν ΓΔ, οὕτωΞ ἣ Ε πρὸΞ τὴν Ζ. 

Ἰῶν χὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων, ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ, Ζ ἴσον ἐστὶ τῷ 
ὑπὸ τῶν ΓΔ, Ε, καί ἐστι τὸ μὲν ὑπὸ τῶν ΑΒ, Ζ τὸ ΒΗ’ ἴση χάρ ἐστιν ἡ ΑΗ 
τῇ Ζ᾽ τὸ δὲ ὑπὸ τῶν ΓΔ, Ε τὸ ΔΘ’ ἴση χὰρ ἡ ΓΘ τῇ Ε᾿ τὸ ἄρα ΒΗ ἴσον ἐστὶ 
τῷ ΔΘ. καί ἐστιν ἰσοχώνια. τῶν δὲ ἴσων καὶ ἰσοχωνίων παραῆηηδοχράμμων 
ἀντιπεπόνθασιν αἱ πῆευραὶ αἱ περὶ τὰΞπ ἴσα χωνίαπ. ἔστιν ἄρα ὡΞ ἣ ΑΒ 
πρὸΞ τὴν ΓΔ, οὕτωΞ ἡ ΓΘ πρὸΞ τὴν ΑΗ. ἴση δὲ ἣ μὲν ΓΘ τῇ Ε, ἡ δὲ ΑΗ 
τῇ Ζ᾽ ἔστιν ἄρα ὧπ ἣ ΑΒ πρὸΞπ τὴν ΓΔ, οὕτωΞ ἣ Ε πρὸπ τὴν Ζ. 

Ἐὰν ἄρα τέσσαρεπ εὐθεῖαι ἀνάβοχον ὦσιν, τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων περιε- 
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χόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν μέσων περιεχομένῳ ὀρθοχωνίψ᾽ 
κἂν τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον ἢ τῷ ὑπὸ τῶν μέσων 
περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ, αἱ τέσσαρεβπ εὐθεῖαι ἀνάῆοχον ἔσονται ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


ιζ΄. 

Ἐὰν τρεῖΞ εὐθεῖαι ἀνάἢοχον ὦσιν, τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεχόμενον 
ὀρθοχώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞξΞ μέσηξ τετραχώνῳ᾽ κἂν τὸ ὑπὸ τῶν 
ἄκρων περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον ἢ τῷ ἀπὸ τῆΞ μέσηΞ τετραχώνῳ, 
αἱ τρεῖΞ εὐθεῖαι ἀνάδοχον ἔσονται. 

Ἔστωσαν τρεῖξ εὐθεῖαι ἀνάδοχον αἱ Α, Β, Γ, ὧΞπ ἣ Α πρὸπ τὴν Β, οὕτωξ 
ἡ Β πρὸΞ τὴν Γ᾽ Πἢέχω, ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν Α, Γ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ Β τετραχώνῳ. 

Κείσθω τῇ Β ἴση ἡ Δ. Καὶ ἐπεί 
ἐστιν ὧΞπ ἣ Α πρὸΞκ τὴν Β, οὕτωΞ ἣ 
Β πρὸΞπ τὴν Γ, ἴση δὲ ἣ Β τῇ Δ, ἔ- 
στιν ἄρα ὧΞξΞ ἣ Α πρὸΞκ τὴν Β, ἣ Δ 
πρὸΞ τὴν Γ. ἐὰν δὲ τέσσαρες εὐθεῖ- 
αι ἀνάδῆοχον ὦσιν, τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων 
περιεχόμενον [ὀρθοχώνιον] ἴσον ἐστὶ 
τῷ ὑπὸ τῶν μέσων περιεχομένῳ ὀρθο- 
χωνίῳ. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν Α, Γ ἴσον ἐστὶ 
τῷ ὑπὸ τῶν Β, Δ. ἀηηὰ τὸ ὑπὸ τῶν Β, 
Δ τὸ ἀπὸ τῆς Β ἐστιν ἴση χὰρ ἣ Β τῇ Δ’ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν Α, Γ περιεχόμενον 
ὀρθοχώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ Β τετραχώνῳ. 

᾿Αηῆὰ δὴ τὸ ὑπὸ τῶν Α, Γ ἴσον ἔστω τῷ ἀπὸ τῆπ Β᾽ Πέχω, ὅτι ἐστὶν ὑπ ἣ 
Α πρὸΞκ τὴν Β, οὕτωΞ ἣ Β πρὸ τὴν Γ. Τῶν χὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων, 
ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν Α, Γ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ Β, ἀηῆὰ τὸ ἀπὸ τῆς Β τὸ ὑπὸ 
τῶν Β, Δ ἐστιν ἴση χὰρ ἣ Β τῇ Δ’ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν Α, Γ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 
τῶν Β, Δ. ἐὰν δὲ τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων ἴσον ἢ τῷ ὑπὸ τῶν μέσων, αἱ τέσσαρεξΞ 
εὐθεῖαι ἀνάδοχόν εἰσιν. ἔστιν ἄρα ὧΞ ἣ Α πρὸΞπ τὴν Β, οὕτωΞ ἣ Δ πρὸΞ τὴν 
Γ. ἴση δὲ ἡ Β τῇ Δ’ ὧπ ἄρα ἣ Α πρὸ τὴν Β, οὕτωΞ ἣ Β πρὸκ τὴν Γ. 

Ἐὰν ἄρα τρεῖϑπ εὐθεῖαι ἀνάδοχον ὦσιν, τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεχόμενον 
ὀρθοχώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ μέσηΞ τετραχώνῳ᾽ κἂν τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων 
περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον ἢ τῷ ἀπὸ τῆΞ μέσηξ τετραχώνῳ, αἱ τρεῖΞ 
εὐθεῖαι ἀνάῆοχον ἔσονται᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ιη΄. 

᾿Απὸ τῆΞ δοθείσηΞ εὐθείαΞ τῷ δοθέντι εὐθυχράμμῳ ὅμοιόν τε καὶ 
ὁμοίωΞ κείμενον εὐθύχραμμον ἀναχράψαι. 

Ἔστω ἡἣ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα ἣ ΑΒ, τὸ δὲ δοθὲν εὐθύχραμμον τὸ ΓΕ᾽ δεῖ 
δὴ ἀπὸ τῆΞξ ΑΒ εὐθείαΞ τῷ ΓΕ εὐθυχράμμψ ὅμοιόν τε καὶ ὁμοίωΞπ κείμενον 
εὐθύχραμμον ἀναχράψαι. 

᾿ΕἘπεζεύχθω ἣ ΔΖ, καὶ συνεστάτω 

πρὸΞ τῇ ΑΒ εὐθείᾳ καὶ τοῖΞ πρὸκ αὐ- 

Ε τῇ σημείοιΞ τοῖΞ Α, Β τῇ μὲν πρὸπ 

Ζ τῷ Γ χωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ ΗΑΒ, τῇ δὲ ὑπὸ 

9 ΓΔΖ ἴση ἣ ὑπὸ ΑΒΗ. ἢοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ 

ΓΖΔ τῇ ὑπὸ ΑΗΒ ἐστιν ἴση, ἰσοχώνιον 

ἄρα ἐστὶ τὸ ΖΓΔ τρίχωνον τῷ ΗΑΒ 

τριχώνῳ. ἀνάῆοχον ἄρα ἐστὶν ὡξΞ ἣ 

Γ ΔΙΑ Β ΖΔ πρὸΞκ τὴν ΗΒ, οὕτωΞ ἣ ΖΓ πρὸς 
τὴν ΗΑ, καὶ ἣ ΓΔ πρὸΞ τὴν ΑΒ. 

πάῆιν συνεστάτω πρὸπ τῇ ΒΗ εὐ- 

θείᾳ καὶ τοῖΞ πρὸΞ αὐτῇ σημείοιΞ τοῖΞ Β, Η τῇ μὲν ὑπὸ ΔΖΕ χωνίᾳ ἴση ἣ 

ὑπὸ ΒΗΘ, τῇ δὲ ὑπὸ ΖΔΕ ἴση ἣ ὑπὸ ΗΒΘ. ἢοιπὴ ἄρα ἣ πρὸΞπ τῷ Ε ἢοιπῇ 

τῇ πρὸΞ τῷ Θ ἐστιν ἴση᾽ ἰσοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΖΔΕ τρίχωνον τῷ ΗΘΒ 

τριχώνῳ᾽ ἀνάδῆοχον ἄρα ἐστὶν ὧὡΞ ἣ ΖΔ πρὸΞ τὴν ΗΒ, οὕτωΞ ἣ ΖΕ πρὸΞ τὴν 

ΗΘ καὶ ἡ ΕΔ πρὸΞ τὴν ΘΒ. 

ἐδείχθη δὲ καὶ ὧΞ ἣ ΖΔ πρὸΞ τὴν ΗΒ, οὕτωΞ ἣ ΖΓ πρὸΞπ τὴν ΗΑ καὶ ἣ 
ΓΔ πρὸΞ τὴν ΑΒ᾽ καὶ ὧΞπ ἄρα ἡἣ ΖΓ πρὸΞπ τὴν ΑΗ, οὕτωΞξ ἥ τε ΓΔ πρὸΞ τὴν 
ΑΒ καὶ ἣ ΖΕ πρὸΞ τὴν ΗΘ καὶ ἔτι ἣ ΕΔ πρὸπ τὴν ΘΒ. 

καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν ὑπὸ ΓΖΔ χωνία τῇ ὑπὸ ΑΗΒ, ἡ δὲ ὑπὸ ΔΖΕ τῇ 
ὑπὸ ΒΗΘ, ὅῆη ἄρα ἡ ὑπὸ ΓΖΕ ὅῆῃ τῇ ὑπὸ ΑΗΘ ἐστιν ἴση. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
καὶ ἡ ὑπὸ ΓΔΕ τῇ ὑπὸ ΑΒΘ ἐστιν ἴση. ἔστι δὲ καὶ ἡ μὲν πρὸπ τῷ Γ τῇ 
πρὸΞ τῷ Α ἴση, ἣ δὲ πρὸΞ τῷ Ε τῇ πρὸπ τῷ Θ. ἰσοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΘ 
τῷ ΓΕ καὶ τὰκ περὶ τὰκ ἴσαπ χωνίαΞ αὐτῶν πῆηευρὰπΞ ἀνάῆδοχον ἔχει᾽ ὅμοιον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΘ εὐθύχραμμον τῷ ΓΕ εὐθυχράμμῳ. 

᾿Απὸ τῆπ δοθείσηΞ ἄρα εὐθείαΞ τῆΞ ΑΒ τῷ δοθέντι εὐθυχράμμῳ τῷ ΓΕ 
ὅμοιόν τε καὶ ὁμοίωπ κείμενον εὐθύχραμμον ἀναχέχραπται τὸ ΑΘ᾽ ὅπερ ἔδει 
ποιῆσαι. 
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ιθ΄. 

Τὰ ὅμοια τρίχωνα πρὸ ἄδῆηηῆα ἐν διπῆασίονι ἤόχῳ ἐστὶ τῶν 
ὁμοηόχων πῆευρῶν. 

Ἔστω ὅμοια τρίχωνα τὰ ΑΒΓ, ΔΕΖ ἴσην ἔχοντα τὴν πρὸΞ τῷ Β χωνίαν 
τῇ πρὸΞ τῷ Ε, ὧΞπ δὲ τὴν ΑΒ πρὸΞ τὴν ΒΓ, οὕτωΞ τὴν ΔΕ πρὸΞ τὴν ΕΖ, 
ὥστε ὁμόδοχον εἶναι τὴν ΒΓ τῇ ΕΖ᾽ ἢέχω, ὅτι τὸ ΑΒΓ τρίχωνον πρὸΞ τὸ ΔΕΖ 
τρίχωνον διπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ΒΓ πρὸπ τὴν ΕΖ. 

Εἰηήφθω χὰρ τῶν ΒΓ, ΕΖ τρίτη ἀ- 
νάδβοχον ἣ ΒΗ, ὥστε εἶναι ὧΞ τὴν ΒΓ ἰδ 
πρὸΞκ τὴν ΕΖ, οὕτωΞ τὴν ΕΖ πρὸΞ τὴν 
ΒΗ’ καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΑΗ. 

Ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὧΞ ἡ ΑΒ πρὸΞ τὴν 
ΒΓ, οὕτωΞ ἣ ΔΕ πρὸπ τὴν ΕΖ, ἐναῆ- 
ἠὰξ ἄρα ἐστὶν ὧΞξ ἡ ΑΒ πρὸ τὴν ΔΕ, 
οὕτωΞ ἣ ΒΓ πρὸΞ τὴν ΕΖ. ἀηδῆ’ ὡΞ ἡ 
ΒΓ πρὸΞπ ΕΖ, οὕτωΞ ἐστιν ἣ ΕΖ πρὸς 
ΒΗ. καὶ ὧπ ἄρα ἡἣ ΑΒ πρὸ ΔΕ, οὕτωΞ 
ἡ ΕΖ πρὸΞ ΒΗ’ 

τῶν ΑΒΗ, ΔΕΖ ἄρα τριχώνων ἀντιπεπόνθασιν αἱ πῆευραὶ αἱ περὶ τὰΞ 
ἴσαΞ χωνάιΞ. ὧν δὲ μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων χωνίαν τριχώνων ἀντιπεπόνθασιν 
αἱ πῆευραὶ αἱ περὶ τὰΞ ἴσαπ χωνάιπ, ἴσα ἐστὶν ἐκεῖνα. ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ΑΒΗ τρίχωνον τῷ ΔΕΖ τριχώνψ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὧΞπ ἣ ΒΓ πρὸπ τὴν ΕΖ, οὕτωΞ 
ἡ ΕΖ πρὸΞ τὴν ΒΗ, ἐὰν δὲ τρεῖΞ εὐθεῖαι ἀνάδοχον ὦσιν, ἡ πρώτη πρὸΞ τὴν 
τρίτην διπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ πρὸΞ τὴν δευτέραν, ἣ ΒΓ ἄρα πρὸκ τὴν 
ΒΗ διπηασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ΓΒ πρὸπ τὴν ΕΖ. ὧΞπ δὲ ἡ ΓΒ πρὸπ τὴν ΒΗ, 
οὕτω τὸ ΑΒΓ τρίχωνον πρὸΞ τὸ ΑΒΗ τρίχωνον᾽ καὶ τὸ ΑΒΓ ἄρα τρίχωνον 
πρὸΞ τὸ ΑΒΗ διπηασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ΒΓ πρὸΞκ τὴν ΕΖ. 

ἴσον δὲ τὸ ΑΒΗ τρίχωνον τῷ ΔΕΖ τριχώνῳ. καὶ τὸ ΑΒΓ ἄρα τρίχωνον 
πρὸΞ τὸ ΔΕΖ τρίχωνον διπηασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ΒΓ πρὸπ τὴν ΕΖ. 

Τὰ ἄρα ὅμοια τρίχωνα πρὸς ἄηηηδα ἐν διπῆασίονι Πόχῳ ἐστὶ τῶν ὁμο- 
ἢόχων πἢευρῶν. [ὅπερ ἔδει δεῖξαι.] 


ΒΗ Γ 


Πόρισμαα : Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι, ἐὰν τρεῖΞ εὐθεῖαι 
ἀνάδοχον ὦσιν, ἔστιν ὧὡΞ ἡ πρώτη πρὸΞ τὴν τρίτην, οὕτωξΞ τὸ ἀπὸ 
τῆξ πρώτηΞ εἶδοΞ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ δευτέραξΞ τὸ ὅμοιον καὶ ὁμοίωξΞ 
ἀναχραφόμενον. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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κ΄. 

Τὰ ὅμοια ποῆύχωνα εἴΞΞ τε ὅμοια τρίχωνα διαιρεῖται καὶ εἰς 
ἴσα τὸ πῆῆθοΞ καὶ ὁμόῆοχα τοῖΞ ὅδῆοιξ, καὶ τὸ ποῆύχωνον πρὸΞ τὸ 
ποῆύχωνον διπῆασίονα ἤόχον ἔχει ἤπερ ἣ ὁμόῆοχοΞ πῆευρὰ πρὸπ τὴν 
ὁμόῆοχον πῆευράν. 

Ἔστω ὅμοια ποῆύχωνα τὰ ΑΒΓΔΕ, ΖΗΘΚΛ, ὁμόῆοχοΞ δὲ ἔστω ἣ ΑΒ τῇ 
ΖΗ’ ἢέχω, ὅτι τὰ ΑΒΓΔΕ, ΖΗΘΚΛ ποηύχωνα εἴΞ τε ὅμοια τρίχωνα διαιρεῖται 
καὶ εἰα ἴσα τὸ πῆῆθοΞ καὶ ὁμόῆοχα τοῖΞ ὅῆοιπ, καὶ τὸ ΑΒΓΔΕ ποῆύχωνον 
πρὸΞ τὸ ΖΗΘΚΛ ποῆύχωνον διπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ΑΒ πρὸπ τὴν ΖΗ. 

᾿Επεζεύχθωσαν αἱ ΒΕ, ΕΓ, ΗΛ, ΛΘ. 

ΚΚαὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ ΑΒΓΔΕ ποήύ- 

ὅωνον τῷ ΖΗΘΚΛ ποῆυχώνῳ, ἴση ἐ- 

στὶν ἡ ὑπὸ ΒΑΕ χωνία τῇ ὑπὸ ΗΖΛ. 

καί ἐστιν ὧΞ ἣ ΒΑ πρὸ ΑΕ, οὕτωΞ ἣ 
Λ΄ ἩΖπρὸκ ΖΛ. 

ἐπεὶ οὖν δύο τρίχωνά ἐστι τὰ ΑΒΕ, 

ΖΗΛ μίαν χωνίαν μιᾷ χωνίᾳ ἴσην ἔ- 

χοντα, περὶ δὲ τὰΞπ ἴσαΞπ χωνίαΞ τὰκ 

πῆευρὰπ ἀνάῆδοχον, ἰσοχώνιον ἄρα ἐ- 

Γ Δ Θ Κ στὶ τὸ ΑΒΕ τρίχωνον τῷ ΖΗΛ τριχώ- 

νῳ᾽ ὥστε καὶ ὅμοιον᾽ ἴση ἄρα ἐστὶν ἣ 

ὑπὸ ΑΒΕ χωνία τῇ ὑπὸ ΖΗΛ. ἔστι δὲ 

καὶ ὅῆη ἣ ὑπὸ ΑΒΓ ὅῆῃ τῇ ὑπὸ ΖΗΘ ἴση διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν ποῆυχώνων᾽" 
ἠΠοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΕΒΓ χωνία τῇ ὑπὸ ΛΗΘ ἐστιν ἴση. 

καὶ ἐπεὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν ΑΒΕ, ΖΗΛ τριχώνων ἐστὶν ὧΞξ ἣ ΕΒ πρὸςξ 
ΒΑ, οὕτωΞ ἣ ΛΗ πρὸΞ ΗΖ, ἀηηὰ μὴν καὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν ποῆυχώνων 
ἐστὶν ὧΞ ἣ ΑΒ πρὸπ ΒΓ, οὕτωΞ ἣ ΖΗ πρὸΞ ΗΘ, δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὧπ ἡ ΕΒ 
πρὸΞ ΒΓ, οὕτωΞ ἣ ΛΗ πρὸ ΗΘ, καὶ περὶ τὰκ ἴσαπ χωνάιΞ τὰΞπ ὑπὸ ΕΒΓ, 
ΛΗΘ αἱ πηῆευραὶ ἀνάποχόν εἰσιν᾽ ἰσοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΕΒΓ τρίχωνον τῷ 
ΛΗΘ τριχώνψ᾽ ὥστε καὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ ΕΒΓ τρίχωνον τῷ ΛΗΘ τριχώνω. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ΕΓΔ τρίχωνον ὅμοιόν ἐστι τῷ ΛΘΚ τριχώνῳ. τὰ ἄρα 
ὅμοια ποῆύχωνα τὰ ΑΒΓΔΕ, ΖΗΘΚΛ εἴξΞ τε ὅμοια τρίχωνα διήρηται καὶ εἰ5 
ἴσα τὸ πῆῆθοκ. 

Λέχω, ὅτι καὶ ὁμόβοχα τοῖΞ ὅδῆοιΞ, τουτέστιν ὥστε ἀνάδοχον εἶναι τὰ 
τρίχωνα, καὶ ἡχούμενα μὲν εἶναι τὰ ΑΒΕ, ΕΒΓ, ΕΓΔ, ἑπόμενα δὲ αὐτῶν τὰ 
ΖΗΛ, ΛΗΘ, ΛΘΚ, καὶ ὅτι τὸ ΑΒΓΔΕ ποῆύχωνον πρὸΞ τὸ ΖΗΘΚΛ ποηύχωνον 
διπηασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ὁμόδοχοπ πῆευρὰ πρὸΞ τὴν ὁμόῆοχον πῆευράν, 
τουτέστιν ἣ ΑΒ πρὸΞκ τὴν ΖΗ. 


Α 
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Ἐπεζεύχθωσαν χὰρ αἱ ΑΓ, ΖΘ. καὶ ἐπεὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν ποῆυ- 
χώνων ἴση ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΑΒΓ χωνία τῇ ὑπὸ ΖΗΘ, καί ἐστιν ὡΞξ ἣ ΑΒ πρὸ ΒΓ, 
οὕτω ἣ ΖΗ πρὸΞ ΗΘ, ἰσοχώνιόν ἐστι τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τῷ ΖΗΘ τριχώνῳ᾽ 
ἴση ἄρα ἐστὶν ἣ μὲν ὑπὸ ΒΑΓ χωνία τῇ ὑπὸ ΗΖΘ, ἡἣ δὲ ὑπὸ ΒΓΑ τῇ ὑπὸ 
ΗΘΖ. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΒΑΜ χωνία τῇ ὑπὸ ΗΖΝ, ἔστι δὲ καὶ ἣ ὑπὸ 
ΑΒΜ τῇ ὑπὸ ΖΗΝ ἴση, καὶ ἢοιπὴ ἄρα ἣ ὑπὸ ΑΜΒ ἢοιπῇ τῇ ὑπὸ ΖΝΗ ἴση 
ἐστίν᾽ ἰσοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΜ τρίχωνον τῷ ΖΗΝ τριχώνῳ. 

ὁμοίωπ δὴ δεῖξομεν, ὅτι καὶ τὸ ΒΜΓ τρίχωνον ἰσοχώνιόν ἐστι τῷ ΗΝΘ 
τριχώνῳ. ἀνάῆοχον ἄρα ἐστίν, ὧὑΞ μὲν ἣ ΑΜ πρὸΞ ΜΒ, οὕτωπ ἣ ΖΝ πρὸκπ 
ΝΗ, ὡς δὲ ἣ ΒΜ πρὸΞκ ΜΓ, οὕτωΞ ἣ ΗΝ πρὸ ΝΘ’ ὥστε καὶ δι᾽ ἴσου, ὧπ ἣ 
ΑΜ πρὸπ ΜΓ, οὕτωπ ἣ ΖΝ πρὸς ΝΘ. ἀηδῆ’ ὧΞ ἣ ΑΜ πρὸπ ΜΓ, οὕτωΞ τὸ ΑΒΜ 
[ἰτρίχωνον] πρὸΞ τὸ ΜΒΓ, καὶ τὸ ΑΜΕ πρὸ τὸ ΕΜΓ’ πρὸΞπ ἄῆῆηδα χάρ εἰσιν 
ὧὼπ αἱ βάσειΞ. καὶ ὧπ ἄρα ἕν τῶν ἡχουμένων πρὸπ ἕν τῶν ἑπόμενων, οὕτωπ 
ἅπαντα τὰ ἡχούμενα πρὸΞ ἅπαντα τὰ ἑπόμενα᾽ ὧΞ ἄρα τὸ ΑΜΒ τρίχωνον 
πρὸΞ τὸ ΒΜΓ, οὕτωΞ τὸ ΑΒΕ πρὸΞ τὸ ΓΒΕ. αἢδ’ ὡΞ τὸ ΑΜΒ πρὸκ τὸ ΒΜΓ, 
οὕτωΞ ἣ ΑΜ πρὸκπ ΜΓ’ καὶ ὧΞ ἄρα ἣ ΑΜ πρὸ ΜΓ, οὕτωΞ τὸ ΑΒΕ τρίχωνον 
πρὸΞ τὸ ΕΒΓ τρίχωνον. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὼΞ ἣ ΖΝ πρὸΞ ΝΘ, οὕτωξ τὸ 
ΖΗΛ τρίχωνον πρὸΞπ τὸ ΗΛΘ τρίχωνον. καί ἐστιν ὧὑΞ ἣ ΑΜ πρὸκπ ΜΓ, οὕτωΞξ 
ἡ ΖΝ πρὸ ΝΘ’ καὶ ὧΞπ ἄρα τὸ ΑΒΕ τρίχωνον πρὸπ τὸ ΒΕΓ τρίχωνον, οὕτωπ 
τὸ ΖΗΛ τρίχωνον πρὸΞ τὸ ΗΛΘ τρίχωνον, καὶ ἐναηηὰξ ὧΞ τὸ ΑΒΕ τρίχωνον 
πρὸΞ τὸ ΖΗΛ τρίχωνον, οὕτωΞ τὸ ΒΕΓ τρίχωνον πρὸπ τὸ ΗΛΘ τρίχωνον. 

ὁμοίωπ δὴ δείξομεν ἐπιζευχθεισῶν τῶν ΒΔ, ΗΚ, ὅτι καὶ ὧΞ τὸ ΒΕΓ τρίχω- 
νον πρὸπ τὸ ΛΗΘ τρίχωνον, οὕτωπ τὸ ΕΓΔ τρίχωνον πρὸΞ τὸ ΛΘΚ τρίχωνον. 
καὶ ἐπεί ἐστιν ὑπ τὸ ΑΒΕ τρίχωνον πρὸΞ τὸ ΖΗΛ τρίχωνον, οὕτωΞ τὸ ΕΒΓ 
πρὸΞ τὸ ΛΗΘ, καὶ ἔτι τὸ ΕΓΔ πρὸΞ τὸ ΛΘΚ, καὶ ὧΞ ἄρα ἕν τῶν ἡχουμέ- 
νων πρὸΞ ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτωΞ ἅπαντα τὰ ἡἠχούμενα πρὸΞ ἅπαντα τὰ 
ἑπόμενα᾽ ἔστιν ἄρα ὡΞξ τὸ ΑΒΕ τρίχωνον πρὸΞ τὸ ΖΗΛ τρίχωνον, οὕτωΞξ τὸ 
ΑΒΓΔΕ ποῆύχωνον πρὸΞ τὸ ΖΗΘΚΛ ποηύχωνον. ἀῆηῆὰ τὸ ΑΒΕ τρίχωνον πρὸ 
τὸ ΖΗΛ τρίχωνον διπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ΑΒ ὁμόῆοχοΞπ πῆευρὰ πρὸπ 
τὴν ΖΗ ὁμόῆδοχον πῆευράν᾽ τὰ χὰρ ὅμοια τρίχωνα ἐν διπῆασίονι Πόχῳ ἐστὶ 
τῶν ὁμοηόχων πῆευρῶν. καὶ τὸ ΑΒΓΔΕ ἄρα ποῆύχωνον πρὸ τὸ ΖΗΘΚΛ 
ποηύχωνον διπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἡἣ ΑΒ ὁμόῆοχοΞ πῆευρὰ πρὸπ τὴν 
ΖΗ ὁμόῆδοχον πῆευράν. 

Τὰ ἄρα ὅμοια ποῆύχωνα εἴΞπΞ τε ὅμοια τρίχωνα διαιρεῖται καὶ εἰπ ἴσα 
τὸ πῆηῆθοΞκ καὶ ὁμόδῆοχα τοῖΞπ ὅῆοιΞξ, καὶ τὸ ποῆύχψωνον πρὸΞ τὸ ποῆύχωνον 
διπηασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἡ ὁμόῆδοχοΞκ πῆευρὰ πρὸΞ τὴν ὁμόῆοχον πῆευράν 
[ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 
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Πόρισμα : Ὁσαύτωξ δὲ καὶ ἐπὶ τῶν [ὁμοίων] τετραπῆεύρων 
δειχθήσεται, ὅτι ἐν διπῆασίονι ἢόχῳ εἰσὶ τῶν ὁμοῆηόχψων πῆευρῶν. 
ἐδείχθη δὲ καὶ ἐπὶ τῶν τριχώνων᾽ ὥστε καὶ καθόδου τὰ ὅμοια 
εὐθύχραμμα σχήματα πρὸΞξ ἄηῆηῆα ἐν διπῆασίονι ἤόχῳ εἰσὶ τῶν 
ὁμοῆόχων πῆευρῶν. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κα΄. 
Τὰ τῷ αὐτῷ εὐθυχράμμῳ ὅμοια καὶ ἀπηήδοιΞ ἐστὶν ὅμοια. 
Ἔστω χὰρ ἑκάτερον τῶν Α, Β εὐ- 
θυχράμμων τῷ Γ ὅμοιον᾽ ἢέχω, ὅτι καὶ 
τὸ Α τῷ Β ἐστιν ὅμοιον. 
Ἐπεὶ χὰρ ὅμοιόν ἐστι τὸ Α τῷ Γ, ἰ- 
σοχώνιόν τέ ἐστιν αὐτῷ καὶ τὰΞ περὶ 
τὰκ ἴσαΞπ χωνίαΞ πῆευρὰπ ἀνάδοχον 
ἔχει. 
πάῆιν, ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ Β τῷ 
Γ, ἰσοχώνιόν τέ ἐστιν αὐτῷ καὶ τὰς 
περὶ τὰΞ ἴσαΞπ χωνίαΞ πῆευρὰπΞ ἀνά- 
ἤοχον ἔχει. 
ἑκάτερον ἄρα τῶν Α, Β τῷ Γ ἰσο- 
δώνιόν τέ ἐστι καὶ τὰκ περὶ τὰκ ἴσα 
δωνίαπ πῆευρὰπΞ ἀνάδοχον ἔχει [ὥστε 
καὶ τὸ Α τῷ Β ἰσοχώνιόν τέ ἐστι καὶ 
τὰΞ περὶ τὰΞ ἴσαπ χωνίαΞ πηευρὰξπ 
ἀνάδοχον ἔχει]. ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ Α τῷ Β᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κβ΄. 

Ἐὰν τέσσαρεΞξ εὐθεῖαι ἀνάδοχον ὦσιν, καὶ τὰ ἀπ᾽ αὐτῶν εὐθύ- 
ὄὅραμμα ὅμοιά τε καὶ ὁμοίω ἀναχεξραμμένα ἀνάδῆοχον ἔσται κἂν 
τὰ ἀπ᾿ αὐτῶν εὐθύχραμμα ὅμοιά τε καὶ ὁμοίωΞ ἀναχεχραμμένα 
ἀνάβοχον ἢ, καὶ αὐτὰι αἱ εὐθεῖαι ἀνάῆοχον ἔσονται. 

Ἔστωσαν τέσσαρεκ εὐθεῖαι ἀνάδοχον αἱ ΑΒ, ΓΔ, ΕΖ, ΗΘ, ὧΞξ ἣ ΑΒ πρὸς 
τὴν ΓΔ, οὕτωΞ ἣ ΕΖ πρὸΞ τὴν ΗΘ, καὶ ἀναχεχράφθωσαν ἀπὸ μὲν τῶν ΑΒ, 
ΓΔ ὅμοιά τε καὶ ὁμοίωπ κείμενα εὐθύχραμμα τὰ ΚΑΒ, ΛΓΔ, ἀπὸ δὲ τῶν ΕΖ, 
ΗΘ ὅμοιά τε καὶ ὁμοίωΞ κείμενα εὐθύχραμμα τὰ ΜΖ, ΝΘ’ ἠέχω, ὅτι ἐστὶν 
ὼπ τὸ ΚΑΒ πρὸπ τὸ ΛΓΔ, οὕτωΞ τὸ ΜΖ πρὸ τὸ ΝΘ. 
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Εἰηήφθω χὰρ τῶν μὲν ΑΒ, ΓΔ τρί- 


κ . τη ἀνάδοχον ἣ Ξ, τῶν δὲ ΕΖ, ΗΘ τρί- 
τῇ ἀνάῆοχον ἡ Ο. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡπ 
μὲν ἡ ΑΒ πρὸΞ τὴν ΓΔ, οὕτωΞ ἣ ΕΖ 
πρὸΞ τὴν ΗΘ, ὧπ δὲ ἡἣ ΓΔ πρὸΞκ τὴν 

Α ΒΓ Δ Ξ, οὕτωΞ ἣ ΗΘ πρὸ τὴν Ο, δι᾽ ἴσου 
Μ ἄρα ἐστὶν ὧΞ ἣ ΑΒ πρὸκ τὴν Ξ, οὕ- 
τωβπ ἣ ΕΖ πρὸΞ τὴν Ο. ἀηδῆ’ ὡΞ μὲν ἣ 
ΑΒ πρὸΞ τὴν Ξ, οὕτωΞ [καὶ] τὸ ΚΑΒ 
πρὸΞ τὸ ΛΓΔ, ὡΞξ δὲ ἣ ΕΖ πρὸΞ τὴν 
Ο, οὕτωΞ τὸ ΜΖ πρὸκ τὸ ΝΘ’ καὶ ὧπ 
Ζ ᾿ Θ ἄρα τὸ ΚΑΒ πρὸκ τὸ ΛΓΔ, οὕτωΞπ τὸ 

ΜΖ πρὸ τὸ ΝΘ. 

᾿Αηῆὰ δὴ ἔστω ὧξ τὸ ΚΑΒ πρὸ τὸ 
ΛΓΔ, οὕτωΞ τὸ ΜΖ πρὸκ τὸ ΝΘ’ ἢέχω, 
ὅτι ἐστὶ καὶ ὧὑΞ ἣ ΑΒ πρὸΞ τὴν ΓΔ, 
οὕτωπ ἣ ΕΖ πρὸΞπ τὴν ΗΘ. εἰ χὰρ μή 
ἐστιν, ὑπ ἡ ΑΒ πρὸκ τὴν ΓΔ, οὕτωΞ ἣ 
ΕΖ πρὸπ τὴν ΗΘ, ἔστω ὧπ ἣ ΑΒ πρὸΞ τὴν ΓΔ, οὕτωΞ ἡ ΕΖ πρὸΞ τὴν ΠΡ, 
καὶ ἀναχεχράφθω ἀπὸ τῆΞπΞ ΠΡ ὁποτέρῳ τῶν ΜΖ, ΝΘ ὅμοιόν τε καὶ ὁμοίωπ 
κείμενον εὐθύχραμμον τὸ ΣΡ. 

Ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὧΞ ἡ ΑΒ πρὸΞ τὴν ΓΔ, οὕτωΞ ἣ ΕΖ πρὸΞ τὴν ΠΡ, καὶ 
ἀναχέχραπται ἀπὸ μὲν τῶν ΑΒ, ΓΔ ὅμοιά τε καὶ ὁμοίωΞ κείμενα τὰ ΚΑΒ, 
ΛΓΔ, ἀπὸ δὲ τῶν ΕΖ, ΠΡ ὅμοιά τε καὶ ὁμοίωΞ κείμενα τὰ ΜΖ, ΣΡ, ἔστιν 
ἄρα ὧὡΞπ τὸ ΚΑΒ πρὸ τὸ ΛΓΔ, οὕτωΞ τὸ ΜΖ πρὸκπ τὸ ΣΡ. ὑπόκειται δὲ καὶ 
ὼπ τὸ ΚΑΒ πρὸΞπ τὸ ΛΓΔ, οὕτωΞ τὸ ΜΖ πρὸπ τὸ ΝΘ᾽ καὶ ὑπ ἄρα τὸ ΜΖ 
πρὸΞ τὸ ΣΡ, οὕτωΞ τὸ ΜΖ πρὸΞ τὸ ΝΘ. τὸ ΜΖ ἄρα πρὸπ ἑκάτερον τῶν 
ΝΘ, ΣΡ τὸν αὐτὸν ἔχει ἤόχον᾽ ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΝΘ τῷ ΣΡ. ἔστι δὲ αὐτῷ 
καὶ ὅμοιον καὶ ὁμοίωΞ κείμενον᾽ ἴση ἄρα ἣ ΗΘ τῇ ΠΡ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡβ ἣ 
ΑΒ πρὸκ τὴν ΓΔ, οὕτωπ ἡ ΕΖ πρὸΞ τὴν ΠΡ, ἴση δὲ ἡ ΠΡ τῇ ΗΘ, ἔστιν ἄρα 
ὼπ ἣ ΑΒ πρὸπ τὴν ΓΔ, οὕτωΞ ἣ ΕΖ πρὸπ τὴν ΗΘ. 

Ἐὰν ἄρα τέσσαρεκ εὐθεῖαι ἀνάδοχον ὦσιν, καὶ τὰ ἀπ᾽ αὐτῶν εὐθύχραμμα 
ὅμοιά τε καὶ ὁμοίωΞξ ἀναχεχραμμένα ἀνάῆοχον ἔσται κἂν τὰ ἀπ᾽ αὐτῶν 
εὐθύχραμμα ὅμοιά τε καὶ ὁμοίωΞ ἀναχεχραμμένα ἀνάδοχον ἢ, καὶ αὐτὰι αἱ 
εὐθεῖαι ἀνάῆοχον ἔσονται ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ε 


Μ 


“Ξ 
π--} 
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͵ 


κα΄. 

Τὰ ἰσοχώνια παραῆηῆηδόχραμμα πρὸ ἄδῆηηῆα ἢόχον ἔχει τὸν 
συχκείμενον ἐκ τῶν πηῆευρῶν. 

Ἔστω ἰσοχώνια παραῆηηηδόχραμμα τὰ ΑΓ, ΓΖ ἴσην ἔχοντα τὴν ὑπὸ ΒΓΔ 
χωνίαν τῇ ὑπὸ ΕΓΗ᾽ ἠέχω, ὅτι τὸ ΑΓ παραηηηδόχραμμον πρὸΞ τὸ ΓΖ πα- 
ραηηηδόχραμμον ἢἤόχον ἔχει τὸν συχκείμενον ἐκ τῶν πηευρῶν. 

Ικείσθω χὰρ ὥστε ἐπ᾽ εὐθείαΞ εἶναι Α Δ Θ 
τὴν ΒΓ τῇ ΓΗ᾿ ἐπ᾽ εὐθείαΞ ἄρα ἐστὶ 
καὶ ἣ ΔΓ τῇ ΓΕ. καὶ συμπεπῆηρώσθω 
τὸ ΔΗ παραηηηδόχραμμον, καὶ ἐκκεί- 
σθω τιβ εὐθεῖα ἣ Κ, καὶ χεχονέτω ὡξ 
μὲν ἡ ΒΓ πρὸΞ τὴν ΓΗ, οὕτωΞ ἡ Κ 
πρὸΞ τὴν Λ, ὧΞ δὲ ἣ ΔΓ πρὸΞ τὴν 
ΓΕ, οὕτωΞ ἣ Λ πρὸΞ τὴν Μ. Οἱ ἄρα 
ἠόχοι τῆΞ τε Κ πρὸΞ τὴν Λ καὶ τῆπ Λ 
πρὸΞ τὴν Μ οἱ αὐτοί εἰσι τοῖΞ ἢόχοιξ 
τῶν πῆευρῶν, τῆΞ τε ΒΓ πρὸΞκ τὴν ΓΗ Ε 
καὶ τῆΞ ΔΓ πρὸΞπ τὴν ΓΕ. ἀῆη’ ὁ τῆΞ Κ 
πρὸΞ Μ ἢόχοπ σύχκκειται ἔκ τε τοῦ τῆΞ :.-..., 

Κ πρὸς Λ ἢόχου καὶ τοῦ τῆΞπΞ Λ πρὸς 
Μ’ ὥστε καὶ ἣ Κ πρὸΞπ τὴν Μ ἢἤόχον λ.- 
ἔχει τὸν συχκείμενον ἐκ τῶν πῆευρῶν. 

καὶ ἐπεί ἐστιν ὧὡΞ ἡ ΒΓ πρὸΞ τὴν Μ 
ΓΗ, οὕτωΞ τὸ ΑΓ παραηηηηόχραμμον 
πρὸΞ τὸ ΓΘ, ἀηδῆ’ ὧΞ ἣ ΒΓ πρὸ τὴν ΓΗ, οὕτωΞ ἣ Κ πρὸΞ τὴν Λ, καὶ ὧπ 
ἄρα ἣ Κ πρὸκπ τὴν Λ, οὕτωΞ τὸ ΑΓ πρὸΞπ τὸ ΓΘ. πάῆιν, ἐπεί ἐστιν ὧΞ ἣ ΔΓ 
πρὸΞ τὴν ΓΕ, οὕτωΞ τὸ ΓΘ παραηηηδόχραμμον πρὸΞπ τὸ ΓΖ, ἀῆῆ᾿ ὧΞ ἣ ΔΓ 
πρὸΞ τὴν ΓΕ, οὕτωΞ ἣ Λ πρὸΞ τὴν Μ, καὶ ὧπ ἄρα ἣ Λ πρὸΞ τὴν Μ, οὕτωπ 
τὸ ΓΘ παραηηηηόχραμμον πρὸΞ τὸ ΓΖ παραῆηηηόχραμμον. 

ἐπεὶ οὖν ἐδείχθη, ὧΞ μὲν ἡ Κ πρὸΞ τὴν Λ, οὕτωΞ τὸ ΑΓ παραῆδηδό- 
ἄραμμον πρὸ τὸ ΓΘ παραηηηηόχραμμον, ὡδπ δὲ ἣ Λ πρὸΞ τὴν Μ, οὕτωπ τὸ 
ΓΘ παραῆηηδόχραμμον πρὸΞ τὸ ΓΖ παραηηηδόχραμμον, δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν 
ὼπ ἣ Κ πρὸΞ τὴν Μ, οὕτωΞ τὸ ΑΓ πρὸΞπ τὸ ΓΖ παραῆῆηηόχραμμον. ἣ δὲ 
Κ πρὸΞ τὴν Μ ἤόχον ἔχει τὸν συχκείμενον ἐκ τῶν πῆευρῶν᾽ καὶ τὸ ΑΓ ἄρα 
πρὸΞ τὸ ΓΖ ἢόχον ἔχει τὸν συχκείμενον ἐκ τῶν πῆευρῶν. 

Τὰ ἄρα ἰσοχώνια παραῆηηδόχραμμα πρὸπ ἄπῆηῆηῆα ἢόχον ἔχει τὸν συχ- 
κείμενον ἐκ τῶν πῆευρῶν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


[50] 
Ξ. 
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κῦ΄. 

ΠαντὸΞ παραῆηηηπδοχράμμου τὰ περὶ τὴν διάμετρον παραῆηηηῆό- 
ὄραμμα ὅμοιά ἐστι τῷ τε ὅῆῳ καὶ ἀηδήλοιξ. 

Ἔστω παραῆηηηδόχραμμον τὸ ΑΒΓΔ, διάμετροΞπ δὲ αὐτοῦ ἣ ΑΓ, περὶ δὲ 
τὴν ΑΓ παραηηηδόχραμμα ἔστω τὰ ΕΗ, ΘΚ’ ἢέχω, ὅτι ἑκάτερον τῶν ΕΗ, ΘΚ 
παραηηηδοχράμμων ὅμοιόν ἐστι ὅῆῳ τῷ ΑΒΓΔ καὶ ἀῆηηῆοιξπ. 

Ἐπεὶ χὰρ τριχώνου τοῦ ΑΒΓ παρὰ 
μίαν τῶν πῆευρῶν τὴν ΒΓ ἧκται ἡ ΕΖ, 
ἀνάηοχόν ἐστιν ὧΞ ἣ ΒΕ πρὸΞκ τὴν ΕΑ, 
οὕτωπ ἣ ΓΖ πρὸΞ τὴν ΖΑ. πάῆιν, ἐπεὶ 
τριχώνου τοῦ ΑΓΔ παρὰ μίαν τὴν ΓΔ 
ἧκται ἣ ΖΗ, ἀνάδοχόν ἐστιν ὧΞ ἡ ΓΖ 
πρὸΞ τὴν ΖΑ, οὕτωΞ ἡ ΔΗ πρὸΞκ τὴν 
ΗΑ. 

ἀηῆ᾿ ὧΞ ἡ ΓΖ πρὸπ τὴν ΖΑ, οὕτωπ 
ἐδείχθη καὶ ἣ ΒΕ πρὸΞκ τὴν ΕΑ᾿ καὶ ὡπ 
ἄρα ἣ ΒΕ πρὸΞ τὴν ΕΑ, οὕτωΞ ἣ ΔΗ 
πρὸΞ τὴν ΗΑ, καὶ συνθέντι ἄρα ὡξκ ἣ 
ΒΑ πρὸΞ ΑΕ, οὕτωΞ ἡ ΔΑ πρὸ ΑΗ, 
καὶ ἐναηηὰξ ὧΞ ἡ ΒΑ πρὸΞ τὴν ΑΔ, 
οὕτω ἣ ΕΑ πρὸΞπ τὴν ΑΗ. 

τῶν ἄρα ΑΒΓΔ, ΕΗ παραῆηηηδοχράμμων ἀνάηοχόν εἰσιν αἱ πῆευραὶ αἱ 
περὶ τὴν κοινὴν χωνίαν τὴν ὑπὸ ΒΑΔ. καὶ ἐπεὶ παράηηηῆόΞξ ἐστιν ἣ ΗΖ τῇ 
ΔΓ, ἴση ἐστὶν ἣ μὲν ὑπὸ ΑΖΗ χωνία τῇ ὑπὸ ΔΓΑ᾽ καὶ κοινὴ τῶν δύο τριχώνων 
τῶν ΑΔΓ, ΑΗΖ ἡἣ ὑπὸ ΔΑΓ χωνία᾽ ἰσοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΔΓ τρίχωνον τῷ 
ΑΗΖ τριχώνψ. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ΑΓΒ τρίχωνον ἰσοχώνιόν ἐστι τῷ ΑΖΕ τριχώνῳ, 
καὶ ὅῆδον τὸ ΑΒΓΔ παραηηηδόχραμμον τῷ ΕΗ παραηηηδοχράμμῳ ἰσοχώνιόν 
ἐστιν. ἀνάῆοχον ἄρα ἐστὶν ὧΞπ ἣ ΑΔ πρὸΞπ τὴν ΔΓ, οὕτωΞ ἣ ΑΗ πρὸΞ τὴν 
ΗΖ, ὧπ δὲ ἣ ΔΓ πρὸπ τὴν ΓΑ, οὕτω ἣ ΗΖ πρὸΞ τὴν ΖΑ, ὡΞ δὲ ἣ ΑΓ πρὸΞ 
τὴν ΓΒ, οὕτωΞ ἡ ΑΖ πρὸΞκ τὴν ΖΕ, καὶ ἔτι ὧὡΞ ἣ ΓΒ πρὸ τὴν ΒΑ, οὕτωΞ ἣ 
ΖΕ πρὸΞ τὴν ΕΑ. καὶ ἐπεὶ ἐδείχθη ὧπ μὲν ἣ ΔΓ πρὸΞπ τὴν ΓΑ, οὕτωΞ ἣ ΗΖ 
πρὸΞ τὴν ΖΑ, ὧπ δὲ ἡ ΑΓ πρὸπ τὴν ΓΒ, οὕτωΞ ἡ ΑΖ πρὸ τὴν ΖΕ, δι᾽ ἴσου 
ἄρα ἐστὶν ὧΞξΞ ἡ ΔΓ πρὸΞκ τὴν ΓΒ, οὕτωΞ ἣ ΗΖ πρὸΞ τὴν ΖΕ. 

τῶν ἄρα ΑΒΓΔ, ΕΗ παραῆηηδοχράμμων ἀνάηοχόν εἰσιν αἱ πῆευραὶ αἱ 
περὶ τὰΞ ἴσαΞπ χωνίαπ᾽ ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓΔ παραῆηηηδοχράμμον τῷ 
ΕΗ παραῆηηδοχράμμῳ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ τὸ ΑΒΓΔ παραῆηηηηόχραμμον καὶ 
τῷ ΚΘ παραῆηηηοχράμμῳ ὅμοιόν ἐστιν ἑκάτερον ἄρα τῶν ΕΗ, ΘΚ παραῆ- 
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ἢηδοχράμμων τῷ ΑΒΓΔ [παραῆδηδοχράμμῳ] ὅμοιόν ἐστιν. τὰ δὲ τῷ αὐτῷ 
εὐθυχράμμῳ ὅμοια καὶ ἀηῆήδοιΞξ ἐστὶν ὅμοια καὶ τὸ ΕΗ ἄρα παραῆηηῆό- 
ἄραμμον τῷ ΘΚ παραῆηηηδοχράμμῳ ὅμοιόν ἐστιν. 

Παντὸς ἄρα παραῆηηηπδοχράμμου τὰ περὶ τὴν διάμετρον παραῆηηηῆό- 
ἄραμμα ὅμοιά ἐστι τῷ τε ὅῆῳ καὶ ἀηηήδοιξ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


κε΄. 
Ιῷ δοθέντι εὐθυχράμμῳ ὅμοιον καὶ ἄδῆῳ τῷ δοθέντι ἴσον τὸ αὐτὸ 
συστήσασθαι. 


Ἔστω τὸ μὲν δοθὲν εὐθύχραμμον, ᾧ δεῖ ὅμοιον συστήσασθαι, τὸ ΑΒΓ, 
ᾧ δὲ δεῖ ἴσον, τὸ Δ’ δεῖ δὴ τῷ μὲν ΑΒΓ ὅμοιον, τῷ δὲ Δ ἴσον τὸ αὐτὸ 
συστήσασθαι. 

Παραβεβῆήσθω χὰρ παρὰ μὲν τὴν ὃ 
ΒΓ τῷ ΑΒΓ τριχώνψ ἴσον παραῆηηῆό- 
ἄραμμον τὸ ΒΕ, παρὰ δὲ τὴν ΓΕ τῷ 
Δ ἴσον παραῆηηδόχραμμον τὸ ΓΜ ἐν 
χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΖΓΕ, ἥ ἐστιν ἴση τῇ ὑπὸ 
ΓΒΛ. ἐπ᾽ εὐθείαΞ ἄρα ἐστὶν ἣ μὲν ΒΓ 
τῇ ΓΖ, ἣ δὲ ΛΕ τῇ ΕΜ. καὶ εἰηήφθω 
τῶν ΒΓ, ΓΖ μέση ἀνάῆοχον ἣ ΗΘ, καὶ Η Θ 
ἀναχεχράφθω ἀπὸ τῆΞ ΗΘ τῷ ΑΒΓ ὅ- 
μοιόν τε καὶ ὁμοίωπ κείμενον τὸ ΚΗΘ. 

ΚΚαὶ ἐπεί ἐστιν ὧΞ ἡ ΒΓ πρὸςΞ τὴν 
ΗΘ, οὕτωΞ ἣ ΗΘ πρὸ τὴν ΓΖ, ἐὰν 
δὲ τρεῖΞ εὐθεῖαι ἀνάδοχον ὦσιν, ἔ- 
στιν ὧΞπ ἣ πρώτη πρὸΞπ τὴν τρίτην, 
οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ πρώτηξ εἶδοΞ πρὸΞ 
τὸ ἀπὸ τῆΞ δευτέραΞπ τὸ ὅμοιον καὶ 
ὁμοίωΞ ἀναχραφόμενον, ἔστιν ἄρα ὡς 
ἡ ΒΓ πρὸΞπ τὴν ΓΖ, οὕτωΞ τὸ ΑΒΓ τρί- 
ὅωνον πρὸΞ τὸ ΚΗΘ τρίχωνον. ἀηηὰ 
καὶ ὧὡΞ ἣ ΒΓ πρὸΞ τὴν ΓΖ, οὕτωΞ τὸ ΒΕ παραηηηηόχραμμον πρὸπ τὸ ΕΖ 
παραηηηηόχραμμον. καὶ ὡ5 ἄρα τὸ ΑΒΓ τρίχωνον πρὸπ τὸ ΚΗΘ τρίχωνον, 
οὕτωΞ τὸ ΒΕ παραῆῆηηόχραμμον πρὸΞ τὸ ΕΖ παραῆηηηηόχραμμον᾽ 

ἐναῆηὰξ ἄρα ὧὡΞπ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον πρὸΞ τὸ ΒΕ παραηηηδόχραμμον, οὕ- 
τω τὸ ΚΗΘ τρίχωνον πρὸΞπ τὸ ΕΖ παραῆῆηδόχραμμον. ἴσον δὲ τὸ ΑΒΓ 
τρίχωνον τῷ ΒΕ παραῆηηδοχράμμῳ᾽ ἴσον ἄρα καὶ τὸ ΚΗΘ τρίχωνον τῷ ΕΖ 
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παραῆηηηοχράμμῳ. ἀῆηὰ τὸ ΕΖ παραῆηηδόχραμμον τῷ Δ ἐστιν ἴσον᾽ καὶ 
τὸ ΚΗΘ ἄρα τῷ Δ ἐστιν ἴσον. ἔστι δὲ τὸ ΚΗΘ καὶ τῷ ΑΒΓ ὅμοιον. 

Ἰῷ ἄρα δοθέντι εὐθυχράμμῳ τῷ ΑΒΓ ὅμοιον καὶ ἄδῆῳ τῷ δοθέντι τῷ Δ 
ἴσον τὸ αὐτὸ συνέσταται τὸ ΚΗΘ᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 

κε΄. 

Ἐὰν ἀπὸ παραῆηδηδοχράμμου παραῆηηηδόχραμμον ἀφαιρεθῇ ὅμοιόν 
τε τῷ ὅῆῳ καὶ ὁμοίωΞπ κείμενον κοινὴν χωνίαν ἔχον αὐτῷ, περὶ τὴν 
αὐτὴν διάμετρόν ἐστι τῷ ὅηῳ. 

᾿Απὸ χὰρ παραηῆηηδοχράμμου τοῦ ΑΒΓΔ παραῆηηδόχραμμον ἀφῃρήσθω τὸ 
ΑΖ ὅμοιον τῷ ΑΒΓΔ καὶ ὁμοίωΞξ κείμενον κοινὴν χωνίαν ἔχον αὐτῷ τὴν ὑπὸ 
ΔΑΒ᾽ ἠέχω, ὅτι περὶ τὴν αὐτὴν διάμετρόν ἐστι τὸ ΑΒΓΔ τῷ ΑΖ. 


Μὴ χάρ, ἀηδῆ’ εἰ δυνατόν, ἔστω [αὐ- 
τῶν] διάμετροΞ ἡ ΑΘΓ, καὶ ἐκβηηθεῖ- 
σα ἣ ΗΖ διήχθω ἐπὶ τὸ Θ, καὶ ἤχθω 
διὰ τοῦ Θ ὁπορέρᾳ τῶν ΑΔ, ΒΓ πα- 
ράηηηῆοπ ἣ ΘΚ. 

Ἐπεὶ οὖν περὶ τὴν αὐτὴν διάμε- 
τρόν ἐστι τὸ ΑΒΓΔ τῷ ΚΗ, ἔστιν ἄρα 
ὼπ ἣ ΔΑ πρὸΞ τὴν ΑΒ, οὕτωΞ ἣ ΗΑ 
πρὸΞ τὴν ΑΚ. ἔστι δὲ καὶ διὰ τὴν ὁ- 
μοιότητα τῶν ΑΒΓΔ, ΕΗ καὶ ὧΞ ἣ ΔΑ 
πρὸΞ τὴν ΑΒ, οὕτωΞ ἣ ΗΑ πρὸΞ τὴν 
ΑΕ’ καὶ ὧΞ ἄρα ἣ ΗΑ πρὸπ τὴν ΑΚ, 
οὕτωΞ ἣ ΠΑ πρὸΞ τὴν ΑΕ. ἣ ΗΑ ἄρα 
πρὸΞ ἑκατέραν τῶν ΑΚ, ΑΕ τὸν αὐτὸν 
ἔχει ἢόχον. ἴση ἄρα ἐστὶν ἣ ΑΕ τῇ 
ΑΚ ἡ ἐπάττων τῇ μείζονι᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα οὔκ ἐστι περὶ 
τὴν αὐτὴν διάμετρον τὸ ΑΒΓΔ τῷ ΑΖ᾽ περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα ἐστὶ διάμετρον 
τὸ ΑΒΓΔ παραῆηηηδόχραμμον τῷ ΑΖ παραῆηηηδοχράμμψ. 

Ἐὰν ἄρα ἀπὸ παραῆηηηδοχράμμου παραηηηδόχραμμον ἀφαιρεθῇ ὅμοιόν 
τε τῷ ὅῆῳ καὶ ὁμοίωπ κείμενον κοινὴν χωνίαν ἔχον αὐτῷ, περὶ τὴν αὐτὴν 
διάμετρόν ἐστι τῷ ὅηῆμψ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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κζ΄. 

Πάντων τῶν παρὰ τὴν αὐτὴν εὐθεῖαν παραβαῆῆηομένων παραῆῆη- 
ἢοχσράμμων καὶ ἐηῆειπόντων εἴδεσι παραῆῆηηδοχράμμοιΞ ὁμοίοιΞ τε 
καὶ ὁμοίωΞ κειμένοιΞ τῷ ἀπὸ τῆΞ ἡμισείαΞ ἀναχραφομένῳ μέκιστόν 
ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ἡμισείαΞ παραβαῆῆόμενον [παραῆῆηδόξραμμον] 
ὅμοιον ὃν τῷ ἐηηείμμαντι. 

Ἔστω εὐθεῖα ἣ ΑΒ καὶ τετμήσθω δίχα κατὰ τὸ Γ, καὶ παραβεβῆηήσθω 
παρὰ τὴν ΑΒ εὐθεῖαν τὸ ΑΔ παραῆηηηηόχραμμον ἐῆηεῖπον εἴδει παραῆῆη- 
ἢοχράμμῳ τῷ ΔΒ ἀναχραφέντι ἀπὸ τῆΞ ἡμισείαΞ τῆΞπΞ ΑΒ, τουτέστι τῆΞξ 
ΓΒ᾽ ἠέχω, ὅτι πάντων τῶν παρὰ τὴν ΑΒ παραβαῆδομένων παραηηηδοχράμ- 
μων καὶ ἐῆῆειπόντων εἴδεσι [παραῆἢδηδοχράμμοιπ] ὁμοίοιΞ τε καὶ ὁμοίωΞ 
κειμένοιΞ τῷ ΔΒ μέχιστόν ἐστι τὸ ΑΔ. 
παραβεβῆηήσθω χὰρ παρὰ τὴν ΑΒ εὐ- 
θεῖαν τὸ ΑΖ παραῆηηηδόχραμμον ἐῆ- 
ἢεῖπον εἴδει παραῆηηηδοχράμμῳ τῷ ΖΒ 
ὁμοίῳ τε καὶ ὁμοίωΞ κειμένῳ τῷ ΔΒ’ 
ἠέχω, ὅτι μεῖζόν ἐστι τὸ ΑΔ τοῦ ΑΖ. 


Ἐπεὶ χὰρ ὅμοιόν ἐστι τὸ ΔΒ παραῆῆη- 
ἠΠόχραμμον τῷ ΖΒ παραηηηηοχράμμῳ, 
περὶ τὴν αὐτήν εἰσι διάμετρον. ἤχθω 
αὐτῶν διάμετροΞ ἡ ΔΒ, καὶ καταχε- 
χράφθω τὸ σχῆμα. 

Ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ΓΖ τῷ ΖΕ, 
κοινὸν δὲ τὸ ΖΒ, ὅῆον ἄρα τὸ ΓΘ ὅῆῳ 
τῷ ΚΕ ἐστιν ἴσον. ἀηῆὰ τὸ ΓΘ τῷ ΓΗ 
ἐστιν ἴσον, ἐπεὶ καὶ ἣ ΑΓ τῇ ΓΒ. καὶ 
τὸ ΗΓ ἄρα τῷ ΕΚ ἐστιν ἴσον. κοινὸν 
προσκείσθω τὸ ΓΖ᾽ ὅῆον ἄρα τὸ ΑΖ τῷ ΛΜΝ χνώμονί ἐστιν ἴσον᾽ ὥστε τὸ 
ΔΒ παραηηηπόχραμμον, τουτέστι τὸ ΑΔ, τοῦ ΑΖ παραηῆηηοχράμμου μεῖζόν 
ἐστιν. 

Πάντων ἄρα τῶν παρὰ τὴν αὐτὴν εὐθεῖαν παραβαῆηομένων παραηηηῆο- 
ἀράμμων καὶ ἐηηειπόντων εἴδεσι παραῆηηδοχράμμοιξ ὁμοίοιξ τε καὶ ὁμοίωπ 
κειμένοιΞ τῷ ἀπὸ τῆΞ ἡμισείαΞ ἀναχραφομένῳ μέχιστόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆπ 
ἡμισείαΞ παραβῆηθέν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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κη΄. 

Παρὰ τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν τῷ δοθέντι εὐθυχράμμῳ ἴσον παραῆ- 
ἢηδόχραμμον παραβαδῆεῖν ἐηῆεῖπον εἴδει παραῆῆηηδοσράμμῳ ὁμοίῳ 
τῷ δοθέντι: δεῖ δὲ τὸ διδόμενον εὐθύξραμμον [ᾧ δεῖ ἴσον παραβα- 
δεῖν] μὴ μεῖζον εἶναι τοῦ ἀπὸ τῆς ἡμισεία5 ἀναφραφομένου ὁμοίου 
τῷ ἐῆῆείμματι [τοῦ τε ἀπὸ τῆΞ ἡμισείαΞ καὶ ᾧ δεῖ ὅμοιον ἐῆδείπειν]. 


Ἔστω ἣ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ ΑΒ, 


τὸ δὲ δοθὲν εὐθύχραμμον, ᾧ δεῖ ἴσον 
παρὰ τὴν ΑΒ παραβαῆεῖν, τὸ Γ μὴ 
μεῖζον [ὃν] τοῦ ἀπὸ τῆΞ ἡμισείαΞ τῆΞ 
ΑΒ ἀναχραφομένου ὁμοίου τῷ ἐηηείμ- 
ματι, ᾧ δὲ δεῖ ὅμοιον ἐῆδείπειν, τὸ Δ᾽ 


δεῖ δὴ παρὰ τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν 


τὴν ΑΒ τῷ δοθέντι εὐθυχράμμῳ τῷ Γ ᾿ Ὰ 
ἴσον παραῆηηηδόχραμμον παραβαῆεῖν 
ἐηηεῖπον εἴδει παραῆηηδοχράμμῳ ὁ- 
μοίῳ ὄντι τῷ Δ. 
Τετμήσθω ἣ ΑΒ δίχα κατὰ τὸ Ε 
σημεῖον, καὶ ἀνα χεχράφθω ἀπὸ τῆΞ 
ΕΒ τῷ Δ ὅμοιον καὶ ὁμοίωΞπ κείμενον Κ Ν 
Θ 


τὸ ΕΒΖΗ, καὶ συμπεπῆηηρώσθω τὸ ΑΗ 
παραηηηδόχραμμον. 

Εἰ μὲν οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ΑΗ τῷ Γ, 
δεχονὸς ἂν εἴη τὸ ἐπιταχθέν᾽ παρα- 
βέβῆηται χὰρ παρὰ τὴν δοθεῖσαν εὐ- 
θεῖαν τὴν ΑΒ τῷ δοθέντι εὐθυχράμμῳ 
τῷ Γ ἴσον παραῆηηῆόχραμμον τὸ ΑΗ Τ 


-- 
Ο 
Ν 


Ρ 
ἐηηεῖπον εἴδει παραηηηδοχράμμῳ τῷ 
ΗΒ ὁμοίῳ ὄντι τῷ Δ. ὯΝ 
εἰ δὲ οὔ, μεῖζόν ἔστω τὸ ΘΕ τοῦ Γ. 
ἴσον δὲ τὸ ΘΕ τῷ ΗΒ᾽ μεῖζον ἄρα καὶ Α Ξ Σ» Β 


τὸ ΗΒ τοῦ Γ. ᾧ δὴ μεῖζόν ἐστι τὸ ΗΒ 
τοῦ Γ, ταύτῃ τῇ ὑπεροχῇ ἴσον, τῷ δὲ 
Δ ὅμοιον καὶ ὁμοίωπ κείμενον τὸ αὐτὸ 
συνεστάτω τὸ ΚΛΜΝ. 


ἀῆῆὰ τὸ Δ τῷ ΗΒ ἰέστιν] ὅμοιον: καὶ τὸ ΚΜ ἄρα τῷ ΗΒ ἐστιν ὅμοιον. 


Ἄ 


ἔστω οὖν ὁμόδοχοΞ ἡ μὲν ΚΛ τῇ ΗΕ, ἣ δὲ ΛΜ τῇ ΗΖ. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ 
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ἃ ξ 


τὸ ΗΒ τοῖς Γ, ΚΜ, μεῖζον ἄρα ἐστὶ τὸ ΗΒ τοῦ ΚΜ’ μείζων ἄρα ἐστὶ καὶ ἣ 
μὲν ΗΕ τῆΞ ΚΛ, ἡἣ δὲ ΗΖ τῆΞ ΛΜ. 

κείσθω τῇ μὲν ΚΛ ἴση ἣ ΗΞ, τῇ δὲ ΛΜ ἴση ἣ ΗΟ, καὶ συμπεπῆηρώσθω τὸ 
ΞΗΟΠ παραῆηηδόχραμμον᾽ ἴσον ἄρα καὶ ὅμοιον ἐστι [τὸ ΗΠ] τῷ ΚΜ [ἀῆῆὰ 
τὸ ΚΜ τῷ ΗΒ ὅμοιόν ἐστιν]. καὶ τὸ ΗΠ ἄρα τῷ ΗΒ ὅμοιόν ἐστιν᾽ περὶ τὴν 
αὐτὴν ἄρα διάμετρόν ἐστι τὸ ΗΠ τῷ ΗΒ. ἔστω αὐτῶν διάμετροΞ ἣ ΗΠΒ, 
καὶ καταχεχράφθω τὸ σχῆμα. 

Ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ΒΗ τοῖΞ Γ, ΚΜ, ὧν τὸ ΗΠ τῷ ΚΜ ἐστιν ἴσον, 
ἠοιπὸΞπ ἄρα ὁ ΥΧΦ χνόμων ἢοιπῷ τῷ Γ ἴσοΞπ ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ ΟΡ 
τῷ ΞΣ, κοινὸν προσκείσθω τὸ ΠΒ᾽ ὅῆον ἄρα τὸ ΟΒ ὅῆῳ τῷ ΞΒ ἴσον ἐστίν. 

ἀηηὰ τὸ ΞΒ τῷ ΤΕ ἐστιν ἴσον, ἐπεὶ καὶ πηευρὰ ἡ ΑΕ πῆευρᾷ τῇ ΕΒ ἐστιν 
ἴση καὶ τὸ ΤΕ ἄρα τῷ ΟΒ ἐστιν ἴσον. κοινὸν προσκείσθω τὸ ΞΣ᾽ ὅῆον ἄρα 
τὸ ΤΣ ὅῆῳ τῷ ΦΧῪ χνώμονί ἐστιν ἴσον. ἀῆῆ᾽ ὁ ΦΧῪ χνώμων τῷ Γ ἐδείχθη 
ἴσοπ᾽ καὶ τὸ ΤΣ ἄρα τῷ Γ ἐστιν ἴσον. 

Παρὰ τὴν δοθεῖσαν ἄρα εὐθεῖαν τὴν ΑΒ τῷ δοθέντι εὐθυχράμμῳ τῷ 
Γ ἴσον παραῆηηηδόχραμμον παραβέβῆηται τὸ ΣΤ ἐῆηεῖπον εἴδει παραῆηηῆο- 
ἀράμμῳ τῷ ΠΒ ὁμοίψ ὄντι τῷ Δ [ἐπειδήπερ τὸ ΠΒ τῷ ΗΠ ὅμοιόν ἐστιν] 
ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


κθ΄. 
Παρὰ τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν τῷ δοθέντι εὐθυχράμμῳ ἴσον παραῆ- 
ἡηδόχραμμον παραβαῆεῖν ὑπερβάῆῆον εἴδει παραῆηηηδοχράμμῳ ὁμοίῳ 
τῷ δοθέντι. 


Ἔστω ἡ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ ΑΒ, τὸ δὲ δοθὲν εὐθύχραμμον, ᾧ δεῖ ἴσον 
παρὰ τὴν ΑΒ παραβαδῆεῖν, τὸ Γ, ᾧ δὲ δεῖ ὅμοιον ὑπερβάληῆειν, τὸ Δ’ δεῖ δὴ 
παρὰ τὴν ΑΒ εὐθεῖαν τῷ Γ εὐθυχράμμῳ ἴσον παραηηηηόχραμμον παραβαῆεῖν 
ὑπερβάῆηῆον εἴδει παραῆηηδοχράμμῳ ὁμοίῳ τῷ Δ. 

Τετμήσθω ἡἣ ΑΒ δίχα κατὰ τὸ Ε, καὶ ἀναχεχράθω ἀπὸ τὴΞ ΕΒ τῷ Δ ὅμοιον 
καὶ ὁμοίωΞ κείμενον παραῆηηδόχραμμον τὸ ΒΖ, καὶ συναμφοτέροιξ μὲν τοῖπ 
ΒΖ, Γ ἴσον, τῷ δὲ Δ ὅμοιον καὶ ὁμοίωΞ κείμενον τὸ αὐτὸ συνεστάτω τὸ ΗΘ. 
ὁμόῆοχοπ δὲ ἔστω ἣ μὲν ΚΘ τῇ ΖΛ, ἡ δὲ ΚΗ τῇ ΖΕ. 

καὶ ἐπεὶ μεῖζόν ἐστι τὸ ΗΘ τοῦ ΖΒ, μείζων ἄρα ἐστὶ καὶ ἣ μὲν ΚΘ τῆΞ 
ΖΛ, ἡ δὲ ΚΗ τῇ ΖΕ. 

ἐκβεβηήσθωσαν αἱ ΖΛ, ΖΕ, καὶ τῇ μὲν ΚΘ ἴση ἔστω ἡ ΖΛΜ, τῇ δὲ ΚΗ 
ἴση ἡ ΖΕΝ, καὶ συμπεπῆηρώσθω τὸ ΜΝ’ 
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τὸ ΜΝ ἄρα τῷ ΗΘ ἴσον τέ ἐστι 
καὶ ὅμοιον. ἀηηὰ τὸ ΗΘ τῷ ΕΛ ἐστιν 
ὅμοιον καὶ τὸ ΜΝ ἄρα τῷ ΕΛ ὅμοιόν 
ῃ ἐστιν᾽ περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα διάμετρόν 
ἐστι τὸ ΕΛ τῷ ΜΝ. ἤχθω αὐτῶν διά- 
μετροΞ ἣ ΖΞ, καὶ καταχεχράφθω τὸ 
σχῆμα. 
᾿Επεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ ΗΘ τοῖξπ ΕΛ, Γ, 
ἀηηὰ τὸ ΗΘ τῷ ΜΝ ἴσον ἐστίν, καὶ τὸ 
ΜΝ ἄρα τοῖϑ ΕΛ, Γ ἴσον ἐστίν. κοινὸν 
ἀφῃρήσθω τὸ ΕΛ’ ἢοιπὸς ἄρα ὁ ΨΧΦ 
χνώμων τῷ Γ ἐστιν ἴσοκ. 
καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΕ τῇ ΕΒ, 
ἴσον ἐστὶ καὶ τὸ ΑΝ τῷ ΝΒ, τουτέστι 
Ζ ΛΜ τῷ ΛΟ. κοινὸν προσκείσθω τὸ ΕΞ᾿ ὅῆον 
ἄρα τὸ ΑΞ ἴσον ἐστὶ τῷ ΦΧΨ χνώμονι. 
ἀηηὰ ὁ ΦΧΨ χνώμων τῷ Γ ἴσο ἐστίν" 
καὶ τὸ ΑΞ ἄρα τῷ Γ ἴσον ἐστίν. 
Παρὰ τὴν δοθεῖσαν ἄρα εὐθεῖαν 
τὴν ΑΒ τῷ δοθέντι εὐθυχράμμῳ τῷ Γ 
ἴσον παραῆηηῆδόχραμμον παραβέβῆη- 
ται τὸ ΑΞ ὑπερβάῆδον εἴδει παραῆ- 
ἢηηοχράμμῳ τῷ ΠΟ ὁμοίψ ὄντι τῷ Δ, 
ἐπεὶ καὶ τῷ ΕΛ ἐστιν ὅμοιον τὸ ΟΠ’ 
ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Θ 


[. 


ῆ΄. 

Τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν πεπερασμένην ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον 
τεμεῖν. 

Ἔστω ἣ δοθεῖσα εὐθεῖα πεπερασμένη ἣ ΑΒ᾽ δεῖ δὴ τὴν ΑΒ εὐθεῖαν 
ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον τεμεῖν. 

᾿Αναχεχράφθω ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τετράχωνον τὸ ΒΓ, καὶ παραβεβῆήησθω παρὰ 
τὴν ΑΓ τῷ ΒΓ ἴσον παραῆῆηηόχραμμον τὸ ΓΔ ὑπερβάῆηῆον εἴδει τῷ ΑΔ ὁμοίῳ 
τῷ ΒΓ. 
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Τετράχωνον δέ ἐστι τὸ ΒΓ’ τετρά- Γ ᾿ Θ 
χωνον ἄρα ἐστι καὶ τὸ ΑΔ. 

καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ ΒΓ τῷ ΓΔ, 
κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ ΓΕ᾿ ἢοιπὸν ἄρα 
τὸ ΒΖ Ποιπῷ τῷ ΑΔ ἐστιν ἴσον. ἔστι 
δὲ αὐτῷ καὶ ἰσοχώνιον᾽ 

τῶν ΒΖ, ΑΔ ἄρα ἀντιπεπόνθασιν 
αἱ πῆευραὶ αἱ περὶ τὰΞ ἴσαΞ χωνίαπ᾽ 
ἔστιν ἄρα ὧΞξ ἣ ΖΕ πρὸκπ τὴν ΕΔ, οὕ- 
τωβ ἣ ΑΕ πρὸκπ τὴν ΕΒ. 

ἴση δὲ ἣ μὲν ΖΕ τῇ ΑΒ, ἡ δὲ ΕΔ 
τῇ ΑΕ. ἔστιν ἄρα ὧΞ ἣ ΒΑ πρὸκ τὴν 
ΑΕ, οὕτωΞ ἣ ΑΕ πρὸκ τὴν ΕΒ. Δ 

μείζων δὲ ἡ ΑΒ τῆΞ ΑΕ’ μείζων 
ἄρα καὶ ἣ ΑΕ τῆς ΕΒ. 

Ἡ ἄρα ΑΒ εὐθεῖα ἄκρον καὶ μέσον ἢόχον τέτμηται κατὰ τὸ Ε, καὶ τὸ 
μεῖζον αὐτῆΞ τμῆμά ἐστι τὸ ΑΕ᾿ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


ἢῆα΄. 

Ἐν τοῖΞςΞ ὀρθοχωνίοιΞ τριχώνοιΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ τὴν ὀρθὴν χωνίαν 
ὑποτεινούσηΞ πῆευρᾶΞ εἶδοΞ ἴσον ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν τὴν ὀρθὴν 
δωνίαν περιεχουσῶν πῆευρῶν εἴδεσι τοῖΞ ὁμοίοιΞ τε καὶ ὁμοίωπ 
ἀναχραφομένοιε. 


Ἔστω τρίχωνον ὀρθοχώνιον τὸ ΑΒΓ 

ὀρθὴν ἔχον τὴν ὑπὸ ΒΑΓ χωνίαν᾽ ἢέ- 

χω, ὅτι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΓ εἶδοΞ ἴσον ἐ- 

στὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΒΑ, ΑΓ εἴδεσι τοῖΞ 

ὁμοίοιΞ τε καὶ ὁμοίωΞ ἀναχραφομέ- 
νοι5. 

Ἤχθω κάθετοΞ ἡ ΑΔ. Ἐπεὶ οὖν ἐν 

Β Γ ὀρθοχωνίῳ τριχώνῳ τῷ ΑΒΓ ἀπὸ τῆΞξ 

πρὸΞ τῷ Α ὀρθῆΞ χωνίαπ ἐπὶ τὴν ΒΓ 

βάσιν κάθετοΞ ἧκται ἡ ΑΔ, τὰ ΑΒΔ, 

ΑΔΓ πρὸΞ τῇ καθέτῳ τρίχωνα ὅμοιά 

ἐστι τῷ τε ὅῆῳ τῷ ΑΒΓ καὶ ἀηηήηοιΞ. 

καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ ΑΒΓ τῷ ΑΒΔ, 
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ἔστιν ἄρα ὡΞ ἣ ΓΒ πρὸ τὴν ΒΑ, οὕτωΞ ἡ ΑΒ πρὸΞκ τὴν ΒΔ. 

καὶ ἐπεὶ τρεῖΞ εὐθεῖαι ἀνάῆοχόν εἰσιν, ἔστιν ὧΞ ἣ πρώτη πρὸπ τὴν 
τρίτην, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ πρώτηΞ εἶδοΞ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ δευτέραΞξ τὸ 
ὅμοιον καὶ ὁμοίωΞπ ἀναχραφόμενον. ὼΞ ἄρα ἣ ΓΒ πρὸΞπ τὴν ΒΔ, οὕτωΞπ τὸ 
ἀπὸ τῆς ΓΒ εἶδοΞ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΑ τὸ ὅμοιον καὶ ὁμοίωΞ ἀναχραφόμενον. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὧΞ ἡ ΒΓ πρὸΞ τὴν ΓΔ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΓ εἶδος 
πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΓΑ. ὥστε καὶ ὧΞ ἣ ΒΓ πρὸΞ τὰκ ΒΔ, ΔΓ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ 
τῆΞ ΒΓ εἶδοΞ πρὸΞ τὰ ἀπὸ τῶν ΒΑ, ΑΓ τὰ ὅμοια καὶ ὁμοίωΞ ἀναχραφόμενα. 
ἴση δὲ ἡ ΒΓ ταῖΞ ΒΔ, ΔΓ’ ἴσον ἄρα καὶ τὸ ἄπὸ τῆΞ ΒΓ εἶδοΞ τοῖΞ ἀπὸ τῶν 
ΒΑ, ΑΓ εἴδεσι τοῖΞ ὁμοίοιπ τε καὶ ὁμοίωΞπ ἀναχραφομένοιξ. 

Ἐν ἄρα τοῖΞ ὀρθοχωνίοιΞ τριχώνοιΞ τὸ ἀπὸ τῆΞκΞ τὴν ὀρθὴν χωνίαν 
ὑποτεινούσηΞ πῆευρᾶπ εἶδος ἴσον ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν τὴν ὀρθὴν χωνίαν 
περιεχουσῶν πῆευρῶν εἴδεσι τοῖΞπ ὁμοίοιΞ τε καὶ ὁμοίωΞξ ἀναχραφομένοιξε᾽ 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ωβ΄. 

Ἐὰν δύο τρίχωνα συντεθῇ κατὰ μίαν χωνίαν τὰΞκ δύο πῆευρὰςΞ 
ταῖΞ δυσὶ πῆευραῖΞςΞ ἀνάδοχον ἔχοντα ὥστε τὰΞ ὁμοῆόχουΞ αὐτῶν 
πῆευρὰΞ καὶ παραῆῆήδουΞ εἶναι, αἱ ἢοιπαὶ τῶν τριχώνων πδῆευραὶ 
ἐπ᾿ εὐθείαΞ ἔσονται. 


Ἔστω δύο τρίχωνα τὰ ΑΒΓ, ΔΓΕ τὰκ δύο πῆευρὰΞ τὰκ ΒΑ, ΑΓ ταῖΞ 
δυσὶ πῆευραῖΞ ταῖΞ ΔΙ, ΔΕ ἀνάδοχον ἔχοντα, ὧΞ μὲν τὴν ΑΒ πρὸπ τὴν ΑΓ, 
οὕτωΞ τὴν ΔΓ πρὸΞ τὴν ΔΕ, παράῆηηῆον δὲ τὴν μὲν ΑΒ τῇ ΔΓ, τὴν δὲ ΑΓ 
τῇ ΔΕ᾿ ἢέχω, ὅτι ἐπ᾽ εὐθείαΞ ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ ΓΕ. 

Ἐπεὶ χὰρ παράηηηῆόξ ἐστιν ἣ ΑΒ 
δ τῇ ΔΓ, καὶ εἰΞ αὐτὰΞκ ἐμπέπτωκεν εὐ- 
θεῖα ἡ ΑΓ, αἱ ἐναηηὰξ χωνίαι αἱ ὑπὸ 
Α ΒΑΓ, ΑΓΔ ἴσαι ἀῆηήδαιξ εἰσίν. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ὑπὸ ΓΔΕ τῇ ὑπὸ ΑΓΔ 
ἴση ἐστίν. ὥστε καὶ ἣ ὑπὸ ΒΑΓ τῇ 
ὑπὸ ΓΔΕ ἐστιν ἴση. 
καὶ ἐπεὶ δύο τρίχωνά ἐστι τὰ ΑΒΓ, 
ΔΓΕ μίαν χωνίαν τὴν πρὸΞξ τῷ Α μιᾷ 
᾿ ἢ Ε δωνίᾳ τῇ πρὸΞ τῷ Δ ἴσην ἔχοντα, πε- 
ρὶ δὲ τὰς ἴσαπ χωνίαΞ τὰΞ πῆευρὰπ 
ἀνάδοχον, ὧὡΞ τὴν ΒΑ πρὸπ τὴν ΑΓ, οὕτωΞ τὴν ΓΔ πρὸΞ τὴν ΔΕ, ἰσοχώνιον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τῷ ΔΓΕ τριχώνψ᾽ ἴση ἄρα ἣ ὑπὸ ΑΒΓ χωνία τῇ 
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ὑπὸ ΔΓΕ. 

ἐδείχθη δὲ καὶ ἣ ὑπὸ ΑΓΔ τῇ ὑπὸ ΒΑΓ ἴση ὅῆη ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΓΕ δυσὶ 
ταῖΞπ ὑπὸ ΑΒΓ, ΒΑΓ ἴση ἐστίν. κοινὴ προσκείσθω ἡ ὑπὸ ΑΓΒ᾽ αἱ ἄρα ὑπὸ 
ΑΓΕ, ΑΓΒ ταῖΞ ὑπὸ ΒΑΓ, ΑΓΒ, ΓΒΑ ἴσαι εἰσίν. 

ἀηῆῆ᾿ αἱ ὑπὸ ΒΑΓ, ΑΒΓ, ΑΓΒ δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαι εἰσίν καὶ αἱ ὑπὸ ΑΓΕ, 
ΑΓΒ ἄρα δυσὶν ὀρθαῖΞ ἴσαι εἰσίν. πρὸΞπ δή τινι εὐθείᾳ τῇ ΑΓ καὶ τῷ πρὸς 
αὐτῇ σημείψ τῷ Γ δύο εὐθεῖαι αἱ ΒΓ, ΓΕ μὴ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη κείμεναι τὰκ 
ἐφεξῇῆξ. χωνάιΞ τὰκ ὑπὸ ΑΓΕ, ΑΓΒ δυσὶν ὀρθαῖΞ ἴσαΞ ποιοῦσιν᾽ ἐπ᾽ εὐθεία5 
ἄρα ἐστὶν ἣ ΒΓ τῇ ΓΕ. 

Ἐὰν ἄρα δύο τρίχωνα συντεθῇ κατὰ μίαν χωνίαν τὰΞ δύο πῆευρὰξ ταῖΞξ 
δυσὶ πῆευραῖΞς ἀνάδῆοχον ἔχοντα ὥστε τὰΞ ὁμοηόχουΞ αὐτῶν πηευρὰπ καὶ 
παραῆδῆήδουΞ εἶναι, αἱ ἢοιπαὶ τῶν τριχώνων πἢευραὶ ἐπ᾽ εὐθείαΞ ἔσονται" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

ἢχ΄. 

Ἔν τοῖξ ἴσοις κύκῆοιΞπΞ αἱ χωνίαι τὸν αὐτὸν ἔχουσι ἢόχον ταῖΞ 
περιφερείαιξ, ἐφ᾽ ὧν βεβήκασιν, ἐάν τε πρὸΞ τοῖΞ κέντροιΞ ἐάν τε 
πρὸΞ ταῖΞ περιφερείαιΞ ὦσι βεβηκυῖαι. 

Ἔστωσαν ἴσοι κύκῆοι οἱ ΑΒΓ, ΔΕΖ, 
καὶ πρὸ μὲν τοῖΞ κέντροιΞ αὐτῶν Α 
τοῖΞξ Η, Θ χωνίαι ἔστωσαν αἱ ὑπὸ ΒΗΓ, 

ΕΘΖ, πρὸ δὲ ταῖΞπ περιφερείαιξ αἱ ὑ- 

πὸ ΒΑΓ, ΕΔΖ’ ἢέχω, ὅτι ἐστὶν ὧὑπ ἣ ΒΓ Β 

περιφέρεια πρὸπ τὴν ΕΖ περιφέρειαν, 

οὕτωΞ ἥ τε ὑπὸ ΒΗΓ χωνία πρὸΞξ τὴν Λ 
ὑπὸ ΕΘΖ καὶ ἣ ὑπὸ ΒΑΓ πρὸΞκ τὴν ὑπὸ 

ΕΔΖ. Γ 

κείσθωσαν χὰρ τῇ μὲν ΒΓ περιφε- 
ρείᾳ ἴσαι κατὰ τὸ ἑξῆς ὁσαιδηποτοῦν 
αἱ ΓΚ, ΚΛ, τῇ δὲ ΕΖ περιφερείᾳ ἴσαι 
ὁσαιδηποτοῦν αἱ ΖΜ, ΜΝ, καὶ ἐπε- 
ζεύχθωσαν αἱ ΗΚ, ΗΛ, ΘΜ, ΘΝ. 

Ἐπεὶ οὖν ἴσαι εἰσὶν αἱ ΒΓ, ΓΚ, ΚΛ 
περιφέρειαι ἀηηήπαιπ, ἴσαι εἰσὶ καὶ αἱ 
ὑπὸ ΒΗΓ, ΓΗΚ, ΚΗΛ χωνίαι ἀηηήδπαιπ᾽ 
ὁσαπῆασίων ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΛ περιφέ- 
ρεια τῆβξ ΒΓ, τοσαυταπῆασίων ἐστὶ 
καὶ ἣ ὑπὸ ΒΗΛ χωνία τῆΞ ὑπὸ ΒΗΓ. 
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διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁσαπηῆασίων ἐστὶν ἣ ΝΕ περιφέρεια τῆΞ ΕΖ, τοσαυ- 
ταπηασίων ἐστὶ καὶ ἣ ὑπὸ ΝΘΕ χωνία τῆΞ ὑπὸ ΕΘΖ. εἰ ἄρα ἴση ἐστὶν ἣ ΒΛ 
περιφέρεια τῇ ΕΝ περιφερείᾳ, ἴση ἐστὶ καὶ χωνία ἣ ὑπὸ ΒΗΛ τῇ ὑπὸ ΕΘΝ, 
καὶ εἰ μείζων ἐστὶν ἣ ΒΛ περιφέρεια τῆΞ ΕΝ περιφερείαπ, μείζων ἐστὶ καὶ 
ἡ ὑπὸ ΒΗΛ χωνία τῆΞ ὑπὸ ΕΘΝ, καὶ εἰ ἐδάσσων, ἐπάσσων. 

τεσσάρων δὴ ὄντων μεχεθῶν, δύο μὲν περιφερειῶν τῶν ΒΓ, ΕΖ, δύο δὲ 
δωνιῶν τῶν ὑπὸ ΒΗΓ, ΕΘΖ, εἴῆηπται τῇῆΞ μὲν ΒΓ περιφερείαΞ καὶ τῆΞ ὑπὸ 
ΒΗΓ χωνίαΞ ἰσάκιΞ ποῆῆαπῆασίων ἥ τε ΒΛ περιφέρεια καὶ ἣ ὑπὸ ΒΗΛ χωνία, 
τῆπ δὲ ΕΖ περιφερείαΞ καὶ τῆΞ ὑπὸ ΕΘΖ χωνίαΞ ἥ τε ΕΝ περιφέρεια καὶ ἣ 
ὑπὸ ΕΘΝ χωνία. 

καὶ δέδεικται, ὅτι εἰ ὑπερέχει ἣ ΒΛ περιφέρεια τῆΞξΞ ΕΝ περιφερεία5, 
ὑπερέχει καὶ ἣ ὑπὸ ΒΗΛ χωνία τῆΞπΞ ὑπο ΕΘΝ χωνίαπ, καὶ εἰ ἴση, ἴση, καὶ εἰ 
ἐηάσσων, ἐδάσσων. ἔστιν ἄρα, ὡΞπ ἡ ΒΓ περιφέρεια πρὸ τὴν ΕΖ, οὕτωΞξ ἣ 
ὑπὸ ΒΗΓ χωνία πρὸΞ τὴν ὑπὸ ΕΘΖ. ἀηδ᾿ ὧΞ ἣ ὑπὸ ΒΗΓ χωνία πρὸΞ τὴν ὑπὸ 
ΕΘΖ, οὕτωΞ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ πρὸΞ τὴν ὑπὸ ΕΔΖ. διπῆασία χὰρ ἑκατέρα ἑκατέρα. 
καὶ ὧΞ ἄρα ἡ ΒΓ περιφέρεια πρὸΞπ τὴν ΕΖ περιφέρειαν, οὕτωΞπ ἥ τε ὑπὸ ΒΗΓ 
χωνία πρὸΞ τὴν ὑπὸ ΕΘΖ καὶ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ πρὸΞ τὴν ὑπὸ ΕΔΖ. 

Ἐν ἄρα τοῖΞ ἴσοιΞπ κύκῆοιΞπ αἱ χωνίαι τὸν αὐτὸν ἔχουσι ἢόχον ταῖξΞ πε- 
ριφερείαιπ, ἐφ᾽ ὧν βεβήκασιν, ἐάν τε πρὸΞ τοῖΞ κέντροιΞ ἐάν τε πρὸΞ ταῖξΞ 
περιφερείαιΞ ὦσι βεβηκυῖαι᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΕΒΕΥὙΥΚΛΕΙΔΟΥ 


ΣΤΟΙΧΕΊΙΑ 


ΒΙΒΛΙΟ Τ7 


ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ 


γ 
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Ὅροι 


Μονάςπ ἐστιν, καθ᾽ ἣν ἕκαστον τῶν ὄντων ἕν ἢέχεται. 

᾿Αριθμὸς δὲ τὸ ἐκ μονάδων συχκείμενον πῆῆθοξ. 

ΜέροΞ ἐστὶν ἀριθμὸς ἀριθμοῦ ὁ ἐῆάσσων τοῦ μείζονοΞκ, ὅταν 
καταμετρῇ τὸν μείζονα. 

Μέρη δέ, ὅταν μὴ καταμετρῇ. 

ΠοῆῆηαπῆάσιοΞ δὲ ὁ μείζων τοῦ ἐπάσσονοξΞ, ὅταν καταμετρῆται 
ὑπὸ τοῦ ἐῆάσσονοκ. 

ΓΑρτιοβ ἀριθμός ἐστιν ὁ δίχα διαιρούμενοκ. 

Περισσὸκ δὲ ὁ μὴ διαιρούμενοΞ δίχα ἢ [ὁ] μονάδι διαφέρων ἀρτίου 
ἀριθμοῦ. 

᾿ΑρτιάκιΞ ἄρτιοΞ ἀριθμόΞξ ἐστιν ὁ ὑπὸ ἀρτίου ἀριθμοῦ μετρούμενος 
κατὰ ἄρτιον ἀριθμόν. 

“᾿ΑρτιάκιΞ δὲ περισσόΞ ἐστιν ὁ ὑπὸ ἀρτίου ἀριθμοῦ μετρούμενοςΞ 
κατὰ περισσὸν ἀριθμόν. 

ΠερισσάκιΞ δὲ περισσὸΞξ ἀριθμόΞ ἐστιν ὁ ὑπὸ περισσοῦ ἀριθμοῦ 
μετρούμενοΞ κατὰ περισσὸν ἀριθμόν. 

ΠρῶτοΞ ἀριθμόΞξ ἐστιν ὁ μονάδι μόνῃ μετρούμενοξκ. 

Πρῶτοι πρὸς ἀῆηῆήδουΞξ ἀριθμοί εἰσιν οἱ μονάδι μόνῃ μετρούμενοι 
κοινῷ μέτρῳ. 

ΣύνθετοΞ ἀριθμόΞξ ἐστιν ὁ ἀριθμῷ τινι μετρούμενοκ. 

Σύνθετοι δὲ πρὸΞ ἀῆηήδῆουΞ ἀριθμοί εἰσιν οἱ ἀριθμῷ τινι μετρού- 
μενοι κοινῷ μέτρῳ. 

᾿Αριθμὸς ἀριθμὸν ποῆῆαπηασιάζειν ἢέχεται, ὅταν, ὅσαι εἰσὶν ἐν 
αὐτῷ μονάδεξΞ, τοσαυτάκιΞ συντεθῇ ὁ ποῆδαπῆασιαζόμενοΞπ, καὶ 
δένηταί τιπ. 

Ὅνταν δὲ δύο ἀριθμοὶ ποηῆαπῆασιάσαντεξ ἀῆηδήδουΞξ ποιῶσί τινα, 
ὁ χενόμενοΞ ἐπίπεδοΞ καῆεῖται, πῆευραὶ δὲ αὐτοῦ οἱ ποῆῆαπῆα- 
σιάσαντεΞξ ἀῆηῆήδουΞ ἀριθμοί. 


. Ὅταν δὲ τρεῖΞ ἀριθμοὶ ποῆδαπῆασιάσαντεΞ ἀῆῆήουξ ποιῶσί 


τινα, ὁ χενόμενοΞ στερεόΞ ἐστιν, πῆευραὶ δὲ αὐτοῦ οἱ ποῆῆα- 
πῆασιάσαντεξ ἀηηήλουςξ ἀριθμοί. 


΄ς ΤετράχωνοΞ ἀριθμόΞ ἐστιν ὁ ἰσάκιΞ ἴσοΞ ἢ [ὁ] ὑπὸ δύο ἴσων 


ἀριθμῶν περιεχόμενοκ. 
ΙΚ(ύβοΞ δὲ ὁ ἰσάκιΞ ἴσοΞ ἰσάκια ἢ [ὁ] ὑπὸ τριῶν ἴσων ἀριθμῶν 
περιεχόμενοξ. 
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κ΄. ᾿Αριθμοὶ ἀνάδοχόν εἰσιν, ὅταν ὁ πρῶτοΞ τοῦ δευτέρου καὶ ὁ τρίτοΞξ 
τοῦ τετάρτου ἰσάκιΞ ἢ ποῆῆαπῆάσιοΞ ἢ τὸ αὐτὸ μέροΞ ἢ τὰ αὐτὰ 
μέρη ὦσιν. 
κα΄. Ὅμοιοι ἐπίπεδοι καὶ στερεοὶ ἀριθμοί εἰσιν οἱ ανάδοχον ἔχοντεξ 
τὰΞ πῆευράε. 
κβ΄. Τέῆειοξ. ἀριθμόξΞ ἐστιν ὁ τοῖΞ ἑαυτοῦ μέρεσιν ἴσοΞκ ὦν. 
α΄. 

Δύο ἀριθμῶν ἀνίσων ἐκκειμένων, ἀνθυφαιρουμένου δὲ ἀεὶ τοῦ 
ἐηάσσονοΞ ἀπὸ τοῦ μείζονοΞ, ἐὰν ὁ ἢειπόμενοΞ μηδέποτε καταμετρῇ 
τὸν πρὸ ἑαυτοῦ, ἕωΞ οὗ ἢειφθῇ μονάξ, οἱ ἐξ ἀρχῆΞ ἀριθμοὶ πρῶτοι 
πρὸ ἀῆηηὴήουΞ ἔσονται. 

Δύο χὰρ [ἀνίσων] ἀριθμῶν τῶν ΑΒ, ΓΔ ἀνθυφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ ἐῆάσ- 
σονοβ ἀπὸ τοῦ μείζονοΞ ὁ ἢειπόμενοΞ μηδέποτε καταμετρείτω τὸν πρὸ 
ἑαυτοῦ, ἕωΞ οὗ ἢειφθῇ μονάΞ᾽ δἢέχω, ὅτι οἱ ΑΒ, ΓΔ πρῶτοι πρὸΞ ἀῆῆήδουξ 
εἰσίν, τουτέστιν ὅτι τοὺΞ ΑΒ, ΓΔ μονὰΞξ μόνη μετρεῖ. 

Εἰ χὰρ μή εἰσιν οἱ ΑΒ, ΓΔ πρῶτοι 
πρὸΞ ἀῆηήδουπ, μετρήσει τιΞ αὐτοὺξ Α 
ἀριθμόπ. μετρείτω, καὶ ἔστω ὁ Ε’ καὶ Θ 
ὁ μὲν ΓΔ τὸν ΒΖ μετρῶν ἢειπέτω ἑαυ- 
τοῦ ἐπάσσονα τὸν ΖΑ, ὁ δὲ ΑΖ τὸν ΔΗ 
μετρῶν ἢειπέτω ἑαυτοῦ ἐηάσσονα τὸν 
ΗΓ, ὁ δὲ ΗΓ τὸν ΖΘ μετρῶν δειπέτω Η 
μονάδα τὴν ΘΑ. 

Ἐπεὶ οὖν ὁ Ε τὸν ΓΔ μετρεῖ, ὁ δὲ 
ΓΔ τὸν ΒΖ μετρεῖ, καὶ ὁ Ε ἄρα τὸν 
ΒΖ μετρεῖ: μετρεῖ δὲ καὶ ὅῆον τὸν ΒΑ᾿ Ε 
καὶ Ποιπὸν ἄρα τὸν ΑΖ μετρήσει. 

ὁ δὲ ΑΖ τὸν ΔΗ μετρεῖ: καὶ ὁ Ε 
ἄρα τὸν ΔΗ μετρεῖ᾽ μετρεῖ δὲ καὶ ὅῆον τὸν ΔΓ’ καὶ ἢοιπὸν ἄρα τὸν ΓΗ 
μετρήσει. 

ὁ δὲ ΓΗ τὸν ΖΘ μετρεῖ: καὶ ὁ Ε ἄρα τὸν ΖΘ μετρεῖ: μετρεῖ δὲ καὶ ὅῆον 
τὸν ΖΑ᾿ καὶ Ποιπὴν ἄρα τὴν ΑΘ μονάδα μετρήσει ἀριθμὸξπ ὦν᾽ ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον. 

οὐκ ἄρα τοὺΞ ΑΒ, ΓΔ ἀριθμοὺπ μετρήσει τιΞ ἀριθμόπ᾽ οἱ ΑΒ, ΓΔ ἄρα 
πρῶτοι πρὸπ ἀῆηήδουΞ εἰσίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


τ 
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β΄. 
Δύο ἀριθμῶν δοθέντων μὴ πρώτων πρὸΞ ἀηῆήδουΞ τὸ μέχιστον 
αὐτῶν κοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 
Ἔστωσαν οἱ δοθέντεΞπ δύο ἀριθμοὶ μὴ πρῶτοι πρὸπ ἀῆηηῆουξ οἱ ΑΒ, ΓΔ. 
δεῖ δὴ τῶν ΑΒ, ΓΔ τὸ μέχιστον κοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 
᾿ Εἰ μὲν οὖν ὁ ΓΔ τὸν ΑΒ μετρεῖ, 
μετρεῖ δὲ καὶ ἑαυτόν, ὁ ΓΔ ἄρα τῶν 
ΓΔ, ΑΒ κοινὸν μέτρον ἐστίν. καὶ φα- 
Ἑ Ξ νερόν, ὅτι καὶ μέδιστον᾽ οὐδεὶξ χὰρ 
μείζων τοῦ ΓΔ τὸν ΓΔ μετρήσει. 
Ἐ Εἰ δὲ οὐ μετρεῖ ὁ ΓΔ τὸν ΑΒ, τῶν 
ΑΒ, ΓΔ ἀνθυφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ ἐ- 
ΠάσσονοΞπ ἀπὸ τοῦ μείζονοΞ ἢειφθή- 
σεταί τιΞ ἀριθμόΞπ, ὃΞ μετρήσει τὸν 
πρὸ ἑαυτοῦ. μονὰΞπ μὲν χὰρ οὐ ἤει- 
᾿ Ε Ϊ: φθήσεται᾽ εἰ δὲ μή, ἔσονται οἱ ΑΒ, ΓΔ 
πρῶτοι πρὸπ ἀηηήπουξ᾽ ὅπερ οὐχ ὑπό- 
κειται. Πειφθήσεταί τιΞ ἄρα ἀριθμὸκ, 
ὃΞ μετρήσει τὸν πρὸ ἑαυτοῦ. καὶ ὁ 
μὲν ΓΔ τὸν ΒΕ μετρῶν ἢειπέτω ἑαυ- 
τοῦ ἐπάσσονα τὸν ΕΑ, ὁ δὲ ΕΑ τὸν ΔΖ μετρῶν ἢειπέτω ἑαυτοῦ ἐηάσσονα 
τὸν ΖΓ, ὁ δὲ ΓΖ τὸν ΑΕ μετρείτω. 
ἐπεὶ οὖν ὁ ΓΖ τὸν ΑΕ μετρεῖ, ὁ δὲ ΑΕ τὸν ΔΖ μετρεῖ, καὶ ὁ ΓΖ ἄρα τὸν 
ΔΖ μετρήσει. μετρεῖ δὲ καὶ ἑαυτόν καὶ ὅῆον ἄρα τὸν ΓΔ μετρήσει. ὁ δὲ 
ΓΔ τὸν ΒΕ μετρεῖ: καὶ ὁ ΓΖ ἄρα τὸν ΒΕ μετρεῖ μετρεῖ δὲ καὶ τὸν ΕΑ᾿ καὶ 
ὅῆον ἄρα τὸν ΒΑ μετρήσει μετρεῖ δὲ καὶ τὸν ΓΔ’ ὁ ΓΖ ἄρα τοὺΞ ΑΒ, ΓΔ 
μετρεῖ. ὁ ΓΖ ἄρα τῶν ΑΒ, ΓΔ κοινὸν μέτρον ἐστίν. 
ἠέχω δή, ὅτι καὶ μέχιστον. εἰ χὰρ μή ἐστιν ὁ ΓΖ τῶν ΑΒ, ΓΔ μέχιστον 
κοινὸν μέτρον, μετρήσει τι τοὺΞ ΑΒ, ΓΔ ἀριθμοὺΞ ἀριθμὸΞπ μείζων ὧν τοῦ 
ΓΖ. μετρείτω, καὶ ἔστω ὁ Η. 
καὶ ἐπεὶ ὁ Η τὸν ΓΔ μετρεῖ, ὁ δὲ ΓΔ τὸν ΒΕ μετρεῖ, καὶ ὁ Η ἄρα τὸν 
ΒΕ μετρεῖ᾽ μετρεῖ δὲ καὶ ὅῆον τὸν ΒΑ᾿ καὶ ἢοιπὸν ἄρα τὸν ΑΕ μετρήσει. ὁ 
δὲ ΑΕ τὸν ΔΖ μετρεῖ καὶ ὁ Η ἄρα τὸν ΔΖ μετρήσει᾽ μετρεῖ δὲ καὶ ὅῆον 
τὸν ΔΓ’ καὶ ἢΠοιπὸν ἄρα τὸν ΓΖ μετρήσει ὁ μείζων τὸν ἐπάσσονα᾽ ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον᾽ 
οὐκ ἄρα τοὺΞ ΑΒ, ΓΔ ἀριθμοὺπ ἀριθμόξ τι μετρήσει μείζων ὧν τοῦ ΓΖ᾽ 
ὁ ΓΖ ἄρα τῶν ΑΒ, ΓΔ μέχιστόν ἐστι κοινὸν μέτρον [ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 
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Πόρισμα : Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν ἀριθμὸΞ δύο 
ἀριθμοὺΞξ μετρῇ, καὶ τὸ μέχιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον μετρήσει" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ὅ-. 
ριῶν ἀριθμῶν δοθέντων μὴ πρώτων πρὸΞ ἀῆῆήδουΞ τὸ μέχιστον 
αὐτῶν κοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 


Ἔστωσαν οἱ δοθέντεξ τρεῖΞ ἀριθμοὶ μὴ πρῶτοι πρὸ ἀηηήδουΞξ οἱ Α, Β, 
Γ᾽ δεῖ δὴ τῶν Α, Β, Γ τὸ μέχιστον κοινὸν μέτρον εὑρεῖν. Εἰηήφθω χὰρ δύο 
τῶν Α, Β τὸ μέχιστον κοινὸν μέτρον ὁ Δ’ ὁ δὴ Δ τὸν Γ ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ 
μετρεῖ. 

μετρείτω πρότερον᾽ μετρεῖ δέ καὶ 
τοὺΞ Α, Β’ ὁ Δ ἄρα τοὺΞκ Α, Β, Γ με- 
τρεῖ᾽ ὁ Δ ἄρα τῶν Α, Β, Γ κοινὸν μέ- 
τρον ἐστίν. ἢέχω δή, ὅτι καὶ μέχι- 
στον. 

εἰ χὰρ μή ἐστιν ὁ Δ τῶν Α, Β, Γ 
μέχιστον κοινὸν μέτρον, μετρήσει τιβ 
τοὺΞ Α, Β, Γ ἀριθμοὺΞ ἀριθμὸπ μεί- 
ζων ὧν τοῦ Δ. μετρείτω, καὶ ἔστω ὁ 
Ε. ἐπεὶ οὖν ὁ Ε τοὺΞ Α, Β, Γ μετρεῖ, 
καὶ τοὺΞ Α, Β ἄρα μετρήσει᾽ καὶ τὸ 
τῶν Α, Β ἄρα μέχιστον κοινὸν μέτρον 
μετρήσει. τὸ δὲ τῶν Α, Β μέχιστον ᾿ ὲ ἡ 
κοινὸν μέτρον ἐστὶν ὁ Δ’ ὁ Ε ἄρα τὸν 
Δ μετρεῖ ὁ μείζων τὸν ἐπάσσονα᾽ ὅ- 
περ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοὺΞ Α, Β, Γ ἀριθμοὺΞ ἀριθμόξκ τιΞ μετρήσει 
μείζων ὧν τοῦ Δ’ ὁ Δ ἄρα τῶν Α, Β, Γ μέχιστόν ἐστι κοινὸν μέτρον. 

Μὴ μετρείτω δὴ ὁ Δ τὸν Γ᾽ ἤέχω πρῶτον, ὅτι οἱ Γ, Δ οὔκ εἰσι πρῶτοι 
πρὸπ ἀηηηῆουκ. 

ἐπεὶ χὰρ οἱ Α, Β, Γ οὔκ εἰσι πρῶτοι πρὸΞ ἀῆηήδουπ, μετρήσει τιΞ αὐτοὺξ 
ἀριθμόπΞ. ὁ δὴ τοὺΞ Α, Β, Γ μετρῶν καὶ τοὺΞ Α, Β μετρήσει, καὶ τὸ τῶν 
Α, Β μέχιστον κοινὸν μέτρον τὸν Δ μετρήσει μετρεῖ δὲ καὶ τὸν Γ᾽ τοὺ Δ, 
Γ ἄρα ἀριθμοὺς ἀριθμόξ τι μετρήσει οἱ Δ, Γ ἄρα οὔκ εἰσι πρῶτοι πρὸ 
ἀηηήλουκ. 

εἰδήφθω οὖν αὐτῶν τὸ μέχιστον κοινὸν μέτρον ὁ Ε. καὶ ἐπεὶ ὁ Ε τὸν Δ 
μετρεῖ, ὁ δὲ Δ τοὺΞ Α, Β μετρεῖ, καὶ ὁ Ε ἄρα τοὺΞ Α, Β μετρεῖ: μετρεῖ δὲ 


[Π Ὁ6--  ’--.-; 
Ν φΦ0---..:.:::.ἅ.ὄὄ.ὃὄ.0Ὁ 


Δ 
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καὶ τὸν Γ’ ὁ Ε ἄρα τοὺΞκ Α, Β, Γ μετρεῖ. ὁ Ε ἄρα τῶν Α, Β, Γ κοινόν ἐστι 
μέτρον. 

ἠέχω δή, ὅτι καὶ μέχιστον. εἰ χὰρ μή ἐστιν ὁ Ε τῶν Α, Β, Γ τὸ μέχιστον 
κοινὸν μέτρον, μετρήσει τιΞ τοὺΞ Α, Β, Γ ἀριθμοὺΞ ἀριθμὸΞ μείζων ὧν τοῦ 
Ε. μετρείτω, καὶ ἔστω ὁ Ζ. 

καὶ ἐπεὶ ὁ Ζ τοὺΞ Α, Β, Γ μετρεῖ, καὶ τοὺΞ Α, Β μετρεῖ: καὶ τὸ τῶν Α, 
Β ἄρα μέχιστον κοινὸν μέτρον μετρήσει. τὸ δὲ τῶν Α, Β μέχιστον κοινὸν 
μέτρον ἐστὶν ὁ Δ’ ὁ Ζ ἄρα τὸν Δ μετρεῖ᾽ μετρεῖ δὲ καὶ τὸν Γ᾽ ὁ Ζ ἄρα τοὺκ 
Δ, Γ μετρεῖ’ καὶ τὸ τῶν Δ, Γ ἄρα μέχιστον κοινὸν μέτρον μετρήσει. τὸ δὲ 
τῶν Δ, Γ μέχιστον κοινὸν μέτρον ἐστὶν ὁ Ε’ ὁ Ζ ἄρα τὸν Ε μετρεῖ ὁ μείζων 
τὸν ἐηάσσονα᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

οὐκ ἄρα τοὺΞ Α, Β, Γ ἀριθμοὺΞ ἀριθμόξ τιΞ μετρήσει μείζων ὧν τοῦ Ε’ 
ὁ Ε ἄρα τῶν Α, Β, Γ μέχιστόν ἐστι κοινὸν μέτρον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


δ΄. 
ἽἍΜπαΞπ ἀριθμὸς παντὸΞ ἀριθμοῦ ὁ ἐῆάσσων τοῦ μείζονοΞ ἤτοι 
μέροΞ ἐστὶν ἢ μέρη. 
Ἔστωσαν δύο ἀριθμοὶ οἱ Α, ΒΓ, καὶ ἔστω ἐδάσσων ὁ ΒΓ’ ἢέχω, ὅτι ὁ ΒΓ 
τοῦ Α ἤτοι μέροΞξ ἐστὶν ἢ μέρη. 


Οἱ Α, ΒΓ χὰρ ἤτοι πρῶτοι πρὸΞ 
ἀηηήδουΞ εἰσὶν ἢ οὔ. ἔστωσαν πρότε- 
ρον οἱ Α, ΒΓ πρῶτοι πρὸπ ἀῆηήπουκ. 

Β διαιρεθέντοΞ δὴ τοῦ ΒΓ εἰΞ τὰκ ἐν 
αὐτῷ μονάδαΞ ἔσται ἑκάστη μονὰΞ 
τῶν ἐν τῷ ΒΓ μέροξκ τι τοῦ Α᾽ ὥστε 
μέρη ἐστὶν ὁ ΒΓ τοῦ Α. 


Ε 
Μὴ ἔστωσαν δὴ οἱ Α, ΒΓ πρῶτοι 
πρὸς ἀηηήηῆουπ᾽ ὁ δὴ ΒΓ τὸν Α ἤτοι 
μετρεῖ ἢ οὐ μετρεῖ. εἰ μὲν οὖν ὁ ΒΓ 
Ζ τὸν Α μετρεῖ, μέροΞ ἐστὶν ὁ ΒΓ τοῦ 


Α. 
εἰ δὲ οὔ, εἰηήφθω τῶν Α, ΒΓ μέχι- 
Γ στον κοινὸν μέτρον ὁ Δ, καὶ διῃρήσθω 
ὁ ΒΓ εἰξ τοὺΞ τῷ Δ ἴσουΞ τοὺΞ ΒΕ, ΕΖ, 
ΖΓ. καὶ ἐπεὶ ὁ Δ τὸν Α μετρεῖ, μέροΞ 
ἐστὶν ὁ Δ τοῦ Α᾿ ἴσοπ δὲ ὁ Δ ἑκάστῳ τῶν ΒΕ, ΕΖ, ΖΓ’ καὶ ἕκαστοΞ ἄρα τῶν 
ΒΕ, ΕΖ, ΖΓ τοῦ Α μέροκ ἐστίν ὥστε μέρη ἐστὶν ὁ ΒΓ τοῦ Α. 


Α Δ 
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2 ΄ 


“Απαδ ἄρα ἀριθμὸς παντὸΞπ ἀριθμοῦ ὁ ἐπάσσων τοῦ μείζονοΞ ἤτοι μέροΞ 

ἐστὶν ἢ μέρη᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
εἰ, 

Ἐὰν ἀριθμὸπ ἀριθμοῦ μέροΞ ἦ, καὶ ἕτεροΞ ἑτέρου τὸ αὐτὸ μέροΞ 
ἧ, καὶ συναμφότεροΞ συναμφοτέρου τὸ αὐτὸ μέροΞ ἔσται, ὅπερ ὁ εἷξ 
τοῦ ἑνός. 

᾿ΑριθμὸΞπ χὰρ ὁ Α [ἀριθμοῦ] τοῦ ΒΓ μέροΞ ἔστω, καὶ ἕτεροΞ ὁ Δ ἑτέρου 
τοῦ ΕΖ τὸ αὐτὸ μέροϑπ, ὅπερ ὁ Α τοῦ ΒΓ’ ἢέχω, ὅτι καὶ συναμφότεροξ ὁ Α, 
Δ συναμφοτέρου τοῦ ΒΓ, ΕΖ τὸ αὐτὸ μέροκ ἐστίν, ὅπερ ὁ Α τοῦ ΒΓ. 


τ 


Ἐπεὶ χάρ, ὃ μέροΞξ ἐστὶν ὁ Α τοῦ 
ΒΓ, τὸ αὐτὸ μέροΞ ἐστὶ καὶ ὁ Δ τοῦ Β 
ΕΖ, ὅσοι ἄρα εἰσὶν ἐν τῷ ΒΓ ἀριθμοὶ 
ἴσοι τῷ Α, τοσοῦτοί εἰσι καὶ ἐν τῷ ΕΖ 
ἀριθμοὶ ἴσοι τῷ Δ. 
διῇρήσθω ὁ μὲν ΒΓ εἰΞ τοὺΞ τῷ Α 
ἴσουΞ τοὺΞ ΒΗ, ΗΓ, ὁ δὲ ΕΖ εἰΞ τοὺς 
τῷ Δ ἴσουΞ τοὺΞ ΕΘ, ΘΖ’ ἔσται δὴ 
ἴσον τὸ πῆῆθοΞ τῶν ΒΗ, ΗΓ τῷ πῆήθει 
τῶν ΕΘ, ΘΖ. 
καὶ ἐπεὶ ἴσοΞ ἐστὶν ὁ μὲν ΒΗ τῷ 
ὁ δὲ ΕΘ τῷ Δ, καὶ οἱ ΒΗ, ΕΘ ἄρα Ἀ Δ 
τοῖΞξ Α, Δ ἴσοι. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 
οἱ ΗΓ, ΘΖ τοῖξ Α, Δ. ὅσοι ἄρα [εἰσὶν] 
ἐν τῷ ΒΓ ἀριθμοὶ ἴσοι τῷ Α, τοσοῦτοί εἰσι καὶ ἐν τοῖΞ ΒΓ, ΕΖ ἴσοι τοῖΞ Α, Δ. 
ὁσαπῆασίων ἄρα ἐστὶν ὁ ΒΓ τοῦ Α, τοσαυταπῆασίων ἐστὶ καὶ συναμφότεροπ 
ὁ ΒΓ, ΕΖ συναμφοτέρου τοῦ Α, Δ. 
ὃ ἄρα μέροΞ ἐστὶν ὁ Α τοῦ ΒΓ, τὸ αὐτὸ μέροΞ ἐστὶ καὶ συναμφότεροξ 
ὁ Α, Δ συναμφοτέρου τοῦ ΒΓ, ΕΖ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ν 


͵ 


σ΄. 
Ἐὰν ἀριθμὸΞ ἀριθμοῦ μέρη ἦᾧ, καὶ ἕτεροΞ ἑτέρου τὰ αὐτὰ μέρη 
ἦ, καὶ συναμφότεροΞ συναμφοτέρου τὰ αὐτὰ μέρη ἔσται, ὅπερ ὁ εἷς 
τοῦ ἑνόξ. 
᾿ΑριθμὸΞ χὰρ ὁ ΑΒ ἀριθμοῦ τοῦ Γ μέρη ἔστω, καὶ ἕτεροΞ ὁ ΔΕ ἑτέρου 
τοῦ Ζ τὰ αὐτὰ μέρη, ἅπερ ὁ ΑΒ τοῦ Γ᾽’ ἢέχω, ὅτι καὶ συναμφότεροΞ ὁ ΑΒ, 
ΔΕ συναμφοτέρου τοῦ Γ, Ζ τὰ αὐτὰ μέρη ἐστίν, ἅπερ ὁ ΑΒ τοῦ Γ. 
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Ἐπεὶ χάρ, ἃ μέρη ἐστὶν ὁ ΑΒ τοῦ 
Γ, τὰ αὐτὰ μέρη καὶ ὁ ΔΕ τοῦ Ζ, ὅ- 
σα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ ΑΒ μέρη τοῦ Γ, 
τοσαῦτά ἐστι καὶ ἐν τῷ ΔΕ μέρη τοῦ 
Ζ. διῃρήσθω ὁ μὲν ΑΒ εἰΞ τὰ τοῦ Γ 


Α μέρη τὰ ΑΗ, ΗΒ, ὁ δὲ ΔΕ εἰΞ τὰ τοῦ 
Ζ μέρη τὰ ΔΘ, ΘΕ’ 
Ἁ ἔσται δὴ ἴσον τὸ πῆῆθοΞ τῶν ΑΗ, 
Η 
' 
Β Ε 
Γ Ζ 


ΗΒ τῷ πῆήθει τῶν ΔΘ, ΘΕ. καὶ ἐπεί, 
ὃ μέροΞ ἐστὶν ὁ ΑΗ τοῦ Γ, τὸ αὑτὸ 
μέροΞ ἐστὶ καὶ ὁ ΔΘ τοῦ Ζ, ὃ ἄρα 
μέροκ ἐστὶν ὁ ΑΗ τοῦ Γ, τὸ αὐτὸ μέ- 
ροβ ἐστὶ καὶ συναμφότεροβ ὁ ΑΗ, ΔΘ 
συναμφοτέρου τοῦ Γ, Ζ. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ μέροΞ ἐστὶν ὁ ΗΒ τοῦ Γ, τὸ αὐτὸ μέροξ ἐστὶ καὶ 
συναμφότεροβ ὁ ΗΒ, ΘΕ συναμφοτέρου τοῦ Γ, Ζ. ἃ ἄρα μέρη ἐστὶν ὁ ΑΒ 
τοῦ Γ, τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὶ καὶ συναμφότεροΞπ ὁ ΑΒ, ΔΕ συναμφοτέρου τοῦ Γ, 
Ζ᾽ ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ἐὰν ἀριθμὸΞ ἀριθμοῦ μέροΞ ἢ, ὅπερ ἀφαιρεθεὶΞξ ἀφαιρεθέντοϑξ, 
καὶ ὁ ἢοιπὸΞ τοῦ ἢοιποῦ τὸ αὐτὸ μέροΞ ἔσται, ὅπερ ὁ ὅῆοΞ τοῦ 
ὅηου. 


᾿ΑριθμὸΞξ χὰρ ὁ ΑΒ ἀριθμοῦ τοῦ ΓΔ μέροΞπ ἔστω, ὅπερ ἀφαιρεθεὶΞ ὁ ΑΕ 
ἀφαιρεθέντοΞ τοῦ ΓΖ᾽ ἢέχω, ὅτι καὶ ἢοιπὸΞ ὁ ΕΒ ἢοιποῦ τοῦ ΖΔ τὸ αὐτὸ 
μέροϑπ ἐστίν, ὅπερ ὅῆοΞπ ὁ ΑΒ ὅδου τοῦ ΓΔ. 


Ὃ χὰρ μέροκ ἐστὶν ὁ ΑΕ τοῦ ΓΖ, 
τὸ αὐτὸ μέροΞ ἔστω καὶ ὁ ΕΒ τοῦ ΓΗ. τ ς- ς 
καὶ ἐπεί, ὃ μέροΞπ ἐστὶν ὁ ΑΕ τοῦ ΓΖ, 
τὸ αὐτὸ μέροξ ἐστὶ καὶ ὁ ΕΒ τοῦ ΓΗ, 
ὃ ἄρα μέροΞ ἐστὶν ὁ ΑΕ τοῦ ΓΖ, τὸ 
αὐτὸ μέροκ ἐστὶ καὶ ὁ ΑΒ τοῦ ΗΖ. 

ὃ δὲ μέροΞ ἐστὶν ὁ ΑΕ τοῦ ΓΖ, τὸ 
αὐτὸ μέροϑ ὑπόκειται καὶ ὁ ΑΒ τοῦ ΓΔ’ 
ὃ ἄρα μέροΞκ ἐστὶ καὶ ὁ ΑΒ τοῦ ΗΖ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ τοῦ ΓΔ’ ἴσοΞ 
ἄρα ἐστὶν ὁ ΗΖ τῷ ΓΔ. κοινὸΞ ἀφῃρήσθω ὁ ΓΖ᾽ ΠοιπὸΞ ἄρα ὁ ΗΓ ἠἢοιπῷ τῷ 
ΖΔ ἐστιν ἴσοκ. 
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΄ 


καὶ ἐπεί, ὃ μέροΞ ἐστὶν ὁ ΑΕ τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέροπ [ἐστὶ] καὶ ὁ ΕΒ τοῦ 
ΗΓ, ἴσοΞπ δὲ ὁ ΗΓ τῷ ΖΔ, ὃ ἄρα μέροπ ἐστὶν ὁ ΑΕ τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέροΞ 
ἐστὶ καὶ ὁ ΕΒ τοῦ ΖΔ. 

ἀηηὰ ὃ μέροΞκ ἐστὶν ὁ ΑΕ τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέροΞκ ἐστὶ καὶ ὁ ΑΒ τοῦ ΓΔ’ 
καὶ ΠοιπὸΞ ἄρα ὁ ΕΒ ἢοιποῦ τοῦ ΖΔ τὸ αὐτὸ μέρος ἐστίν, ὅπερ ὅῆοπ ὁ ΑΒ 
ὅῆου τοῦ ΓΔ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


͵ 


η΄. 

Ἐὰν ἀριθμὸΞ ἀριθμοῦ μέρη ἦἧ, ἅπερ ἀφαιρεθεὶΞ ἀφαιρεθέντοξ, καὶ 
ὁ ἢοιπὸξς τοῦ ἢοιποῦ τὰ αὐτὰ μέρη ἔσται, ἅπερ ὁ ὅῆοΞ τοῦ ὅδου. 

᾿ΑριθμὸΞ χὰρ ὁ ΑΒ ἀριθμοῦ τοῦ ΓΔ μέρη ἔστω, ἅπερ ἀφαιρεθεὶΞ ὁ ΑΕ 
ἀφαιρεθέντοξ τοῦ ΓΖ᾽ ἢέχω, ὅτι καὶ ἢοιπὸΞ ὁ ΕΒ ἢοιποῦ τοῦ ΖΔ τὰ αὐτὰ 
μέρη ἐστίν, ἅπερ ὅῆοπ ὁ ΑΒ ὅδου τοῦ ΓΔ. 

Κείσθω χὰρ τῷ ΑΒ ἴσοΞ ὁ ΗΘ, ἃ 
ἄρα μέρη ἐστὶν ὁ ΗΘ τοῦ ΓΔ, τὰ αὐτὰ 
μέρη ἐστὶ καὶ ὁ ΑΕ τοῦ ΓΖ. 

διῃρήσθω ὁ μὲν ΗΘ εἰΞ τὰ τοῦ ΓΔ 
μέρη τὰ ΗΚ, ΚΘ, ὁ δὲ ΑΕ εἰΞ τὰ τοῦ 


Ν 
" 


Ξτ 
Ξ 
κ 
Ζ 

[ο] 


πρὸ φ. ς ΓΖ μέρη τὰ ΑΛ, ΛΕ’ ἔσται δὴ ἴσον τὸ 
πῆῆθοΞ τῶν ΗΚ, ΚΘ τῷ πῆήθει τῶν 
Γ Γ Ε Β ΑΛ, ΛΕ. καὶ ἐπεί, ὃ μέροΞ ἐστὶν ὁ ΗΚ 


τοῦ ΓΔ, τὸ αὐτὸ μέροΞ ἐστὶ καὶ ὁ ΑΛ 
τοῦ ΓΖ, μείζων δὲ ὁ ΓΔ τοῦ ΓΖ, μείζων 
ἄρα καὶ ὁ ΗΚ τοῦ ΑΛ. 

κείσθω τῷ ΑΛ ἴσοΞ ὁ ΗΜ. ὃ ἄρα μέροΞ ἐστὶν ὁ ΗΚ τοῦ ΓΔ, τὸ αὐτὸ 
μέροπ ἐστὶ καὶ ὁ ΗΜ τοῦ ΓΖ᾽ καὶ ἤοιπὸΞ ἄρα ὁ ΜΚ ἢοιποῦ τοῦ ΖΔ τὸ αὐτὸ 
μέροπ ἐστίν, ὅπερ ὅῆοΞ ὁ ΗΚ ὅδου τοῦ ΓΔ. 

πάῆιν ἐπεί, ὃ μέροΞ ἐστὶν ὁ ΚΘ τοῦ ΓΔ, τὸ αὐτὸ μέροΞ ἐστὶ καὶ ὁ ΕΛ 
τοῦ ΓΖ, μείζων δὲ ὁ ΓΔ τοῦ ΓΖ, μείζων ἄρα καὶ ὁ ΘΚ τοῦ ΕΛ. 

κείσθω τῷ ΕΛ ἴσοπ ὁ ΚΝ. ὃ ἄρα μέροκ ἐστὶν ὁ ΚΘ τοῦ ΓΔ, τὸ αὐτὸ μέροΞ 
ἐστὶ καὶ ὁ ΚΝ τοῦ ΓΖ᾽ καὶ ἢοιπὸΞ ἄρα ὁ ΝΘ ἠἤοιποῦ τοῦ ΖΔ τὸ αὐτὸ μέροΞξ 
ἐστίν, ὅπερ ὅῆοΞ ὁ ΚΘ ὅηῆου τοῦ ΓΔ. ἐδείχθη δὲ καὶ ἢοιπὸΞ ὁ ΜΚ ἢοιποῦ τοῦ 
ΖΔ τὸ αὐτὸ μέροΞ ὦν, ὅπερ ὅῆοΞ ὁ ΗΚ ὅδου τοῦ ΓΔ’ καὶ συναμφότεροΞξ ἄρα 
ὁ ΜΚ, ΝΘ τοῦ ΔΖ τὰ αὐτὰ μέρη ἐστίν, ἅπερ ὅῆοΞ ὁ ΘΗ ὅηου τοῦ ΓΔ. 

ἴσοΞπ δὲ συναμφότεροπ μὲν ὁ ΜΚ, ΝΘ τῷ ΕΒ, ὁ δὲ ΘΗ τῷ ΒΑ᾽᾿ καὶ ἢοιπὸςξ 
ἄρα ὁ ΕΒ ἢοιποῦ τοῦ ΖΔ τὰ αὐτὰ μέρη ἐστίν, ἅπερ ὅῆοΞ ὁ ΑΒ ὅδου τοῦ ΓΔ’ 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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θ΄. 

Ἐὰν ἀριθμὸΞ ἀριθμοῦ μέροΞ ἧ, καὶ ἕτεροΞ ἑτέρου τὸ αὐτὸ μέροΞξ 
ἢ, καὶ ἐναῆῆάξ, ὃ μέροΞ ἐστὶν ἢ μέρη ὁ πρῶτοΞ τοῦ τρίτου, τὸ αὐτὸ 
μέροΞ ἔσται ἢ τὰ αὐτὰ μέρη καὶ ὁ δεύτεροΞ τοῦ τετάρτου. 

᾿ΑριθμὸΞξ χὰρ ὁ Α ἀριθμοῦ τοῦ ΒΓ μέροΞ ἔστω, καὶ ἕτεροπ ὁ Δ ἑτέρου 
τοῦ ΕΖ τὸ αὐτὸ μέροΞπ, ὅπερ ὁ Α τοῦ ΒΓ’ ἢέχω, ὅτι καὶ ἐναῆῆάξ, ὃ μέροΞ 
ἐστὶν ὁ Α τοῦ Δ ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέροκ ἐστὶ καὶ ὁ ΒΓ τοῦ ΕΖ ἢ μέρη. 

Ἐπεὶ χὰρ ὃ μέροπ ἐστὶν ὁ Α τοῦ 
ΒΓ, τὸ αὐτὸ μέροΞ ἐστὶ καὶ ὁ Δ τοῦ 
ΕΖ, ὅσοι ἄρα εἰσὶν ἐν τῷ ΒΓ ἀριθμοὶ 


ἴσοι τῷ Α, τοσοῦτοί εἰσι καὶ ἐν τῷ ΕΖ 


Ε 
Β 
ἴσοι τῷ Δ. 
διῃρήσθω ὁ μὲν ΒΓ εἰΞ τοὺΞ τῷ Α 
ἴσουΞ τοὺΞ ΒΗ, ΗΓ, ὁ δὲ ΕΖ εἰΞ τοὺς Η Θ 
τῷ Δ ἴσουΞ τοὺΞ ΕΘ, ΘΖ’ ἔσται δὴ 
ἴσον τὸ πῆῆθοΞ τῶν ΒΗ, ΗΓ τῷ πῆθει 
τῶν ΕΘ, ΘΖ. Γ Ζ 

Καὶ ἐπεὶ ἴσοι εἰσὶν οἱ ΒΗ. ΗΓ ἀ- Α Δ 
ριθμοὶ ἀῆῆήδοιξ, εἰσὶ δὲ καὶ οἱ ΕΘ, 
ΘΖ ἀριθμοὶ ἴσοι ἀηηήδοιξ, καί ἐστιν ἴσον τὸ πῆῆθοΞ τῶν ΒΗ, ΗΓ τῷ πῆήθει 
τῶν ΕΘ, ΘΖ, ὃ ἄρα μέροΞ ἐστὶν ὁ ΒΗ τοῦ ΕΘ ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέροξπ ἐστὶ 
καὶ ὁ ΗΓ τοῦ ΘΖ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη᾽ 

ὥστε καὶ ὃ μέροΞ ἐστὶν ὁ ΒΗ τοῦ ΕΘ ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέροΞκ ἐστὶ καὶ 
συναμφότεροπ ὁ ΒΓ συναμφοτέρου τοῦ ΕΖ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη. ἴσοΞ δὲ ὁ μὲν 
ΒΗ τῷ Α, ὁ δὲ ΕΘ τῷ Δ’ ὃ ἄρα μέροκπ ἐστὶν ὁ Α τοῦ Δ ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ 


: 


μέροϑπ ἐστὶ καὶ ὁ ΒΓ τοῦ ΕΖ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
ι΄. 

᾿ Ἐὰν ἀριθμὸβπ ἀριθμοῦ μέρη ἢ, καὶ ἕτεροΞ ἑτέρου τὰ αὐτὰ μέρη 
ἢ, καὶ ἐναῆῆάξ, ἃ μέρη ἐστὶν ὁ πρῶτοΞ τοῦ τρίτου ἢ μέροΞ, τὰ 
αὐτὰ μέρη ἔσται καὶ ὁ δεύτεροΞ τοῦ τετάρτου ἢ τὸ αὐτὸ μέροξπ. 

᾿ΑριθμὸΞξ χὰρ ὁ ΑΒ ἀριθμοῦ τοῦ Γ μέρη ἔστω, καὶ ἕτεροΞ ὁ ΔΕ ἑτέρου 
τοῦ Ζ τὰ αὐτὰ μέρη᾽ ἢέχω, ὅτι καὶ ἐναῆῆάξ, ἃ μέρη ἐστὶν ὁ ΑΒ τοῦ ΔΕ ἢ 
μέροπ, τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὶ καὶ ὁ Γ τοῦ Ζ ἢ τὸ αὐτὸ μέροκ. 
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Ἐπεὶ χάρ, ἃ μέρη ἐστὶν ὁ ΑΒ τοῦ 
Γ, τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὶ καὶ ὁ ΔΕ τοῦ Ζ, 
ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ ΑΒ μέρη τοῦ Γ, 
τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ ΔΕ μέρη τοῦ Ζ. 
διῃρήσθω ὁ μὲν ΑΒ εἰΞ τὰ τοῦ Γ 
Δ μέρη τὰ ΑΗ. ΗΒ, ὁ δὲ ΔΕ εἰΞξ τὰ τοῦ 


Α Ζ μέρη τὰ ΔΘ, ΘΕ’ ἔσται δὴ ἴσον τὸ 
Θ πῆῆθοΞ τῶν ΑΗ, ΗΒ τῷ πῆήθει τῶν 

ΔΘ, ΘΕ. καὶ ἐπεί, ὃ μέροΞ ἐστὶν ὁ 

Β Ε ΑΗ τοῦ Γ, τὸ αὐτὸ μέροΞκ ἐστὶ καὶ ὁ 


Γ τι ΔΘ τοῦ Ζ, καὶ ἐναῆηάξ, ὃ μέροΞκ ἐστὶν 

ὁ ΑΗ τοῦ ΔΘ ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέροκπ 

ἐστὶ καὶ ὁ Γ τοῦ Ζ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καί, ὃ μέροΞπ ἐστὶν ὁ 
ΗΒ τοῦ ΘΕ ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέροΞξ ἐστὶ καὶ ὁ Γ τοῦ Ζ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη᾽ 

ὥστε καί [ὃ μέροΞ ἐστὶν ὁ ΑΗ τοῦ ΔΘ ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέροκ ἐστὶ καὶ 

ὁ ΗΒ τοῦ ΘΕ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη καὶ ὃ ἄρα μέροΞ ἐστὶν ὁ ΑΗ τοῦ ΔΘ ἢ μέρη, 

τὸ αὐτὸ μέροΞ ἐστὶ καὶ ὁ ΑΒ τοῦ ΔΕ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη: 
ἀηῆ᾽ ὃ μέροΞπ ἐστὶν ὁ ΑΗ τοῦ ΔΘ ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέροΞ ἐδείχθη καὶ ὁ 
Γ τοῦ Ζ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη, καὶ] ἃ [ἄρα] μέρη ἐστὶν ὁ ΑΒ τοῦ ΔΕ ἢ μέροκ, τὰ 


2 εἰ ΄ 


αὐτὰ μέρη ἐστὶ καὶ ὁ Γ τοῦ Ζ ἢ τὸ αὐτὸ μέροπ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ια΄. 
Ἔαν ἢ ὡς ὅδοΞ πρὸΞ ὅδῆον, οὕτωΞ ἀφαιρεθεὶΞ πρὸΞ ἀφαιρεθέντα, 
καὶ ὁ ἢοιπὸΞς πρὸΞπ τὸν ἢοιπὸν ἔσται, ᾧΞ ὅῆοΞ πρὸΞ ὅῆηῆον. 


ΓΔ, οὕτωΞ ἀφαιρεθεὶΞ ὁ ΑΕ πρὸ ἀ- 
φαιρεθέντα τὸν ΓΖ᾽ Πέχω, ὅτι καὶ ἤοι- 
πὸΞ ὁ ΕΒ πρὸΞ Πἤοιπὸν τὸν ΖΔ ἐστιν, 
ὧὼπ ὅῆοΞ ὁ ΑΒ πρὸκπ ὅῆον τὸν ΓΔ. 

Ἐπεί ἐστιν ὑπ ὁ ΑΒ πρὸ τὸν ΓΔ, 
οὕτωξ ὁ ΑΕ πρὸπ τὸν ΓΖ, ὃ ἄρα μέροΞ 
ἐστὶν ὁ ΑΒ τοῦ ΓΔ ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ 
μέροϑπ ἐστὶ καὶ ὁ ΑΕ τοῦ ΓΖ ἢ τὰ αὐτὰ 
μέρη. καὶ ἢοιπὸΞπ ἄρα ὁ ΕΒ Ποιποῦ τοῦ 
ΖΔ τὸ αὐτὸ μέροΞκ ἐστὶν ἢ μέρη, ἅπερ 
ὁ ΑΒ τοῦ ΓΔ. 

ἔστιν ἄρα ὧξ ὁ ΕΒ πρὸ τὸν ΖΔ, οὕτωΞ ὁ ΑΒ πρὸπ τὸν ΓΔ᾿ ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


Ἔστω ὡὧπ ὅῆοΞπ ὁ ΑΒ πρὸκπ ὅῆον τὸν ᾿ 
Ζ 

Α 
Β ὁ Δ 


ΕΥΙΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟ 


Ν τ0 


ιβ΄. 
᾿Εὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἀνάδῆοχον, ἔσται ὧΞ εἰΞ τῶν ἡχουμένων 
πρὸΞ ἕνα τῶν ἑπομένων, οὕτωΞ ἅπαντεΞξ οἱ ἡχούμενοι πρὸΞ ἅπαντα 


τοὺΞ ἑπομένουξ. 


Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἀνάδοχον οἱ Α, Β, Γ, Δ, ὧΞξ ὁ Α πρὸΞκ τὸν 
Β, οὕτωΞ ὁ Γ πρὸΞκ τὸν Δ’ ἢέχω, ὅτι ἐστὶν ὧΞξ ὁ Α πρὸΞκ τὸν Β, οὕτω οἱ Α, 


Γ πρὸΞκ τοὺ Β, Δ. 


» .ς---- ὲ. 
τὺ Ὁ0--..----ἰὸὡ 


" 


Ἐπεὶ χάρ ἐστιν ὧπ ὁ Α πρὸκπ τὸν 
Β, οὕτωϑπ ὁ Γ πρὸ τὸν Δ, ὃ ἄρα μέροΞ 
ἐστὶν ὁ Α τοῦ Β ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέροπ 
ἐστὶ καὶ ὁ Γ τοῦ Δ ἢ μέρη. 

καὶ συναμφότεροΞκ ἄρα ὁ Α, Γ συ- 
ναμφοτέρου τοῦ Β, Δ τὸ αὐτὸ μέροΞ 
ἐστὶν ἢ τὰ αὐτὰ μέρη, ἅπερ ὁ Α τοῦ 
Β. 

ἔστιν ἄρα ὧπ ὁ Α πρὸ τὸν Β, οὕ- 
τω οἱ Α, Γ πρὸΞ τοὺς Β, Δ’ ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


ιχ΄. 
Ἐὰν τέσσαρεξΞ ἀριθμοὶ ἀνάῆδοχον ὡσιν, καὶ ἐναῆῆὰξ ἀνάδοχον 


ἔσονται. 


Ἔστωσαν τέσσαρεξπ ἀριθμοὶ ἀνά- 
ἤοχον οἱ Α, Β, Γ, Δ, ὧπ ὁ Α πρὸ τὸν 
Β, οὕτωΞ ὁ Γ πρὸΞ τὸν Δ’ ἤέχω, ὅτι 
καὶ ἐναηῆηὰξ ἀνάῆοχον ἔσονται, ὧὼπ ὁ 
Α πρὸκ τὸν Γ, οὕτωΞπ ὁ Β πρὸ τὸν Δ. 

Ἐπεὶ χάρ ἐστιν ὡξ ὁ Α πρὸπ τὸν 
Β, οὕτωΞ ὁ Γ πρὸ τὸν Δ, ὃ ἄρα μέροΞ 
ἐστὶν ὁ Α τοῦ Β ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέροΞ 
ἐστὶ καὶ ὁ Γ τοῦ Δ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη. 
ἐναῆηὰξ ἄρα, ὃ μέροΞκ ἐστὶν ὁ Α τοῦ 
Γ ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέροκ ἐστὶ καὶ ὁ Β 
τοῦ Δ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη. 


τυ ο--α-ς- 


Α 


ἔστιν ἄρα ὧκ ὁ Α πρὸ τὸν Γ, οὕτωξ ὁ Β πρὸπ τὸν Δ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ιδ΄. 
Ἐὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ καὶ ἄῆδῆοι αὐτοῖΞ ἴσοι τὸ πῆῆθοξΞ 
σύνδυο ἢαμβανόμενοι καὶ ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ, καὶ δι᾿ ἴσου ἐν τῷ αὐτῷ 
ἠἡόχῷ ἔσονται. 


Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ οἱ Α, Β, Γ καὶ ἄῆῆοι αὐτοῖΞ ἴσοι τὸ πῆῆθοΞ 
σύνδυο Παμβανόμενοι ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ οἱ Δ, Ε, Ζ, ὧΞξ μὲν ὁ Α πρὸ τὸν Β, 
οὕτωΞ ὁ Δ πρὸΞ τὸν Ε, ὧΞκ δὲ ὁ Β πρὸς τὸν Γ, οὕτωΞξ ὁ Ε πρὸπ τὸν Ζ᾽ ἢέχω, 
ὅτι καὶ δι᾿ ἴσου ἐστὶν ὡΞ ὁ Α πρὸκ τὸν Γ, οὕτωΞ ὁ Δ πρὸκπ τὸν Ζ. 

Ἐπεὶ χάρ ἐστιν ὡξ ὁ Α πρὸκπ τὸν 
Β, οὕτωπ ὁ Δ πρὸΞπ τὸν Ε, ἐναῆηῆὰξ ἄρα κ 
ἐστὶν ὡβ ὁ Α πρὸκ τὸν Δ, οὕτωΞ ὁ Β 


Δ.----ς-Θο.. 


πρὸκ τὸν Ε. Β Ε : 
πάηιν, ἐπεί ἐστιν ὡπ ὁ Β πρὸΞ τὸν 

Γ, οὕτωΞξ ὁ Ε πρὸκ τὸν Ζ, ἐναῆηηὰξ ἄρα Γ ----ς Ζῷ.-------ς 

ἐστὶν ὧπ ὁ Β πρὸκ τὸν Ε, οὕτωΞ ὁ Γ 

πρὸςΞ τὸν Ζ. 


ὧὼπ δὲ ὁ Β πρὸΞκ τὸν Ε, οὕτωΞξ ὁ Α πρὸ τὸν Δ’ καὶ ὡΞξ ἄρα ὁ Α πρὸΞκ τὸν 
Δ, οὕτωΞ ὁ Γ πρὸΞπ τὸν Ζ᾽ ἐναῆηὰξ ἄρα ἐστὶν ὡΞπ ὁ Α πρὸκ τὸν Γ, οὕτω ὁ 
Δ πρὸΞ τὸν Ζ᾽ ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιε΄. 
Ἐὰν μονὰΞ ἀριθμόν τινα μετρῇ, ἰσακιΞ δὲ ἕτεροΞ ἀριθμὸΞ ἄηῆηῆον 
τινὰ ἀριθμὸν μετρῇ, καὶ ἐναηῆηὰξ ἰσάκιΞ ἣ μονὰΞ τὸν τρίτον ἀριθμὸν 
μετρήσει καὶ ὁ δεύτεροΞ τὸν τέταρτον. 


ΜονὰΞ χὰρ ἣ Α ἀριθμόν τινα τὸν ΒΓ μετρείτω, ἰσάκιπ δὲ ἕτεροΞξ ἀριθμὸΞξ 

ὁ Δ ἄῆῆον τινὰ ἀριθμὸν τὸν ΕΖ μετρείτω" ἢΠέχω, ὅτι καὶ ἐναηηὰξ ἰσάκια ἡ Α 
μονὰΞπ τὸν Δ ἀριθμὸν μετρεῖ καὶ ὁ ΒΓ τὸν ΕΖ. 

Ἐπεὶ χὰρ ἰσάκιΞ ἣ Α μονὰΞπ τὸν ΒΓ 

ἀριθμὸν μετρεῖ καὶ ὁ Δ τὸν ΕΖ, ὅσαι 


Α,-. τς ἄρα εἰσὶν ἐν τῷ ΒΓ μονάδεξκ, τοσοῦτοί 
εἰσι καὶ ἐν τῷ ΕΖ ἀριθμοὶ ἴσοι τῷ Δ. 
Δ Ε Κ Ἂ Ζ διῃρήσθω ὁ μὲν ΒΓ εἰΞ τὰς ἐν ἑἐ- 


, 


αὐτῷ μονάδαΞ τὰκ ΒΗ, ΗΘ, ΘΓ, ὁ δὲ 
ΕΖ εἰξΞ τοὺΞ τῷ Δ ἴσουΞ τοὺς ΕΚ, ΚΛ, 
ΛΖ. ἔσται δὴ ἴσον τὸ πῆῆθοΞπ τῶν ΒΗ, 
ΗΘ, ΘΓ τῷ πῆήθει τῶν ΕΚ, ΚΛ, ΛΖ. 
καὶ ἐπεὶ ἴσαι εἰσὶν αἱ ΒΗ, ΗΘ, ΘΓ μονάδες ἀηηήλπαιξ, εἰσὶ δὲ καὶ οἱ ΕΚ, 
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ΚΛ, ΛΖ ἀριθμοὶ ἴσοι ἀηηήδοιξπ, καί ἐστιν ἴσον τὸ πῆῆθοΞ τῶν ΒΗ, ΗΘ, ΘΓ 
μονάδων τῷ πῆηθει τῶν ΕΚ, ΚΛ, ΛΖ ἀριθμῶν, ἔσται ἄρα ὧὡΞ ἣ ΒΗ μονὰΞ 
πρὸΞ τὸν ΕΚ ἀριθμόν, οὕτωΞ ἣ ΗΘ μονὰΞπ πρὸΞπ τὸν ΚΛ ἀριθμὸν καὶ ἡ ΘΓ 
μονὰΞ πρὸκ τὸν ΛΖ ἀριθμόν. 

ἔσται ἄρα καὶ ὧΞξ εἷΞ τῶν ἡχουμένων πρὸΞ ἕνα τῶν ἑπομένων, οὕτωΞ 
ἅπαντεξ οἱ ἡχούμενοι πρὸΞ ἅπανταΞ τοὺΞ ἑπομένους" 

ἔστιν ἄρα ὡΞ ἣ ΒΗ μονὰξ πρὸ τὸν ΕΚ ἀριθμόν, οὕτωΞ ὁ ΒΓ πρὸπ τὸν 
ΕΖ. ἴση δὲ ἣ ΒΗ μονὰξκ τῇ Α μονάδι, ὁ δὲ ΕΚ ἀριθμὸπ τῷ Δ ἀριθμῷ. 

ἔστιν ἄρα ὡξ ἣ Α μονὰπ πρὸ τὸν Δ ἀριθμόν, οὕτωΞ ὁ ΒΓ πρὸ τὸν ΕΖ. 
ἰσάκιΞ ἄρα ἣ Α μονὰπ τὸν Δ ἀριθμὸν μετρεῖ καὶ ὁ ΒΓ τὸν ΕΖ᾽ ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


ι5΄. 
Εὰν δύο ἀριθμοὶ ποῆηαπῆασιάσαντεΞ ἀῆηήδουΞ ποιῶσί τιναξ, οἱ 
δενόμενοι ἐξ αὐτῶν ἴσοι ἀῆηήδοιΞξ ἔσονται. 


Ἔστωσαν δύο ἀριθμοὶ οἱ Α, Β. καὶ ὁ μὲν Α τὸν Β ποηῆαπηασιάσαξ τὸν Γ 
ποιείτω, ὁ δὲ Β τὸν Α ποῆηαπηῆασιάσαξ τὸν Δ ποιείτω ἢέχω, ὅτι ἴσοΞ ἐστὶν 
ὁ Γ τῷ Δ. 

Ἐπεὶ χὰρ ὁ Α τὸν Β ποῆῆαπῆασιά- 
σα τὸν Γ πεποίηκεν, ὁ Β ἄρα τὸν Γ Α.-.-. Ὁ 
μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν τῷ Α μονάδακπ. 
μετρεῖ δὲ καὶ ἣ Ε μονὰΞ τὸν Α ἀ- 
ριθμὸν κατὰ τὰΞπ ἐν αὐτῷ μονάδας᾽ 
ἰσάκιΞ ἄρα ἣ Ε μονὰΞξ τὸν Α ἀριθ- 


μὸν μετρεῖ καὶ ὁ Β τὸν Γ. ἐναηηὰξ Γ.------------ 

ἄρα ἰσάκιΞ ἣ Ε μονὰΞπ τὸν Β ἀριθμὸν 

μετρεῖ καὶ ὁ Α τὸν Γ. Δ.--.-. ὃ 
πάῆιν, ἐπεὶ ὁ Β τὸν Α ποῆῆαπῆα- 

σιάσαΞπ τὸν Δ πεποίηκεν, ὁ Α ἄρα τὸν Ε.ς 


Δ μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν τῷ Β μονάδακπ. 
μετρεῖ δὲ καὶ ἣ Ε μονὰπ τὸν Β κατὰ 
τὰΞ ἐν αὐτῷ μονάδαπ᾽ ἰσάκια ἄρα ἣ 
Ε μονὰΞκ τὸν Β ἀριθμὸν μετρεῖ καὶ ὁ Α τὸν Δ. ἰσάκιπ δὲ ἣ Ε μονὰβπ τὸν Β 
ἀριθμὸν ἐμέτρει καὶ ὁ Α τὸν Γ’ ἰσάκιΞ ἄρα ὁ Α ἑκάτερον τῶν Γ, Δ μετρεῖ. 
ἴσοΞ ἄρα ἐστὶν ὁ Γ τῷ Δ’ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


78 


ΒΥΚΛΕΙΔΟΥ 


ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ 


ιζ΄. 
Ἐὰν ἀριθμὸΞκ δύο ἀριθμοὺΞξ ποῆῆαπῆασιάσαΞξ ποιῇ τιναΞπ, οἱ κχε- 
νόμενοι ἐξ αὐτῶν τὸν αὐτὸν ἕξουσι ἤόχον τοῖΞ ποῆπαπηασιασθεῖσιν. 


᾿ΑριθμὸΞ χὰρ ὁ Α δύο ἀριθμοὺΞ τοὺΞ Β, Γ ποῆῆαπῆασιάσαπ τοὺΞκ Δ, Ε 


ποιείτω᾽ ἠέχω, ὅτι ἐστὶν ὧΞ ὁ Β πρὸς 


τὸν Γ, οὕτωΞ ὁ Δ πρὸκ τὸν Ε. 


Ἐπεὶ χὰρ ὁ Α τὸν Β ποῆῆαπηασιά- 
σαβξ τὸν Δ πεποίηκεν, ὁ Β ἄρα τὸν Δ 
μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν τῷ Α μονάδακ. 

μετρεῖ δὲ καὶ ἣ Ζ μονὰΞ τόν Α 
ἀριθμὸν κατὰ τὰπ ἐν αὐτῷ μονάδαπ᾽ 
ἰσάκιΞ ἄρα ἣ Ζ μονὰξ τὸν Α ἀριθμὸν 
μετρεῖ καὶ ὁ Β τὸν Δ. ἔστιν ἄρα ὧξ ἣ 
Ζ μονὰΞξ πρὸκπ τὸν Α ἀριθμόν, οὕτωΞ 
ὁ Β πρὸκ τὸν Δ. 


διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὧπ ἣ Ζ μονὰΞπ πρὸπ τὸν Α ἀριθμόν, οὕτωΞπ ὁ Γ πρὸΞξ 


τὸν Ε΄ καὶ ὼΞ ἄρα ὁ Β πρὸ τὸν Δ, 
ἐστὶν ὧπ ὁ Β πρὸκ τὸν Γ, οὕτωΞ ὁ Δ 


οὕτωΞ ὁ Γ πρὸΞ τὸν Ε. ἐναηηὰξ ἄρα 
πρὸΞπ τὸν Ε᾿ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιη΄. 


Ἐὰν δύο ἀριθμοὶ ἀριθμόν τινα 
οἱ χκενόμενοι ἐξ αὐτῶν τὸν αὐτὸν ἕξ 


Δύο χὰρ ἀριθμοὶ οἱ Α, Β ἀριθμόν 
τινα τὸν Γ ποῆῆαπηασιάσαντεπ τοὺξ 
Δ, Ε ποιείτωσαν᾽ ἢέχω, ὅτι ἐστὶν ὡξ ὁ 
Α πρὸκ τὸν Β, οὕτωΞπ ὁ Δ πρὸκ τὸν Ε. 

Ἐπεὶ χὰρ ὁ Α τὸν Γ ποῆῆαπῆασιά- 
σαξβ τὸν Δ πεποίηκεν, καὶ ὁ Γ ἄρα τὸν 
Α ποῆηῆαπῆασιάσαΞπ τὸν Δ πεποίηκεν. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ Γ τὸν Β ποῆηα- 
πῆασιάσαΞπ τὸν Ε πεποίηκεν. ἀριθμὸς 
δὴ ὁ Γ δύο ἀριθμοὺΞ τοὺΞ Α, Β ποῆ- 
Παπῆασιάσαξπ τοὺπ Δ, Ε πεποίηκεν. 

ἔστιν ἄρα ὧπ ὁ Α πρὸ τὸν Β, οὕ- 
τωϑ ὁ Δ πρὸκ τὸν Ε’ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ποῆηῆαπηασιάσαντεΞξ ποιῶσί τινας, 
ουσι ἢόχον τοῖΞ ποῆηῆαπηασιάσασιν. 


Α.-..Θ 


Β .---..ὦὦὃὃὃὦὃὦὃὄᾧὄ- ς 
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ιθ΄. 

Ἐὰν τέσσαρεΞ ἀριθμοὶ ἀνάδοχον ὦσιν, ὁ ἐκ πρώτου καὶ τετάρτου 
δενόμενοΞ ἀριθμὸΞ ἴσοΞ ἔσται τῷ ἐκ δευτέρου καὶ τρίτου χενομένῳ 
ἀριθμῷ: καὶ ἐὰν ὁ ἐκ πρώτου καὶ τετάρτου χενόμενοΞ ἀριθμὸΞ ἴσοΞπ ἢ 
τῷ ἐκ δευτέρου καὶ τρίτου, οἱ τέσσασρεξ ἀριθμοὶ ἀνάδῆοχον ἔσονται. 

Ἔστωσαν τέσσαρεξ ἀριθμοὶ ἀνάδοχον οἱ Α, Β, Γ, Δ, ὧΞ ὁ Α πρὸπ τὸν Β, 
οὕτωΞ ὁ Γ πρὸΞπ τὸν Δ, καὶ ὁ μὲν Α τὸν Δ ποῆπαπηασιάσαξ τὸν Ε ποιείτω, 
ὁ δὲ Β τὸν Γ ποηῆαπηασιάσαξ τὸν Ζ ποιείτω Πέχω, ὅτι ἴσοΞ ἐστὶν ὁ Ε τῷ Ζ. 

Ὁ χὰρ Α τὸν Γ ποῆηαπηασιάσαξ 
τὸν Η ποιείτω. ἐπεὶ οὖν ὁ Α τὸν 


Γ ποῆῆηαπῆασιάσαΞπ τὸν Η πεποίηκεν, ΑΙ τ.8.. 
τὸν δὲ Δ ποῆῆαπηασιάσαξΞ τὸν Ε πε- 
ποίηκεν, ἀριθμὸς δὴ ὁ Α δύο ἀριθ- 


μοὺξ τοὺΞ Γ, Δ ποῆῆαπηασιάσαπ τούΞξ 
Η, Ε πεποίηκεν. 

ἔστιν ἄρα ὧκ ὁ Γ πρὸ τὸν Δ, οὕ- 
τωϑ ὁ Η πρὸκ τὸν Ε. ἀῆη’ ὡπ ὁ Γ πρὸς 
τὸν Δ, οὕτωπ ὁ Α πρὸκ τὸν Β᾽ καὶ ὡξ 
ἄρα ὁ Α πρὸκ τὸν Β, οὕτωΞξ ὁ Η πρὸς 
τὸν Ε. 

πάῆιν, ἐπεὶ ὁ Α τὸν Γ ποῆῆαπῆα- 
σιάσαπ τὸν Η πεποίηκεν, ἀηῆὰ μὴν 
καὶ ὁ Β τὸν Γ ποῆπαπῆασιάσαΞξ τὸν 
Ζ πεποίηκεν, δύο δὴ ἀριθμοὶ οἱ Α, Β 
ἀριθμόν τινα τὸν Γ ποῆηαπηασιάσαν- 
τεβ τοὺΞπ Η, Ζ πεποιήκασιν. ἔστιν ἄ- 
ρα ὧὡΞ ὁ Α πρὸΞκ τὸν Β, οὕτωΞ ὁ Η 
πρὸ τὸν Ζ. 

ἀηηὰ μὴν καὶ ὧπ ὁ Α πρὸπ τὸν Β, οὕτωΞ ὁ Η πρὸ τὸν Ε᾿ καὶ ὡΞ ἄρα 
ὁ Η πρὸ τὸν Ε, οὕτωΞ ὁ Η πρὸΞπ τὸν Ζ. ὁ Η ἄρα πρὸ ἑκάτερον τῶν Ε, Ζ 
τὸν αὐτὸν ἔχει ἢόχον᾽ ἴσοΞ ἄρα ἐστὶν ὁ Ε τῷ Ζ. 

Ἔστω δὴ πάῆιν ἴσοΞ ὁ Ε τῷ Ζ᾽ Πέχω, ὅτι ἐστὶν ὧπ ὁ Α πρὸπ τὸν Β, οὕτωΞ 
ὁ Γ πρὸ τὸν Δ. 

Ἰῶν χὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων, ἐπεὶ ἴσοΞ ἐστὶν ὁ Ε τῷ Ζ, ἔστιν ἄρα 
ὼΞπΞ ὁ Η πρὸκ τὸν Ε, οὕτωΞ ὁ Η πρὸΞ τὸν Ζ. ἀῆη᾿ ὧΞκ μὲν ὁ Η πρὸΞπ τὸν Ε, 
οὕτωΞ ὁ Γ πρὸΞκ τὸν Δ, ὡβπ δὲ ὁ Η πρὸπ τὸν Ζ, οὕτωΞ ὁ Α πρὸ τὸν Β. καὶ 
ὦπ ἄρα ὁ Α πρὸκ τὸν Β, οὕτωΞπ ὁ Γ πρὸΞ τὸν Δ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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΄ 


κ΄. 
Οἱ ἐῆάχιστοι ἀριθμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν ἥόχον ἐχόντων αὐτοῖΞ με- 
τροῦσι τοὺΞ τὸν αὐτὸν ἢἤόχον ἔχονταΞ ἰσάκιΞ ὅ τε μείζων τὸν 
μείζονα καὶ ὁ ἐδάσσων τὸν ἐηάσσονα. 
Ἔστωσαν χὰρ ἐηάχιστοι ἀριθμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον ἐχόντων τοῖπ Α, 
Β οἱ ΓΔ, ΕΖ’ ἢέχω, ὅτι ἰσάκιπ ὁ ΓΔ τὸν Α μετρεῖ καὶ ὁ ΕΖ τὸν Β. 
Ὁ ΓΔ χὰρ τοῦ Α οὔκ ἐστι μέρη. εἰ 
δὰρ δυνατόν, ἔστω᾽ καὶ ὁ ΕΖ ἄρα τοῦ Α Β 
Β τὰ αὐτὰ μέρη ἐστίν, ἅπερ ὁ ΓΔ τοῦ Γ Ε 
Α. ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ ΓΔ μέρη τοῦ 
Α, τοσαῦτά ἐστι καὶ ἐν τῷ ΕΖ μέρη - 
τοῦ Β. Η Ζ 
διῃρήσθω ὁ μὲν ΓΔ εἰΞ τὰ τοῦ ᾳ 
μέρη τὰ ΓΗ, ΗΔ, ὁ δὲ ΕΖ εἰΞ τὰ τοῦ Δ 
Β μέρη τὰ ΕΘ, ΘΖ’ ἔσται δὴ ἴσον τὸ 
πῆῆθοΞ τῶν ΓΗ, ΗΔ τῷ πηῆήθει τῶν ΕΘ, 
ΘΖ. καὶ ἐπεὶ ἴσοι εἰσὶν οἱ ΓΗ, ΗΔ 
ἀριθμοὶ ἀῆηήδοιπ, εἰσὶ δὲ καὶ οἱ ΕΘ, 
ΘΖ ἀριθμοὶ ἴσοι ἀῆηῆήῆοιπ, καί ἐστιν 
ἴσον τὸ πῆῆθοΞ τῶν ΓΗ, ΗΔ τῷ πῆτθει 
τῶν ΕΘ, ΘΖ, ἔστιν ἄρα ὧΞξ ὁ ΓΗ πρὸς 
τὸν ΕΘ, οὕτωΞ ὁ ΗΔ πρὸ τὸν ΘΖ. 
ἔσται ἄρα καὶ ὧΞξ εἷΞ τῶν ἡχουμένων πρὸΞ ἕνα τῶν ἑπομένων, οὕτωπΞ 
ἅπαντεπ οἱ ἡχούμενοι πρὸΞ ἅπανταΞξ τοὺΞ ἑπομένουΞ. ἔστιν ἄρα ὡΞκπ ὁ ΓΗ 
πρὸΞ τὸν ΕΘ, οὕτωΞ ὁ ΓΔ πρὸΞπ τὸν ΕΖ᾽ οἱ ΓΗ, ΕΘ ἄρα τοῖΞ ΓΔ, ΕΖ ἐν τῷ 
αὐτῷ Πἢόχῳ εἰσὶν ἐηάσσονεΞ ὄντεΞ αὐτῶν᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον᾽ ὑπόκεινται 
χὰρ οἱ ΓΔ, ΕΖ ἐηάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον ἐχόντων αὐτοῖΞπΞ. οὐκ ἄρα 
μέρη ἐστὶν ὁ ΓΔ τοῦ Α᾿ μέροΞ ἄρα. καὶ ὁ ΕΖ τοῦ Β τὸ αὐτὸ μέροκ ἐστίν, 
ὅπερ ὁ ΓΔ τοῦ Α᾿ ἰσάκιΞ ἄρα ὁ ΓΔ τὸν Α μετρεῖ καὶ ὁ ΕΖ τὸν Β᾽ ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


κα΄. 
Οἱ πρῶτοι πρὸΞ ἀῆηῆήδουΞ ἀριθμοὶ ἐηάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν 
ἢόχον ἐχόντων αὐτοῖς. 
Ἔστωσαν πρῶτοι πρὸΞ ἀηπήδουΞ ἀριθμοὶ οἱ Α, Β᾽ ἢέχω, ὅτι οἱ Α, Β 
ἐπάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον ἐχόντων αὐτοῖΞξ. 


ΒΕΥΚΛΕΙΔΟΥ 


" 


ΣΤΟΙΧΕΙΟ 


Α 
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Εἰ χὰρ μή, ἔσονταί τινε τῶν Α, 
Β ἐηάσσονεξ ἀριθμοὶ ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ 
ὄντεΞξ τοῖΞ Α, Β. ἔστωσαν οἱ Γ, Δ. 

Ἐπεὶ οὖν οἱ ἐβάχιστοι ἀριθμοὶ τῶν 
τὸν αὐτὸν ἤόχον ἐχόντων μετροῦσι 
τοὺΞ τὸν αὐτὸν ἤόχον ἔχονταΞξ ἰσά- 
κιβ ὅ τε μείζων τὸν μείζονα καὶ ὁ ἐ- 
ἢάττων τὸν ἐηάττονα, τουτέστιν ὅ τε 
ἠχούμενοΞ τὸν ἡἠχούμενον καὶ ὁ ἑπό- 
μενοΞ τὸν ἑπόμενον, ἰσάκια ἄρα ὁ Γ 
τὸν Α μετρεῖ καὶ ὁ Δ τὸν Β. 

ὁσάκιΞ δὴ ὁ Γ τὸν Α μετρεῖ, το- 
σαῦται μονάδεπ ἔστωσαν ἐν τῷ Ε. καὶ 
ὁ Δ ἄρα τὸν Β μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν 
τῷ Ε μονάδαΞ. καὶ ἐπεὶ ὁ Γ τόν Α 


μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν τῷ Ε μονάδαδπ, καί ὁ Ε ἄρα τὸν Α μετρεῖ κατὰ τὰκ 
ἐν τῷ Γ μονάδαπ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ὁ Ε καὶ τὸν Β μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν τῷ Δ 


μονάδαΞ. ὁ Ε ἄρα τοὺξ Α, Β μετρεῖ 
ἐστὶν ἀδύνατον. 
οὐκ ἄρα ἔσονταί τινεΞ τῶν Α, Β 


πρώτουΞ ὄνταΞ πρὸπ ἀῆηηηῆουξ᾽ ὅπερ 


ἐηάσσονεΞξ ἀριθμοὶ ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ 


ὄντεΞξ τοῖΞξ Α, Β. οἱ Α, Β ἄρα ἐηάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον ἐχόντων 


αὐτοῖξπ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κβ΄. 


Οἱ ἐῆάχιστοι ἀριθμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον ἐχόντων αὐτοῖΞ πρῶτοι 


πρὸΞπ ἀηηήδουΞ εἰσίν. 


Ἔστωσαν ἐηάχιστοι ἀριθμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον ἐχόντων αὐτοῖΞ οἱ Α, 
Β᾽ ἠέχω, ὅτι οἱ Α, Β πρῶτοι πρὸΞ ἀῆηηήδουξ εἰσίν. 


Εἰ χὰρ μή εἰσι πρῶτοι πρὸΞ ἀηηή- 
ἤουπ, μετρήσει τιΞ αὐτοὺΞ ἀριθμόκ. 
μετρείτω, καὶ ἔστω ὁ Γ. καὶ ὁσάκιξ 
μὲν ὁ Γ τὸν Α μετρεῖ, τοσαῦται μο- 
νάδεΞ ἔστωσαν ἐν τῷ Δ, ὁσάκιΞ δὲ 
ὁ Γ τὸν Β μετρεῖ, τοσαῦται μονάδεςξ 
ἔστωσαν ἐν τῷ Ε. 

Ἐπεὶ ὁ Γ τὸν Α μετρεῖ κατὰ τὰΞ 
ἐν τῷ Δ μονάδαξ, ὁ Γ ἄρα τὸν Δ ποῆ- 
ΠαπῆασιάσαΞ τὸν Α πεποίηκεν. διὰ 


ἂν τ 


τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ Γ τὸν Ε ποῆπα- 
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πῆηασιάσαπ τὸν Β πεποίηκεν. ἀριθμὸπ δὴ ὁ Γ δύο ἀριθμοὺΞ τοὺΞπ Δ, Ε 
ποηηαπῆασιάσαπ τοὺΞ Α, Β πεποίηκεν᾽ ἔστιν ἄρα ὧξκ ὁ Δ πρὸκ τὸν Ε, οὕτωπ 
ὁ Α πρὸ τὸν Β᾽ οἱ Δ, Ε ἄρα τοῖΞ Α, Β ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ εἰσὶν ἐδάσσονεξ 
ὄντε αὐτῶν᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

οὐκ ἄρα τοὺΞξ Α, Β ἀριθμοὺξ ἀριθμόΞπ τι μετρήσει. οἱ Α, Β ἄρα πρῶτοι 
πρὸπ ἀηηήῆους εἰσίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κα΄. 
Ἐὰν δύο ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸΞ ἀῆῆήδουΞ ὦσιν, ὁ τὸν ἕνα αὐτῶν 
μετρῶν ἀριθμὸΞ πρὸΞ τὸν ἢοιπὸν πρῶτος ἔσται. 


Ἔστωσαν δύο ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸπ ἀῆηήδουξ οἱ Α, Β, τὸν δὲ Α μετρείτω 
τιβ ἀριθμὸς ὁ Γ’ ἢέχω, ὅτι καὶ οἱ Γ, Β πρῶτοι πρὸΞ ἀῆηηῆουξ εἰσίν. 
Εἰ χὰρ μή εἰσιν οἱ Γ, Β πρῶτοι 
πρὸΞ ἀῆῆήδουπ, μετρήσει [τι5] τοὺΞ Α Β ΓΙ ᾷΔ 
Γ, Β ἀριθμόΞπΞ. μετρείτω, καὶ ἔστω ὁ 
Δ. ἐπεὶ ὁ Δ τὸν Γ μετρεῖ, ὁ δὲ Γ τὸν 
Α μετρεῖ, καὶ ὁ Δ ἄρα τὸν Α μετρεῖ. 
μετρεῖ δὲ καὶ τὸν Β᾽ ὁ Δ ἄρα τοὺΞ Α, 
Β μετρεῖ πρώτου ὄντα πρὸΞ ἀῆηη- 
ἤουδ᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 
οὐκ ἄρα τοὺς Γ, Β ἀριθμοὺΞ ἀριθ- 
μόπ τιβ μετρήσει. οἱ Γ, Β ἄρα πρῶτοι 
πρὸ ἀηηήδουπ εἰσίν ὅπερ ἔδει δεῖ- 


ξαι. 
κδ΄. 


Ἐὰν δύο ἀριθμοὶ πρόΞπ τινα ἀριθμὸν πρῶτοι ὦσιν, καὶ ὁ ἐξ αὐτῶν 
δενόμενοΞ πρὸΞ τὸν αὐτὸν πρῶτοΞ ἔσται. 


Δύο χὰρ ἀριθμοὶ οἱ Α, Β πρόδπ τινα ἀριθμὸν τὸν Γ πρῶτοι ἔστωσαν, καὶ 
ὁ Α τὸν Β ποῆηαπῆασιάσαΞπ τὸν Δ ποιείτω᾽ ἢέχω, ὅτι οἱ Γ, Δ πρῶτοι πρὸπ 
ἀηηηῆδουκ εἰσίν. 

Εἰ χὰρ μή εἰσιν οἱ Γ, Δ πρῶτοι πρὸΞ ἀῆῆήδουΞπ, μετρήσει [τι5] τοὺϑπ Γ, Δ 
ἀριθμόΞξ. μετρείτω, καὶ ἔστω ὁ Ε. καὶ ἐπεὶ οἱ Γ, Δ πρῶτοι πρὸΞ ἀηηήδουξ 
εἰσίν, τὸν δὲ Γ μετρεῖ τι ἀριθμὸς ὁ Ε, οἱ Α, Ε ἄρα πρῶτοι πρὸΞ ἀηηήδουπ 
εἰσίν. ὁσάκιΞ δὴ ὁ Ε τὸν Δ μετρεῖ, τοσαῦται μονάδεΞ ἔστωσαν ἐν τῷ Ζ᾽ 
καὶ ὁ Ζ ἄρα τὸν Δ μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν τῷ Ε μονάδαΞ. ὁ Ε ἄρα τὸν Ζ 
ποηηαπῆασιάσαπ τὸν Δ πεποίηκεν. 
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ἀηηὰ μὴν καὶ ὁ Α τὸν Β ποῆῆδα- 
πῆασιάσαΞξΞ τὸν Δ πεποίηκεν᾽ ἴσοΞ ἄ- 


Α Β Γ 
ρα ἐστὶν ὁ ἑκ τῶν Ε, Ζ τῷ ἐκ τῶν 
Α, Β. ἐὰν δὲ ὁ ὑπὸ τῶν ἄκρων ἴσος ἢ 
τῷ ὑπὸ τῶν μέσων, οἱ τέσσαρεξπ ἀριθ- 
μοὶ ἀνάποχόν εἰσιν’ ἔστιν ἄρα ὑπ ὁ Ε 
πρὸΞπ τὸν Α, οὕτωΞ ὁ Β πρὸ τὸν Ζ. οἱ 


Φ...«΄ὦ--ὸ ΓῚ 
.«-“ ΤΌΝ, 


δὲ Α, Ε πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶτοι καὶ ἐῆά- 
χιστοι, οἱ δὲ ἐηάχιστοι ἀριθμοὶ τῶν 
τὸν αὐτὸν ἢόχον ἐχόντων αὐτοῖξπ με- 
τροῦσι τοὺΞ τὸν αὐτὸν Πόχον ἔχοντα5 
ἰσάκιΞ ὅ τε μείζων τὸν μείζονα καὶ ὁ 
ἐηάσσων τὸν ἐΠπάσσονα, τουτέστιν ὅ 
τε ἡχούμενοΞ τὸν ἡχούμενον καὶ ὁ ἑ- 
πόμενοβπ τὸν ἑπόμενον᾽ ὁ Ε ἄρα τὸν Β 
μετρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ τὸν Γ᾽ ὁ Ε ἄρα τοὺΞ Β, Γ μετρεῖ πρώτουΞ ὄντα 
πρὸπΞ ἀηηηῆουΞξ᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 
οὐκ ἄρα τοὺ Γ, Δ ἀριθμοὺΞπ ἀριθμόΞπ τι μετρήσει. οἱ Γ, Δ ἄρα πρῶτοι 
πρὸπ ἀηηήῆους εἰσίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κε΄. 
Ἐὰν δύο ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸ ἀηῆήῆουΞξ ὦσιν, ὁ ἐκ τοῦ ἑνὸς 
αὐτῶν χενόμενοΞ πρὸΞ τὸν ἢοιπὸν πρῶτοΞ ἔσται. 


Ἔστωσαν δύο ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸπ ἀηηήδουΞξ οἱ Α, Β, καὶ ὁ Α ἑαυτὸν 
ποηηαπῆασιάσαπ τὸν Γ ποιείτω᾽ ἤέχω, ὅτι οἱ Β, Γ πρῶτοι πρὸπ ἀηηὴῆουπ 
εἰσίν. 

κείσθω χὰρ τῷ Α ἴσοπ ὁ Δ. ἐπεὶ Α Β Γ |ᾷΆΑΔ 
οἱ Α, Β πρῶτοι πρὸπ ἀηηήδουξ εἰσίν, 
ἴσος δὲ ὁ Α τῷ Δ, καί οἱ Δ, Β ἄρα 
πρῶτοι πρὸπ ἀηηήδουπ εἰσίν" 

ἑκάτεροΞ ἄρα τῶν Δ, Α πρὸκ τὸν 
Β πρῶτόε ἐστιν’ καὶ ὁ ἐκ τῶν Δ, Α ἄρα 
χενόμενοΞ πρὸΞ τὸν Β πρῶτοε ἔσται. 

ὁ δὲ ἐκ τῶν Δ, Α χενόμενοΞ ἀριθμόΞξ 
ἐστιν ὁ Γ. 

οἱ Γ, Β ἄρα πρῶτοι πρὸπ ἀηηήηῆουξ 

εἰσίν: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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κε΄. 

Ἐὰν δύο ἀριθμοὶ πρὸΞ δύο ἀριθμοὺΞξΞ ἀμφότεροι πρὸΞ ἑκάτερον 
πρῶτοι ὦσιν, καὶ οἱ ἐξ αὐτῶν χενόμενοι πρῶτοι πρὸΞξ ἀδῆήδουξ 
ἔσονται. 

Δύο χὰρ ἀριθμοὶ οἱ Α, Β πρὸΞ δύο ἀριθμοὺπ τοὺΞ Γ, Δ ἀμφότεροι πρὸΞξ 
ἑκάτερον πρῶτοι ἔστωσαν, καὶ ὁ μὲν Α τὸν Β ποηῆαπηασιάσαξ τὸν Ε ποιείτω, 
ὁ δὲ Γ τὸν Δ ποῆῆαπηασιάσαξ τὸν Ζ ποιείτω" Πέχω, ὅτι οἱ Ε, Ζ πρῶτοι πρὸπ 
ἀηηηῆουκ εἰσίν. 

Ἐπεὶ χὰρ ἑκάτεροΞπ τῶν Α, Β πρὸπ 
τὸν Γ πρῶτόξΞ ἐστιν, καὶ ὁ ἐκ τῶν Α, 
Β ἄρα χενόμενοΞ πρὸΞξ τὸν Γ πρῶτοΞξ 


Α Γ ἔσται. 
--Ξ8ϑΞ:- τ Ἄ 2 -“ , , 3 τ 
ὁ δὲ ἐκ τῶν Α, Β χενόμενός ἐστιν ὁ 
Β.------ Δ.-- Ὁ Ε᾽ οἱ Ε, Γ ἄρα πρῶτοι πρὸπ ἀῆδῆήδουςΞ 


εἰσίν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ οἱ Ε, Δ 
πρῶτοι πρὸΞπ ἀηηήδουπ εἰσίν. 
2.-------.---------ς--ο ἑκάτεροΞκ ἄρα τῶν Γ, Δ πρὸΞκ τὸν Ε 
πρῶτόςπ ἐστιν. καὶ ὁ ἐκ τῶν Γ, Δ ἄρα 
χενόμενοΞ πρὸΞ τὸν Ε πρῶτοκ ἔσται. 
ὁ δὲ ἐκ τῶν Γ, Δ χενόμενόΞξ ἐστιν ὁ 
Ζ. οἱ Ε, Ζ ἄρα πρῶτοι πρὸπ ἀῆηήδουξ 
εἰσίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κζ΄. 

Ἐὰν δύο ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸΞ ἀδῆήδουΞ ὦσιν, καὶ ποῆῆαπῆασιά- 
σαΞ ἑκάτεροΞ ἑαυτὸν ποιῇ τινα, οἱ χενόμενοι ἐξ αὐτῶν πρῶτοι πρὸξΞ 
ἀηηήῆουΞ ἔσονται, κἂν οἱ ἐξ ἀρχῆΞξΞ τοὺΞ χενομένουΞ ποῆηαπῆασιά- 
σαντεΞ ποιῶσί τιναΞ, κἀκεῖνοι πρῶτοι πρὸΞ ἀῆῆήδουΞ ἔσονται [καὶ 
ἀεὶ περὶ τοὺΞ ἄκρουΞ τοῦτο συμβαίνει. 

Ἔστωσαν δύο ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸπ ἀηηήδουΞκ οἱ Α, Β, καὶ ὁ Α ἑαυτὸν μὲν 
ποηῆαπηασιάσαξ τὸν Γ ποιείτω, τὸν δὲ Γ ποῆηαπηασιάσαξ τὸν Δ ποιείτω, ὁ 
δὲ Β ἑαυτὸν μὲν ποῆηαπηασιάσαξ τὸν Ε ποιείτω, τὸν δὲ Ε ποηΠαπῆασιάσα5π 
τὸν Ζ ποιείτω ἠέχω, ὅτι οἵ τε Γ, Ε καὶ οἱ Δ, Ζ πρῶτοι πρὸς ἀῆηήλπουςκ εἰσίν. 
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Ἐπεὶ χὰρ οἱ Α, Β πρῶτοι πρὸπ ἀῆ- 
ἤήηῆουΞξ εἰσίν, καὶ ὁ Α ἑαυτὸν ποῆηα- ΑΓ Δ ΒΕ Ζ 
πῆασιάσαΞπ τὸν Γ πεποίηκεν, οἱ Γ, Β Ϊ 
ἄρα πρῶτοι πρὸΞπ ἀῆηήηῆδουπ εἰσίν. Ϊ 
ἐπεὶ οὖν οἱ Γ, Β πρῶτοι πρὸΞκ ἀῆ- 
ἤηῆουπ εἰσίν, καὶ ὁ Β ἑαυτὸν ποῆπα- 
πῆασιάσαΞπ τὸν Ε πεποίηκεν, οἱ Γ. Ε 
ἄρα πρῶτοι πρὸπ ἀῆηηήηδουπ εἰσίν. 
πάῆιν, ἐπεὶ οἱ Α, Β πρῶτοι πρὸΞ 
ἀηηηῆουκ εἰσίν, καὶ ὁ Β ἑαυτὸν ποῆ- 
ΠαπῆασιάσαΞ τὸν Ε πεποίηκεν, οἱ Α, 
Ε ἄρα πρῶτοι πρὸπ ἀηηήδουκ εἰσίν. 
ἐπεὶ οὖν δύο ἀριθμοὶ οἱ Α, Γ πρὸΞ 
δύο ἀριθμοὺΞ τοὺΞ Β, Ε ἀμφότεροι 
πρὸΞ ἑκάτερον πρῶτοί εἰσιν, καὶ ὁ ἐκ 
τῶν Α, Γ ἄρα χενόμενοΞ πρὸπ τὸν ἐκ 
τῶν Β, Ε πρῶτόκ ἐστιν. 
καί ἐστιν ὁ μὲν ἐκ τῶν Α, Γ ὁ Δ, ὁ δὲ ἐκ τῶν Β. Ε ὁ Ζ. οἱ Δ, Ζ ἄρα 
πρῶτοι πρὸς ἀηηήδουΞξ εἰσίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κη΄. 

Ἐὰν δύο ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸΞ ἀῆῆήδουΞξ ὦσιν, καὶ συναμφότεροξ 
πρὸΞ ἑκάτερον αὐτῶν πρῶτοΞ ἔσται καὶ ἐὰν συναμφότεροΞΞ πρὸΞπ 
ἕνα τινὰ αὐτῶν πρῶτοΞ ἧᾧ, καὶ οἱ ἐξ ἀρχῆΞ ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸΞ 
ἀηῆηήῆουΞ ἔσονται. 

Συχκείσθωσαν χὰρ δύο ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸπ ἀῆηήδουΞ οἱ ΑΒ, ΒΓ’ ἢέχω, 
ὅτι καὶ συναμφότεροΞκ ὁ ΑΓ πρὸΞ ἑκάτερον τῶν ΑΒ, ΒΓ πρῶτός ἐστιν. 


Εἰ χὰρ μή εἰσιν οἱ ΓΑ, ΑΒ πρῶτοι 

Α Β Γ πρὸπ ἀηηήδουξπ, μετρήσει τιπ τοὺΞ ΓΑ, 

ΑΒ ἀριθμόκπ. μετρείτω, καὶ ἔστω ὁ Δ. 

ἐπεὶ οὖν ὁ Δ τοὺΞ ΓΑ, ΑΒ μετρεῖ, 

λῳξ: --ς καὶ ἢοιπὸν ἄρα τὸν ΒΓ μετρήσει. με- 

τρεῖ δὲ καὶ τὸν ΒΑ᾿ ὁ Δ ἄρα τοὺΞ ΑΒ, 

ΒΓ μετρεῖ πρώτουΞ ὄνταΞ πρὸπ ἀῆηηή- 

ἤουπ᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοὺΞ ΓΑ, ΑΒ ἀριθμοὺπ ἀριθμόξ τιϑπ 
μετρήσει᾽ οἱ ΓΑ, ΑΒ ἄρα πρῶτοι πρὸπ ἀηῆηήπουκ εἰσίν. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ οἱ ΑΓ, ΓΒ πρῶτοι πρὸΞ ἀηηήδουΞξ εἰσίν. ὁ ΓΑ ἄρα 

πρὸς ἑκάτερον τῶν ΑΒ, ΒΓ πρῶτόκπ ἐστιν. 
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Ἔστωσαν δὴ πάῆιν οἱ ΓΑ, ΑΒ πρῶτοι πρὸπ ἀηηήδους᾽ ἢέχω, ὅτι καὶ οἱ 
ΑΒ, ΒΓ πρῶτοι πρὸπ ἀηηήδουπ εἰσίν. 

Εἰ χὰρ μή εἰσιν οἱ ΑΒ, ΒΓ πρῶτοι πρὸΞ ἀηηήδουπ, μετρήσει τι τοὺπ ΑΒ, 
ΒΓ ἀριθμόεκ. μετρείτω, καὶ ἔστω ὁ Δ. 

καὶ ἐπεὶ ὁ Δ ἑκάτερον τῶν ΑΒ, ΒΓ μετρεῖ, καὶ ὅῆον ἄρα τὸν ΓΑ μετρήσει. 
μετρεῖ δὲ καὶ τὸν ΑΒ’ ὁ Δ ἄρα τοὺΞ ΓΑ, ΑΒ μετρεῖ πρώτου ὄνταπ πρὸπ 
ἀηηήδουςπ᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοὺΞ ΑΒ, ΒΓ ἀριθμοὺΞξ ἀριθμόξπ τιπ 
μετρήσει. οἱ ΑΒ, ΒΓ ἄρα πρῶτοι πρὸπ ἀηηήδουξ εἰσίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κθ΄. 
Ἅπαξ πρῶτοΞ ἀριθμὸξ πρὸΞκΞ ἅπαντα ἀριθμόν, ὃν μὴ μετρεῖ, 
πρῶτόςκ ἐστιν. 


Ἔστω πρῶτοΞ ἀριθμὸΞπ ὁ Α καὶ 
τὸν Β μὴ μετρείτω᾽ ἢέχω, ὅτι οἱ Β, 
Α πρῶτοι πρὸπ ἀῆηήδουςπ εἰσίν. 

Εἰ χὰρ μή εἰσιν οἱ Β, Α πρῶτοι 
πρὸς ἀῆηήδουπ, μετρήσει τιΞ αὐτοὺξ 
ἀριθμόπ. μετρείτω ὁ Γ. ἐπεὶ ὁ Γ τὸν 
Β μετρεῖ, ὁ δὲ Α τὸν Β οὐ μετρεῖ, ὁ 
Γ ἄρα τῷ Α οὔκ ἐστιν ὁ αὐτό. 

καὶ ἐπεὶ ὁ Γ τοὺΞ Β, Α μετρεῖ, καὶ 
τὸν Α ἄρα μετρεῖ πρῶτον ὄντα μὴ ὧν 
αὐτῷ ὁ αὐτός’ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

οὐκ ἄρα τοὺΞκ Β, Α μετρήσει τιβ 
ἀριθμόπΞ. οἱ Α, Β ἄρα πρῶτοι πρὸΞ 
ἀηηήηουπ εἰσίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ῆ΄. 

Ἐὰν δύο ἀριθμοὶ ποῆῆαπηῆηασιάσαντε ἀηηήδουΞ ποιῶσί τινα, τὸν 
δὲ χενόμενον ἐξ αὐτῶν μετρῇ τιΞ πρῶτοΞ ἀριθμόΞξ, καὶ ἕνα τῶν ἐξ 
ἀρχῆΞ μετρήσει. 

Δύο χὰρ ἀριθμοὶ οἱ Α, Β ποηηαπῆασιάσαντεξ ἀῆηήδουξ τὸν Γ ποιείτωσαν, 
τὸν δὲ Γ μετρείτω τιΞ πρῶτοΞπ ἀριθμὸπ ὁ Δ’ ἢέχω, ὅτι ὁ Δ ἕνα τῶν Α, Β 


μετρεῖ. Τὸν χὰρ Α μὴ μετρείτω" καί ἐστι 


πρῶτοϑκ ὁ Δ’ οἱ Α, Δ ἄρα πρῶτοι πρὸΞξ 
ἀηηήδουΞξ εἰσίν. καὶ ὁσάκιπ ὁ Δ τὸν 
Γ μετρεῖ, τοσαῦται μονάδεΞ ἔστωσαν 
ἐν τῷ Ε. 

ἐπεὶ οὖν ὁ Δ τὸν Γ μετρεῖ κατὰ 
τὰκ ἐν τῷ Ε μονάδακ, ὁ Δ ἄρα τὸν Ε 


Α 


ςἝὯἭ͵ῤ͵.Ὁὃ ὃΡ Φ 


Β.... ὁ 


Γ..ο ὁ 6 ὃΘϑΘϑῦΘῦΘὃΘ.... 


δο...Θ ϑ», ποηηαπηασιάσαξ τὸν Γ πεποίηκεν. 
ἀηηὰ μὴν καὶ ὁ Α τὸν Β ποῆῆδα- 
Ε.--- πῆασιάσαξ τὸν Γ πεποίηκεν᾽ ἴσο ἄρα 


ἐστὶν ὁ ἐκ τῶν Δ, Ε τῷ ἐκ τῶν Α, Β. 

ἔστιν ἄρα ὧκ ὁ Δ πρὸκ τὸν Α, οὕ- 

τω ὁ Β πρὸΞ τὸν Ε. οἱ δὲ Δ, Α πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶτοι καὶ ἐπάχιστοι, οἱ 

δὲ ἐπάχιστοι μετροῦσι τοὺ τὸν αὐτὸν ἢόχον ἔχονταΞ ἰσάκιπ ὅ τε μείζων 

τὸν μείζονα καὶ ὁ ἐδάσσων τὸν ἐπάσσονα, τουτέστιν ὅ τε ἠχούμενοΞ τὸν 
ἡχούμενον καὶ ὁ ἐπόμενοΞ τὸν ἑπόμενον᾽ ὁ Δ ἄρα τὸν Β μετρεῖ. 

ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ ἐὰν τὸν Β μὴ μετρῇ, τὸν Α μετρήσει. ὁ Δ 

ἄρα ἕνα τῶν Α, Β μετρεῖ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ηα΄. 
Ἅπαξ σύνθεντοΞ ἀριθμὸΞς ὑπὸ πρώτου τινὸΞ ἀριθμοῦ μετρεῖται. 
Ἔστω σύνθετοΞκ ἀριθμὸΞκ ὁ Α᾽ ἢέχω, ὅτι ὁ Α ὑπὸ πρώτου τινὸΞπ ἀριθμοῦ 
μετρεῖται. 
Ἐπεὶ χὰρ σύνθετόΞ ἐστιν ὁ Α, με- 


τρήσει τι αὐτὸν ἀριθμόΞπ. μετρείτω, Α 
καὶ ἔστω ὁ Β. καὶ εἰ μὲν πρῶτόκ ἐστιν 
ὁ Β, χεχονὸΞξ ἂν εἴη τὸ ἐπιταχθέν. ΝΟ  ῈῈ 


εἰ δὲ σύνθετοξ, μετρήσει τι αὐ- 
τὸν ἀριθμόΞξ. μετρείτω, καὶ ἔστω ὁ Γ. 
καὶ ἐπεὶ ὁ Γ τὸν Β μετρεῖ, ὁ δὲ Β τὸν 
Α μετρεῖ, καὶ ὁ Γ ἄρα τὸν Α μετρεῖ. 
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καὶ εἰ μὲν πρῶτόξπ ἐστιν ὁ Γ, χεχονὸΞπ ἂν εἴη τὸ ἐπιταχθέν. 

εἰ δὲ σύνθετοΞ, μετρήσει τιΞ αὐτὸν ἀριθμόΞπΞ. τοιαύτηΞ δὴ χινομένηξ 
ἐπισκέψεωπ ἢηφθήσεταί τι5 πρῶτοΞπ ἀριθμόπ, ὃπ μετρήσει. 

εἰ χὰρ οὐ ἢηφθήσεται, μετρήσουσι τὸν Α ἀριθμὸν ἄπειροι ἀριθμοί, ὧν 
ἕτεροΞ ἑτέρου ἐδάσσων ἐστίν ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον ἐν ἀριθμοῖΞ. ἢηφθή- 
σεταί τιΞ ἄρα πρῶτοΞ ἀριθμόξπ, ὃΞ μετρήσει τὸν πρὸ ἑαυτοῦ, ὃΞ καὶ τὸν 
Α μετρήσει. 

ἽΑπαβ ἄρα σύνθεντοΞ ἀριθμὸΞ ὑπὸ πρώτου τινὸΞ ἀριθμοῦ μετρεῖται: 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ηβ΄. 
ἽἍΜΠπαΞκΞ ἀριθμὸς ἤτοι πρῶτόΞξ ἐστιν ἢ ὑπὸ πρώτου τινὸΞ ἀριθμοῦ 
μετρεῖται. 


Εν 


Ἔστω ἀριθμὸπ ὁ Α᾿ ἢέχω, ὅτι ὁ Α ἤτοι πρῶτόΞξ ἐστιν ἢ ὑπὸ πρώτου τινὸςξ 
ἀριθμοῦ μετρεῖται. " 

Εἰ μὲν οὖν πρῶτόξ ἐστιν ὁ Α, χε- 
δονὸΞκ ἂν εἴη τό ἐπιταχθέν. εἰ δὲ σύν- 
θετοβ, μετρήσει τι5 αὐτὸν πρῶτοΞκ ἀ- 
ριθμόκ. 

ἽΑπαβ ἄρα ἀριθμὸΞπ ἤτοι πρῶτόΞ ἐστιν ἢ ὑπὸ πρώτου τινὸπ ἀριθμοῦ 
μετρεῖται᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ἢχ΄. 

᾿Αριθμῶν δοθέντων ὁποσωνοῦν εὑρεῖν τοὺΞ ἐῆαχίστουΞ τῶν τὸν 
αὐτὸν ἤόχον ἐχόντων αὐτοῖΞξ. 

Ἔστωσαν οἱ δοθέντεξ ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ οἱ Α, Β, Γ’ δεῖ δὴ εὑρεῖν τοὺΞ 
ἐπαχίστουΞ τῶν τὸν αὐτὸν ἤόχον ἐχόντων τοῖΞ Α, Β, Γ. 

Οἱ Α, Β, Γ χὰρ ἤτοι πρῶτοι πρὸΞ ἀῆῆήδουΞ εἰσὶν ἢ οὔ. εἰ μὲν οὖν οἱ 
Α, Β, Γ πρῶτοι πρὸπ ἀῆηηήηουΞξ εἰσίν, ἐηάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον 
ἐχόντων αὐτοῖξ. 

Εἰ δὲ οὔ, εἰηήφθω τῶν Α, Β, Γ τὸ μέχιστον κοινὸν μέτρον ὁ Δ, καὶ ὁσάκιξ 
ὁ Δ ἕκαστον τῶν Α, Β, Γ μετρεῖ, τοσαῦται μονάδεΞξ ἔστωσαν ἐν ἑκάστῳ τῶν 
Ε, Ζ; Η. 

καὶ ἕκαστοΞ ἄρα τῶν Ε, Ζ, Η ἕκαστον τῶν Α, Β, Γ μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν 
τῷ Δ μονάδαξπ. οἱ Ε, Ζ, Η ἄρα τοὺςκ Α, Β, Γ ἰσάκιΞξ μετροῦσιν᾽ οἱ Ε, Ζ, Η 
ἄρα τοῖΞ Α, Β, Γ ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ εἰσίν. 
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ἠέχω δή, ὅτι καὶ ἐηάχιστοι. εἰ χὰρ 
μή εἰσιν οἱ Ε, Ζ, Η ἐηάχιστοι τῶν τὸν Α 
αὐτὸν Πόχον ἐχόντων τοῖΞ Α, Β, Γ, ἔ- 
σονται [τινε5] τῶν Ε, Ζ, Η ἐδάσσονεξΞ 
ἀριθμοὶ ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ ὄντεΞξ τοῖΞ 
Α, Β, Γ. 

ἔστωσαν οἱ Θ, ΚΚΑ,, Λ’ ἰσάκιΞε ἄρα ὁ 
Θ τὸν Αμετρεῖ καὶ ἑκάτεροΞκ τῶν Κ, Λ 
ἑκάτερον τῶν Β, Γ. ὁσάκιξ δὲ ὁ Θ τὸν 
Α μετρεῖ, τοσαῦται μονάδεΞ ἔστωσαν 
ἐν τῷ Μ’ καὶ ἑκάτεροΞ ἄρα τῶν Κ, Λ Α 
ἑκάτερον τῶν Β, Γ μετρεῖ κατὰ τὰΞ 
ἐν τῷ Μ μονάδαξπ. 

καὶ ἐπεὶ ὁ Θ τὸν Α μετρεῖ κατὰ 
τὰΞ ἐν τῷ Μ μονάδαξκ, καὶ ὁ Μ ἄ- 
ρα τὸν Α μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν τῷ Θ 
μονάδα. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ὁ Μ καὶ 
ἑκάτερον τῶν Β, Γ μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν ἑκατέρῳ τῶν Κ, Λ μονάδαςπ᾽ ὁ Μ 
ἄρα τοὺΞ Α, Β, Γ μετρεῖ. 

καὶ ἐπεὶ ὁ Θ τὸν Α μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν τῷ Μ μονάδαΞπ, ὁ Θ ἄρα 
τὸν Μ ποῆηαπῆασιάσαΞ τὸν Α πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ Ε τὸν Δ 
ποηηαπῆασιάσαπ τὸν Α πεποίηκεν. ἴσοΞ ἄρα ἐστὶν ὁ ἐκ τῶν Ε, Δ τῷ ἐκ τῶν 
Θ, Μ. 

ἔστιν ἄρα ὡξ ὁ Ε πρὸΞκ τὸν Θ, οὕτωΞ ὁ Μ πρὸΞκ τὸν Δ. μείζων δὲ ὁ Ε 
τοῦ Θ᾽ μείζων ἄρα καὶ ὁ Μ τοῦ Δ. καὶ μετρεῖ τοὺ Α, Β, Γ᾽ ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον᾽ ὑπόκειται χὰρ ὁ Δ τῶν Α, Β, Γ τὸ μέχιστον κοινὸν μέτρον. 

οὐκ ἄρα ἔσονταί τινε τῶν Ε, Ζ, Η ἐπάσσονεξ ἀριθμοὶ ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ 
ὄντεΞξ τοῖΞ Α, Β, Γ. οἱ Ε, Ζ, Η ἄρα ἐηάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον 
ἐχόντων τοῖΞ Α, Β, Γ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ἢδ΄. 

Δύο ἀριθμῶν δοθέντων εὑρεῖν, ὃν ἐῆάχιστον μετροῦσιν ἀριθμόν. 

Ἔστωσαν οἱ δοθέντεξ δύο ἀριθμοὶ οἱ Α, Β᾽ δεῖ δὴ εὑρεῖν, ὃν ἐηάχιστον 
μετροῦσιν ἀριθμόν. 

Οἱ Α, Β χὰρ ἤτοι πρῶτοι πρὸπ ἀῆηήδουξ εἰσὶν ἢ οὔ. ἔστωσαν πρότερον 
οἱ Α, Β πρῶτοι πρὸπ ἀῆηήδουπ, καὶ ὁ Α τὸν Β ποῆῆαπῆασιάσαξ τὸν Γ ποιείτω" 
καὶ ὁ Β ἄρα τὸν Α ποῆῆαπηασιάσαξ τὸν Γ πεποίηκεν. οἱ Α, Β ἄρα τὸν Γ 
μετροῦσιν. ἤέχω δή, ὅτι καὶ ἐηάχιστον. 
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εἰ χὰρ μή, μετρήσουσί τινα ἀριθ- 
μὸν οἱ Α, Β ἐδάσσονα ὄντα τοῦ Γ. με- 
τρείτωσαν τὸν Δ. καὶ ὁσάκιΞξ ὁ Α τὸν 
Γ.-.---τ-.-.-.---.----- Δ μετρεῖ, τοσαῦται μονάδεΞ ἔστωσαν 
ἐν τῷ Ε, ὁσάκιΞ δὲ ὁ Β τὸν Δ μετρεῖ, 
τοσαῦται μονάδεΞξ ἔστωσαν ἐν τῷ Ζ. 

ὁ μὲν Α ἄρα τὸν Ε ποῆηαπηασιά- 
σαδπ τὸν Δ πεποίηκεν, ὁ δὲ Β τὸν Ζ 
ποηηαπῆηασιάσαΞ τὸν Δ πεποίηκεν᾽ ἴ- 
σοκ ἄρα ἐστὶν ὁ ἐκ τῶν Α, Ε τῷ ἐκ τῶν Β, Ζ. ἔστιν ἄρα ὧξκ ὁ Α πρὸκ τὸν Β, 
οὕτωξ ὁ Ζ πρὸκ τὸν Ε. οἱ δὲ Α, Β πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶτοι καὶ ἐηάχιστοι, οἱ δὲ 
ἐπάχιστοι μετροῦσι τοὺ τὸν αὐτὸν ἢόχον ἔχονταξΞ ἰσάκιβ ὅ τε μείζων τὸν 
μείζονα καὶ ὁ ἐδάσσων τὸν ἐῆάσσονα᾽ ὁ Β ἄρα τὸν Ε μετρεῖ, ὧΞ ἑπόμενοΞ 
ἑπόμενον. 

καὶ ἐπεὶ ὁ Α τοὺΞ Β, Ε ποηῆαπῆασιάσαξ τοὺς Γ, Δ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα 
ὼπ ὁ Β πρὸκπ τὸν Ε, οὕτωΞπ ὁ Γ πρὸΞπ τὸν Δ. μετρεῖ δὲ ὁ Β τὸν Ε᾿ μετρεῖ 
ἄρα καὶ ὁ Γ τὸν Δ ὁ μείζων τὸν ἐπάσσονα᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 
οἱ Α, Β μετροῦσί τινα ἀριθμὸν ἐπάσσονα ὄντα τοῦ Γ. ὁ Γ ἄρα ἐηάχιστοπ ὧν 
ὑπὸ τῶν Α, Β μετρεῖται. 


Μὴ ἔστωσαν δὴ οἱ Α, Β πρῶτοι πρὸΞπ ἀῆηηήδουΞ, καὶ εἰδήφθωσαν ἐπδάχιστοι 
ἀριθμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν ἤόχον ἐχόντων τοῖΞ Α, Β οἱ Ζ, Ε᾿ ἴσοΞ ἄρα ἐστὶν ὁ 
ἐκ τῶν Α, Ε τῷ ἐκ τῶν Β, Ζ. καὶ ὁ Α τὸν Ε ποῆῆαπηασιάσαξ τὸν Γ ποιείτω" 
καὶ ὁ Β ἄρα τὸν Ζ ποῆῆαπηασιάσαΞπ τὸν Γ πεποίηκεν᾽ οἱ Α, Β ἄρα τὸν Γ 
μετροῦσιν. ἤέχω δή, ὅτι καὶ ἐπάχιστον. 

εἰ χὰρ μή, μετρήσουσί τινα ἀριθ- 

Α .---- Β΄ς.-......, μὸν οἱ Α, Β ἐπάσσονα ὄντα τοῦ Γ. με- 
τρείτωσαν τὸν Δ. καὶ ὁσάκιΞ μὲν ὁ 
Α τὸν Δ μετρεῖ, τοσαῦται μονάδεπ ἔ- 
ἴ-.-- στωσαν ἐν τῷ Η, ὁσάκιΞξ δὲ ὁ Β τὸν 
Δ μετρεῖ, τοσαῦται μονάδεΞ ἔστωσαν 
ἐν τῷ Θ. ὁ μὲν Α ἄρα τὸν Η ποῆηπα- 


Η.-- Θ.-Ὁ πῆηασιάσαΞ τὸν Δ πεποίηκεν, ὁ δὲ Β 
τὸν Θ ποηπαπηασιάσαΞπ τὸν Δ πεποί- 
Ἤκεν. 


ἴσοΞ ἄρα ἐστὶν ὁ ἐκ τῶν Α, Η τῷ ἐκ τῶν Β, Θ᾽ ἔστιν ἄρα ὡξ ὁ Α πρὸς 
τὸν Β, οὕτωΞ ὁ Θ πρὸΞ τὸν Η. ὡξκ δὲ ὁ Α πρὸΞ τὸν Β, οὕτωΞ ὁ Ζ πρὸΞκ τὸν 
Ε' καὶ ὧβ ἄρα ὁ Ζ πρὸπ τὸν Ε, οὕτωΞξ ὁ Θ πρὸπ τὸν Η. οἱ δὲ Ζ, Ε ἐπάχιστοι, 
οἱ δὲ ἐπάχιστοι μετροῦσι τοὺΞ τὸν αὐτὸν ἢόχον ἔχονταξΞ ἰσάκιξ ὅ τε μείζων 
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τὸν μείζονα καὶ ὁ ἐδάσσων τὸν ἐπάσσονα᾽ ὁ Ε ἄρα τὸν Η μετρεῖ. 

καὶ ἐπεὶ ὁ Α τοὺΞκ Ε, Η ποῆΠηαπηασιάσαξ τοὺπ Γ, Δ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα 
ὼΞπΞ ὁ Ε πρὸΞ τὸν Η, οὕτωΞξ ὁ Γ πρὸΞκ τὸν Δ. ὁ δὲ Ε τὸν Η μετρεῖ καὶ ὁ Γ 
ἄρα τὸν Δ μετρεῖ ὁ μείζων τὸν ἐπάσσονα᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 
οἱ Α, Β μετρήσουσί τινα ἀριθμὸν ἐδάσσονα ὄντα τοῦ Γ. ὁ Γ ἄρα ἐηάχιστοπ 
ὧν ὑπὸ τῶν Α, Β μετρεῖται ὅπερ ἔπει δεῖξαι. 


ἢε΄. 
Ἐὰν δύο ἀριθμοὶ ἀριθμόν τινα μετρῶσιν, καὶ ὁ ἐῆάχιστοΞ ὑπ᾽ 
αὐτῶν μετρούμενοΞ τὸν αὐτὸν μετρήσει. 
Δύο χὰρ ἀριθμοὶ οἱ Α, Β ἀριθμόν τινα τὸν ΓΔ μετρείτωσαν, ἐηάχιστον 
δὲ τὸν Ε᾿ Πέχω, ὅτι καὶ ὁ Ε τὸν ΓΔ μετρεῖ. 
Εἰ χὰρ οὐ μετρεῖ ὁ Ε τὸν ΓΔ, ὁ Ε 
τὸν ΔΖ μετρῶν ἢειπέτω ἑαυτοῦ ἐηάσ- 


σονα τὸν ΓΖ. καὶ ἐπεὶ οἱ Α, Β τὸν Α..- Β. .- 
Ε μετροῦσιν, ὁ δὲ Ε τὸν ΔΖ μετρεῖ, Γ Ζ Δ 
καὶ οἱ Α, Β ἄρα τὸν ΔΖ μετρήσουσιν. 


μετροῦσι δὲ καὶ ὅῆον τὸν ΓΔ᾽ καὶ ἤοι- Ες--ςςςςς-- 
πὸν ἄρα τὸν ΓΖ μετρήσουσιν ἐῆάσσο- 

να ὄντα τοῦ Ε᾿ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

οὐκ ἄρα οὐ μετρεῖ ὁ Ε τὸν ΓΔ’ μετρεῖ 

ἄρα᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ῆ ς΄. 

ριῶν ἀριθμῶν δοθέντων εὑρεῖν, ὃν ἐῆάχιστον μετροῦσιν ἀριθμόν. 

Ἔστωσαν οἱ δοθέντεξ τρεῖΞ ἀριθμοὶ οἱ Α, Β, Γ’ δεῖ δὴ εὑρεῖν, ὃν ἐηά- 
χιστον μετροῦσιν ἀριθμόν. 

Εἰηήφθω χὰρ ὑπὸ δύο τῶν Α, Β ἐῆάχιστοΞ μετρούμενοκ ὁ Δ. ὁ δὴ Γ τὸν 
Δ ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ μετρεῖ. μετρείτω πρότερον. μετροῦσι δὲ καὶ οἱ Α, Β 
τὸν Δ᾽ οἱ Α, Β, Γ ἄρα τὸν Δ μετροῦσιν. ἢέχω δή, ὅτι καὶ ἐηάχιστον. 

εἰ χὰρ μή, μετρήσουσιν [τινα] ἀριθμὸν οἱ Α, Β, Γ ἐδάσσονα ὄντα τοῦ 
Δ. μετρείτωσαν τὸν Ε. ἐπεὶ οἱ Α, Β, Γ τὸν Ε μετροῦσιν, καὶ οἱ Α, Β ἄρα 
τὸν Ε μετροῦσιν. καὶ ὁ ἐδάχιστοΞ ἄρα ὑπὸ τῶν Α, Β μετρούμενοκ [τὸν Εἰ 
μετρήσει. ἐηάχιστοΞκ δὲ ὑπὸ τῶν Α, Β μετρούμενόξ ἐστιν ὁ Δ’ ὁ Δ ἄρα τὸν 
Ε μετρήσει ὁ μείζων τὸν ἐῆάσσονα᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα οἱ Α, Β, 
Γ μετρήσουσί τινα ἀριθμὸν ἐδάσσονα ὄντα τοῦ Δ᾽ οἱ Α, Β, Γ ἄρα ἐῆάχιστον 
τὸν Δ μετροῦσιν. 
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Μὴ μετρείτω δὴ πάῆιν ὁ Γ τὸν Δ, 
καὶ εἰηήφθω ὑπὸ τῶν Γ, Δ ἐῆάχιστοΞξ 


Α .--- μετρούμενοΞκ ἀριθμὸκ ὁ Ε. 
ἐπεὶ οἱ Α, Β τὸν Δ μετροῦσιν, ὁ δὲ 
Βοος « Δ τὸν Ε μετρεῖ, καὶ οἱ Α, Β ἄρα τὸν ΕἪ 
μετροῦσιν. μετρεῖ δὲ καὶ ὁ Γ [τὸν Ε’ 
ΕΚ σα τῷ καὶ] οἱ Α, Β, Γ ἄρα τὸν Ε μετροῦσιν. 


ἠέχω δή, ὅτι καὶ ἐῆάχιστον. 

εἰ χὰρ μή, μετρήσουσί τινα οἱ Α, 
Β, Γ ἐηάσσονα ὄντα τοῦ Ε. μετρεί- 
τωσαν τὸν Ζ. ἐπεὶ οἱ Α, Β. Γ τὸν Ζ 
μετροῦσιν, καὶ οἱ Α, Β ἄρα τὸν Ζ με- 
τροῦσιν᾽ καὶ ὁ ἐδάχιστοΞξ ἄρα ὑπὸ τῶν 
Α, Β μετρούμενοΞξ τὸν Ζ μετρήσει. 

ἐπάχιστοπ δὲ ὑπὸ τῶν Α, Β μετρούμενόε ἐστιν ὁ Δ’ ὁ Δ ἄρα τὸν Ζ μετρεῖ. 
μετρεῖ δὲ καὶ ὁ Γ τὸν Ζ᾽ οἱ Δ, Γ ἄρα τὸν Ζ μετροῦσιν᾽ ὥστε καὶ ὁ ἐηάχιστοπ 
ὑπὸ τῶν Δ, Γ μετρούμενοβπ τὸν Ζ μετρήσει. ὁ δὲ ἐῆάχιστοΞπ ὑπὸ τῶν Γ, Δ 
μετρούμενόΞξ ἐστιν ὁ Ε᾿ ὁ Ε ἄρα τὸν Ζ μετρεῖ ὁ μείζων τὸν ἐηάσσονα᾽ ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα οἱ Α, Β, Γ μετρήσουσί τινα ἀριθμὸν ἐδάσσονα ὄντα 
τοῦ Ε. ὁ Ε ἄρα ἐηάχιστοΞκ ὧν ὑπὸ τῶν Α, Β, Γ μετρεῖται᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ῆζ΄. 
Ἐὰν ἀριθμὸΞ ὑπό τινοΞ ἀριθμοῦ μετρῆται, ὁ μετρούμενοΞ ὁμύώ- 
νυμον μέροΞ ἕξει τῷ μετροῦντι. 


᾿ΑριθμὸΞπ χάρ ὁ Α ὑπό τινοΞ ἀριθμοῦ τοῦ Β μετρείσθω᾽ ἢέχω, ὅτι ὁ Α 
ὁμώνυμον μέροϑπ ἔχει τῷ Β. 

Ὁσάκιϑβ χὰρ ὁ Β τὸν Α μετρεῖ, το- 
σαῦται μονάδεπ ἔστωσαν ἐν τῷ Γ. ἐ- 
πεὶ ὁ Β τὸν Α μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν τῷ 
Γ μονάδαξ, μετρεῖ δὲ καὶ ἣ Δ μονὰΞξ 


τὸν Γ ἀριθμὸν κατὰ τὰκ ἐν αὐτῷ μο- ι-.  -- 
νάδαΞπ, ἰσάκιΞ ἄρα ἣ Δ μονὰΞκ τὸν Γ 
ἀριθμὸν μετρεῖ καὶ ὁ Β τὸν Α. Δ.-Ὁ 


ἐναηηὰξ ἄρα ἰσάκιΞξ ἣ Δ μονὰπ τὸν 
Β ἀριθμὸν μετρεῖ καὶ ὁ Γ τὸν Α᾿ ὃ ἄρα μέροΞκ ἐστὶν ἣ Δ μονὰξ τοῦ Β ἀριθμοῦ, 
τὸ αὐτὸ μέροκ ἐστὶ καὶ ὁ Γ τοῦ Α. ἡ δὲ Δ μονὰπ τοῦ Β ἀριθμοῦ μέροκ ἐστὶν 
ὁμώνυμον αὐτῷ: καὶ ὁ Γ ἄρα τοῦ Α μέροΞκ ἐστὶν ὁμώνυμον τῷ Β. ὥστε ὁ [ὁ 
μέροπ ἔχει τὸν Γ ὁμώνυμον ὄντα τῷ Β᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ἢη΄. 

Ἐὰν ἀριθμοΞ μέροΞ ἔχῃ ὁτιοῦν, ὑπὸ ὁμωνύμου ἀριθμοῦ μετρη- 
θήσεται τῷ μέρει. 

᾿Αριθμὸπ χὰρ ὁ Α μέροϑπ ἐχέτω ὁτιοῦν τὸν Β, καὶ τῷ Β μέρει ὁμώνυμοςΞ 
ἔστω [ἀριθμὸπ] ὁ Γ᾽ ἢέχω, ὅτι ὁ Γ τὸν Α μετρεῖ. 

Ἐπεὶ χὰρ ὁ Β τοῦ Α μέροκ ἐστὶν 
ὁμώνυμον τῷ Γ, ἔστι δὲ καὶ ἣ Δ μονὰξ 
τοῦ Γ μέροπ ὁμώνυμον αὐτῷ, ὃ ἄρα 
μέροπ ἐστὶν ἣ Δ μονὰπΞ τοῦ Γ ἀριθμοῦ, 
τὸ αὐτὸ μέροΞ ἐστὶ καὶ ὁ Β τοῦ Α’ 
ἰσάκιΞ ἄρα ἣ Δ μονὰΞπ τὸν Γ ἀριθμὸν 
μετρεῖ καὶ ὁ Β τὸν Α. Ἂς: ς 

ἐναηηὰξ ἄρα ἰσάκιΞξ ἣ Δ μονὰπ τὸν 
Β ἀριθμὸν μετρεῖ καὶ ὁ Γ τὸν Α. ὁ Γ ἄρα τὸν Α μετρεῖ" ὅπερ ἔδει δεὶξαι. 


Α.-.θττςο 
Β.-. 


᾿Ξ εξωα θΞ 


ῆθ΄. 
᾿Αριθμὸν εὐρεῖν, ὃς ἐῆάχιστοΞ ὧν ἕξει τὰ δοθέντα μέρη. 
Ἔστω τὰ δοθέντα μέρη τὰ Α, Β, Γ᾽ δεῖ δὴ ἀριθμὸν εὑρεῖν, ὃΞ ἐπάχιστοξ 
ὧν ἕξει τὰ Α, Β, Γ μέρη. 
Ἔστωσαν χὰρ τοῖΞξ Α, Β, Γ μέρε- 
σιν ὁμώνυμοι ἀριθμοὶ οἱ Δ, Ε, Ζ, καὶ 
εἰηήφθω ὑπὸ τῶν Δ, Ε, Ζ ἐηάχιστοπ 


Α.--Ὁ ἘΑ͂ΒΕΕΞΕ γςας 
μετρούμενοΞκ ἀριθμὸκ ὁ Η. 

ες Ἐπ Ζ-----.--͵ Ὁ Η ἄρα ὁμώνυμα μέρη ἔχει τοῖΞ 
Δ, Ε, Ζ. τοῖΞ δὲ Δ, Ε, Ζ ὁμώνυμα 

Η.---.----------- μέρη ἐστὶ τὰ Α, Β, Γ’ ὁ Η ἄρα ἔχει 

Β τὰ Α, Β, Γ μέρη. ἤέχω δή, ὅτι καὶ 


ἐηάχιστοπ ὦν, εἰ χὰρ μή, ἔσται τι5 
τοῦ Η ἐπάσσων ἀριθμόΞξ, ὃς ἕξει τὰ 
Α, Β, Γ μέρη. ἔστω ὁ Θ. 

ἐπεὶ ὁ Θ ἔχει τὰ Α, Β, Γ μέρη, ὁ Θ ἄρα ὑπὸ ὁμωνύμων ἀριθμῶν μετρη- 
θήσεται τοῖΞ Α, Β, Γ μέρεσιν. τοῖΞ δὲ Α, Β, Γ μέρεσιν ὁμώνυμοι ἀριθμοί 
εἰσιν οἱ Δ, Ε, Ζ ὁ Θ ἄρα ὑπὸ τῶν Δ, Ε, Ζ μετρεῖται. καί ἐστιν ἐδάσσων 
τοῦ Η᾿ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

οὐκ ἄρα ἔσται τι τοῦ Η ἐπάσσων ἀριθμόπ, ὃςΞ ἕξει τὰ Α, Β, Γ μέρη᾽ 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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΄ 


α΄. 

Ἐὰν ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆΞ ἀνάδοχον, οἱ δὲ ἄκροι αὐτῶν 
πρῶτοι πρὸΞ ἀδῆήδουΞ ὦσιν, ἐδάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον 
ἐχόντων αὐτοῖΞξ. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἑξῇΞ ἀνάδοχον οἱ Α, Β, Γ, Δ, οἱ δὲ ἄκροι 
αὐτῶν οἱ Α, Δ, πρῶτοι πρὸς ἀηηήπουΞ ἔστωσαν᾽ ἢέχω, ὅτι οἱ Α, Β, Γ, Δ 
ἐπάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν ἤόχον ἐχόντων αὐτοῖϑξ. 

Εἰ χὰρ μή, ἔστωσαν ἐδάττονεξ τῶν 
Α, Β, Γ, Δ οἱ Ε, Ζ, Η, Θ ἐν τῷ αὐτῷ Α..- . 
ἠόχῳ ὄντεΞ αὐτοῖΞ. καὶ ἐπεὶ οἱ Α, Β, Β:--Ὁ 
Γ, Δ ἐν τῷ αὐτῷ Πόχῳ εἰσὶ τοῖξ Ε, Ζ, 
Η, Θ, καί ἐστιν ἴσον τὸ πῆῆθοΞ [τῶν 
Α, Β, Γ, Δ] τῷ πῆήθει [τῶν Ε, Ζ, Η, ΘΙ, 
δι᾿ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὧπ ὁ Α πρὸκ τὸν 
Δ, ὁ Ε πρὸςκ τὸν Θ. 

οἱ δὲ Α, Δ πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶτοι 
καὶ ἐπάχιστοι, οἱ δὲ ἐῆάχιστοι ἀριθ- 
μοὶ μετροῦσι τοὺΞ τὸν αὐτὸν ἢόχον 
ἔχονταπ ἰσάκιΞ ὅ τε μείζων τὸν μεί- 
ζονα καὶ ὁ ἐδάσσων τὸν ἐπάσσονα, τουτέστιν ὅ τε ἠχούμενοΞ τὸν ἡχούμενον 
καὶ ὁ ἑπόμενοΞ τὸν ἑπόμενον. μετρεῖ ἄρα ὁ Α τὸν Ε ὁ μείζων τὸν ἐῆάσ- 
σονα᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα οἱ Ε, Ζ, Η, Θ ἐηάσσονεΞ ὄντεΞξ τῶν 
Α, Β, Γ, Δ ἐν τῷ αὐτῷ ἠόχῳ εἰσὶν αὐτοῖξ. 

οἱ Α, Β, Γ, Δ ἄρα ἐηάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον ἐχόντων αὐτοῖε᾽ 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


ΑριθμοὺΞπ εὑρεῖν ἑξῆΞπΞ ἀνάδποχον ἐπαχίστουξ, ὅσουΞ ἂν ἐπιτάξῃ τιξ, 
ἐν τῷ δοθέντι ἢόχῳ. 

Ἔστω ὁ δοθεὶπ ἢόχοΞ ἐν ἐπηάχίστοιΞ ἀριθμοῖΞ ὁ τοῦ Α πρὸ τὸν Β᾽ δεῖ 
δὴ ἀριθμοὺπ εὑρεῖν ἑξῆπ ἀνάδῆοχον ἐπαχίστουξ, ὅσουΞπ ἄν τιπ ἐπιτάξῃ, ἐν τῷ 
τοῦ Α πρὸξκ τὸν Β ἡἢόχῳ. 

Ἐπιτετάχθωσαν δὴ τέσσαρεπ, καὶ ὁ Α ἑαυτὸν ποηῆαπηασιάσαΞξ τὸν Γ 
ποιείτω, τὸν δὲ Β ποῆηαπηασιάσαξ τὸν Δ ποιείτω, καὶ ἔτι ὁ Β ἑαυτὸν ποῆ- 
ἢαπῆασιάσαςπ τὸν Ε ποιείτω, καὶ ἔτι ὁ Α τοὺς Γ, Δ, Ε ποῆηαπῆασιάσαξ τοὺςΞ 
Ζ, Η, Θ ποιείτω, ὁ δὲ Β τὸν Ε ποῆῆαπῆασιάσαξπ τὸν Κ ποιείτω. 
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ΚΚααὶ ἐπεὶ ὁ Α ἑαυτὸν μὲν ποῆῆα- 
πῆασιάσαξπ τὸν Γ πεποίηκεν, τὸν δὲ Β 


ποῆδαπῆασιάσαΞ τὸν Δ πεποίηκεν, ἔ- Α.- α ὦ 
στιν ἄρα ὧΞπ ὁ Α πρὸ τὸν Β, [οὕτω] Β.--Ὁ κα αὖ ᾿ ᾿ 
ὁ Γ πρὸΞπ τὸν Δ. εἰ. 2.5... 
πάῆιν, ἐπεὶ ὁ μὲν Α τὸν Β ποῆῆα- Γ.---. αἱ. ἢ 
πῆηασιάσαΞπ τὸν Δ πεποίηκεν, ὁ δὲ Β Δ-ς-.. 4 δ 9 
ἑαυτὸν ποηηαπηασιάσαΞξ τὸν Ε πεποί- Ε 8 12 18 27 


κεν, ἑκάτεροΞ ἄρα τῶν Α, Β τὸν Β 
ποηηαπῆασιάσαπ ἑκάτερον τῶν Δ, Ε 
πεποίηκεν. ἔστιν ἄρα ὡΞκΞ ὁ Α πρὸΞ 
τὸν Β, οὕτωΞ ὁ Δ πρὸπ τὸν Ε. ἀηῆ᾿’ ὡξ 
ὁ Α πρὸκπ τὸν Β, ὁ Γ πρὸ τὸν Δ’ καὶ 
ὼπ ἄρα ὁ Γ πρὸ τὸν Δ, ὁ Δ πρὸκπ τὸν 
Ε. καὶ ἐπεὶ ὁ Α τοὺς Γ, Δ ποῆῆαπῆα- 
σιάσαΞ τοὺΞ Ζ, Η πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὧΞπ ὁ Γ πρὸπ τὸν Δ, [οὕτωε] ὁ Ζ 
πρὸΞ τὸν Η. ὧκ δὲ ὁ Γ πρὸΞπ τὸν Δ, οὕτωΞ ἦν ὁ Α πρὸκ τὸν Β᾽ καὶ ὧΞ ἄρα 
ὁ Α πρὸκ τὸν Β, ὁ Ζ πρὸΞκ τὸν Η. 

πάῆιν, ἐπεὶ ὁ Α τοὺΞ Δ, Ε ποῆῆαπῆασιάσαΞ τοὺΞ Η, Θ πεποίηκεν, ἔστιν 
ἄρα ὧξ ὁ Δ πρὸκ τὸν Ε, ὁ Η πρὸΞ τὸν Θ. ἀῆπ᾿ ὡΞξ ὁ Δ πρὸΞ τὸν Εἰ,δΑ 
πρὸς τὸν Β. καὶ ὧΞ ἄρα ὁ Α πρὸκπ τὸν Β, οὕτωΞξ ὁ Η πρὸ τὸν Θ. καὶ ἐπεὶ 
οἱ Α, Β τὸν Ε ποῆῆαπηασιάσαντεξ τοὺΞ Θ, Κ πεποιήκασιν, ἔστιν ἄρα ὡξ ὁ 
Α πρὸκπ τὸν Β, οὕτωΞ ὁ Θ πρὸΞ τὸν Κ. ἀῆδ᾿ ὧΞξΞ ὁ Α πρὸ τὸν Β, οὕτωπ ὅ 
τε Ζ πρὸΞ τὸν Η καὶ ὁ Η πρὸκ τὸν Θ. καὶ ὧπ ἄρα ὁ Ζ πρὸΞπ τὸν Η, οὕτωπ 
ὅ τε Η πρὸΞκ τὸν Θ καὶ ὁ Θ πρὸ τὸν Κ' οἱ Γ, Δ, Ε ἄρα καὶ οἱ Ζ, Η, Θ, Κ 
ἀνάδοχόν εἰσιν ἐν τῷ τοῦ Α πρὸκ τὸν Β ἢόχψ. 

ἠέχω δή, ὅτι καὶ ἐπάχιστοι. ἐπεὶ χὰρ οἱ Α, Β ἐΠηάχιστοί εἰσι τῶν τὸν 
αὐτὸν ἤόχον ἐχόντων αὐτοῖΞπ, οἱ δὲ ἐηάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν ἤόχον ἐχόντων 
πρῶτοι πρὸΞπ ἀῆηηῆουκ εἰσίν, οἱ Α, Β ἄρα πρῶτοι πρὸΞ ἀηηήδουξ εἰσίν. καὶ 
ἑκάτεροκ μὲν τῶν Α, Β ἑαυτὸν ποηῆαπηασιάσαξ ἑκάτερον τῶν Γ, Ε πεποίηκεν, 
ἑκάτερον δὲ τῶν Γ, Ε ποηΠαπῆασιάσαπ ἑκάτερον τῶν Ζ, Κ πεποίηκεν᾽ οἱ Γ, Ε 
ἄρα καὶ οἱ Ζ, Κ πρῶτοι πρὸΞ ἀηηήδουπ εἰσίν. 

ἐὰν δὲ ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆπ ἀνάδβοχον, οἱ δὲ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι 
πρὸς ἀῆδήδουΞ ὦσιν, ἐβάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον ἐχόντων αὐτοῖξ. 
οἱ Γ, Δ, Ε ἄρα καὶ οἱ Ζ, Η, Θ, Κ ἐηάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον ἐχόντων 
τοῖΞξ Α, Β᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πόρισμα : Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν τρεῖΞ ἀριθμοὶ 
ἑξῆξ. ἀνάδῆοχον ἐῆάχιστοι ὠσι τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον ἐχόντων αὐτοῖξ, 
οἱ ἄκρον αὐτῶν τετράχωνοί εἰσιν, ἐὰν δὲ τέσσαρεξ, κύβοι. 
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ὅ. 

Ἐὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆΞ ἀνάδοχον ἐῆάχιστοι τῶν τὸν 
αὐτὸν ἢόχον ἐχόντων αὐτοῖΞξ, οἱ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸΞ ἀηῆήδουξ 
εἰσίν. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆπ ἀνάῆοχον ἐπάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν 
ἠόχον ἐχόντων αὐτοῖξ οἱ Α, Β, Γ, Δ’ Πέχω, ὅτι οἱ ἄκροι αὐτῶν οἱ Α, Δ πρῶτοι 
πρὸπ ἀηηήῆουκξ εἰσίν. 

Εἰηήφθωσαν χὰρ δύο μὲν ἀριθμοὶ 


ἐπάχιστοι ἐν τῷ τῶν Α, Β, Γ, Δ ἠόχῳ οἱ Ἀσξξξεεεξῳ 
Ε, Ζ, τρεῖς δὲ οἱ Η, Θ, Κ, καὶ ἑξῆς ἑνὶ Β.------ς-. 
πῆείουπ, ἕωπ τὸ Παμβανόμενον πῆῆθοΞ ἴς-- 


ἴσον χένηται τῷ πῆήθει τῶν Α, Β, Γ, 
Δ. εἰῆήφθωσαν καὶ ἔστωσαν οἱ Λ, Μ, 
Ν, Ξ. 

Καὶ ἐπεὶ οἱ Ε, Ζ ἐηάχιστοί εἰσι 
τῶν τὸν αὐτὸν ἤόχον ἐχόντων αὐτοῖξ, 
πρῶτοι πρὸπ ἀῆηήδουςξ εἰσίν. 

καὶ ἐπεὶ ἑκάτεροΞ τῶν Ε, Ζ ἑαυτὸν 
μὲν ποῆηαπηασιάσαξ ἑκάτερον τῶν Η, 
Κ πεποίηκεν, ἑκάτερον δὲ τῶν Η, Κ 
ποηηαπῆασιάσαπ ἑκάτερον τῶν Λ, Ξ 
πεποίηκεν, καὶ οἱ Η, Κ ἄρα καὶ οἱ Λ, Ξ 
Ξ πρῶτοι πρὸπ ἀῆηηήδουπ εἰσίν. 

καὶ ἐπεὶ οἱ Α, Β, Γ, Δ ἐηάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον ἐχόντων 
αὐτοῖπ, εἰσὶ δὲ καὶ οἱ Λ, Μ, Ν, Ξ ἐηάχιστοι ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ ὄντεξ τοῖΞ Α, 
Β, Γ, Δ, καί ἐστιν ἴσον τὸ πῆῆθοΞ τῶν Α, Β, Γ, Δ τῷ πῆήθει τῶν Λ, Μ, Ν, Ξ, 
ἕκαστοΞξ ἄρα τῶν Α, Β. Γ, Δ ἑκάστῳ τῶν Λ, Μ, Ν, Ξ ἴσοκπ ἐστίν ἴσοΞ ἄρα 
ἐστὶν ὁ μὲν Α τῷ Λ, ὁ δὲ Δ τῷ Ξ. καί εἰσιν οἱ Λ, Ξ πρῶτοι πρὸΞ ἀῆηηήδουξπ. 
καὶ οἱ Α, Δ ἄρα πρῶτοι πρὸπ ἀῆηήδουΞ εἰσίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


δ΄. 
Λόχων δοθέντων ὁποσωνοῦν ἐν ἐῆπαχίστοιΞ ἀριθμοῖΞ ἀριθμοὺς 
εὑρεῖν ἑξῆΞ ἀνάῆοχον ἐδαχίστουΞ ἐν τοῖΞ δοθεῖσι ἢόχοιξ. 


Ἔστωσαν οἱ δοθέντεπ ἢόχοι ἐν ἐΠπαχίστοιΞπ ἀριθμοῖΞ ὅ τε τοῦ Α πρὸς 
τὸν Β καὶ ὁ τοῦ Γ πρὸΞ τὸν Δ καὶ ἔτι ὁ τοῦ Ε πρὸΞ τὸν Ζ᾽ δεῖ δὴ ἀριθμοὺπ 
εὑρεῖν ἑξῆς ἀνάδἢοχον ἐπαχίστουΞ ἔν τε τῷ τοῦ Α πρὸΞ τὸν Β ἢόχῳ καὶ ἐν 
τῷ τοῦ Γ πρὸπ τὸν Δ καὶ ἔτι τῷ τοῦ Ε πρὸ τὸν Ζ. 
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Εἰηήφθω χὰρ ὁ ὑπὸ τῶν Β, Γ ἐπάχι- 
στοΞ μετρούμενοπ ἀριθμὸξ ὁ Η. καὶ 


ὁσάκιΞ μὲν ὁ Β τὸν Η μετρεῖ, τοσαυ- Α.-... Γ.--- Ε--- 
τάκιΞ καὶ ὁ Α τὸν Θ μετρείτω, ὁσάκιξΞ στα ἀγξαι τΚ οεξες 
δὲ ο Γ τὸν Η μετρεῖ, τοσαυτάκιβ καὶ Θ Ν 
ὁ Δ τὸν Κ μετρείτω. ὁ δὲ Ε τὸν Κ Η.--... Ξ-.-. 
ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ μετρεῖ. Κ.-ς Μ.--ο 

Γ ἣ ν Ἷ ΄ Ἷ Ἄς πανὶ 

μετρείτω πρότερον. καὶ ὁσάκιβπ ὁ 

Ε τὸν Κ μετρεῖ, τοσαυτάκιξ καὶ ὁ Ζ ΑΓΕ 58 4 
τὸν Λ μετρείτω. καὶ ἐπεὶ ἰσάκιϑ ὁΑ Β᾽ Δ᾽ 2 ᾿:6᾽2᾽8 
τὸν Θ μετρεῖ καὶ ὁ Β τὸν Η, ἔστιν -»Θ,Η,Κ,Λ:5,6,4,3 
ἄρα ὡΞ ὁ Α πρὸΞ τὸν Β, οὕτωΞ ὁ Θ ΘΗΚ 6506 4 
πρὸΞ τὸν Η. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡξκ ΗἾ Κ᾽ Λ ᾿6᾽4᾽8 


ὁ Γ πρὸπ τὸν Δ, οὕτωΞ ὁ Η πρὸΞ τὸν 

Κ, καὶ ἔτι ὧΞξ ὁ Ε πρὸΞκ τὸν Ζ, οὕτωΞ 

ὁ Κ πρὸ τὸν Λ’ οἱ Θ, Η, Κ, Λ ἄρα ἑξῆκπ ἀνάδοχόν εἰσιν ἔν τε τῷ τοῦ Α πρὸς 

τὸν Β καὶ ἐν τῷ τοῦ Γ πρὸκ τὸν Δ καὶ ἔτι ἐν τῷ τοῦ Ε πρὸΞ τὸν Ζ ἠόχψ. 
ἠέχω δή, ὅτι καὶ ἐπάχιστοι. εἰ χὰρ μή εἰσιν οἱ Θ, Η, Κ, Λ ἑξῇΞ ἀνάδῆοχον 

ἐηάχιστοι ἔν τε τοῖΞ τοῦ Α πρὸΞκ τὸν Β καὶ τοῦ Γ πρὸΞ τὸν Δ καὶ ἐν τῷ 

τοῦ Ε πρὸΞ τὸν Ζ ἢόχοιΞ, ἔστωσαν οἱ Ν, Ξ, Μ, Ο. 

καὶ ἐπεί ἐστιν ὡΞ ὁ Α πρὸΞ τὸν Β, οὕτωΞ ὁ Ν πρὸκπ τὸν Ξ, οἱ δὲ Α, Β 
ἐπάχιστοι, οἱ δὲ ἐπάχιστοι μετροῦσι τοὺΞ τὸν αὐτὸν ἢόχον ἔχονταπ ἰσάκιπ 
ὅ τε μείζων τὸν μείζονα καὶ ὁ ἐπάσσων τὸν ἐπάσσονα, τουτέστιν ὅ τε 
ἡχούμενοΞ τὸν ἡχούμενον καὶ ὁ ἑπόμενοΞ τὸν ἑπόμενον, ὁ Β ἄρα τὸν Ξ 
μετρεῖ. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ Γ τὸν Ξ μετρεῖ᾽ οἱ Β, Γ ἄρα τὸν Ξ μετροῦσιν᾽ καὶ 
ὁ ἐηάχιστοΞ ἄρα ὑπὸ τῶν Β, Γ μετρούμενοΞπ τὸν Ξ μετρήσει. ἐπάχιστοπ δὲ 
ὑπὸ τῶν Β, Γ μετρεῖται ὁ Η’ ὁ Η ἄρα τὸν Ξ μετρεῖ ὁ μείζων τὸν ἐπάσσονα᾽ 
ὅπερ ἐστὶν ἀδύντατον. οὐκ ἄρα ἔσονταί τινε τῶν Θ, Η, Κ,, Λ ἐῆάσσονεξ 
ἀριθμοὶ ἑξῆΞ ἔν τε τῷ τοῦ Α πρὸς τὸν Β καὶ τῷ τοῦ Γ πρὸΞπ τὸν Δ καὶ ἔτι 
τῷ τοῦ Ε πρὸπ τὸν Ζ ἠόχῷ. 

Μὴ μετρείτω δὴ ὁ Ε τὸν ΚΑ, καὶ εἰηήφθω ὑπὸ τῶν Ε, Κ ἐπάχιστοΞξ με- 
τρούμενοΞ ἀριθμὸς ὁ Μ. καὶ ὁσάκιΞ μὲν ὁ Κ τὸν Μ μετρεῖ, τοσαυτάκιξ 
καὶ ἑκάτεροΞ τῶν Θ, Η ἑκάτερον τῶν Ν, Ξ μετρείτω, ὁσάακιξ δὲ ὁ Ε τὸν 
Μ μετρεῖ, τοσαυτάκιξ καὶ ὁ Ζ τὸν Ο μετρείτω. 

ἐπεὶ ἰσάκιΞ ὁ Θ τὸν Ν μετρεῖ καὶ ὁ Η τὸν Ξ, ἔστιν ἄρα ὧΞπ ὁ Θ πρὸς 
τὸν Η, οὕτωΞ ὁ Ν πρὸ τὸν Ξ. ὧὡξπ δὲ ὁ Θ πρὸ τὸν Η, οὕτωΞξ ὁ Α πρὸκπ τὸν 
Β᾽ καὶ ὧΞ ἄρα ὁ Α πρὸκ τὸν Β, οὕτωΞξ ὁ Ν πρὸκ τὸν Ξ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 
ὧὦπ ὁ Γ πρὸ τὸν Δ, οὕτωΞξ ὁ Ξ πρὸπ τὸν Μ. 
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πάηιν, ἐπεὶ ἰσάκιΞ ὁ Ε τὸν Μ μετρεῖ καὶ ὁ Ζ τὸν Ο, ἔστιν ἄρα ὧΞ ὁ Ε 
πρὸΞ τὸν Ζ, οὕτωΞ ὁ Μ πρὸ τὸν Ο᾽ οἱ Ν, Ξ, Μ, Ο ἄρα ἑξῆΞπ ἀνάποχόν εἰσιν 
ἐν τοῖΞξ τοῦ τε Α πρὸκ τὸν Β καὶ τοῦ Γ πρὸ τὸν Δ καὶ ἔτι τοῦ Ε πρὸπ τὸν 
Ζ ἢόχοιπ. 
ἠέχω δή, ὅτι καὶ ἐηάχιστοι ἐν τοῖπ 


Ἀφ ς πος Ἐρρτ δι.ὕΨ ηὈ 
Β.---, Δι. Ζεο-. ἢς--, ΑΒ,ΓΔ,ΕΖηόχοικ. εἰ χὰρ μή, ἔσον- 
Κ.-- ταί τινεβ τῶν Ν, Ξ, Μ, Ο ἐῆάσσονεΞ 
᾿ἜΞΞ-----͵α-ππ ἀριθμοὶ ἑξῇΞ ἀνάδοχον ἐν τοῖΞ Α Β, 
μ-. ὁ ὁὃὖοΘθϑοϑοϑοθοϑο-σσ σ᾽ ΓΔ, ΕΖ ἤἢόχοιΞ. ἔστωσαν οἱ Π. ΡῈ Σ, 
ο.------- Τ 
Πέβξξξξξεεεεεετὸ καὶ ἐπεί ἐστιν ὧΞ ὁ Π πρὸΞπ τὸν 
απσπ-- Ρ, οὕτωΞ ὁ Α πρὸκ τὸν Β, οἱ δὲ Α, 
Τῴξεεεςς Β ἐηάχιστοι, οἱ δὲ ἐηάχιστοι μετροῦσι 
ἝΥ 5 3. 5 τοὺπ τὸν αὐτὸν ἢόχον ἔχονταΞξ αὐτοῖπ 
8᾽ δ᾽ ς 623 ἰσάκιΞ ὅ τε ἡχούμενοπ τὸν ἡχούμενον 
ΑὝ βγ ε 5.6 5 καὶ ὁ ἑπόμενοΞκ τὸν ἑπόμενον, ὁ Β ἄρα 
βγ᾽ θδ᾽ς 6᾽.4᾽ 8 τὸν Ρ μετρεῖ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ 
ΑΕ βγὲ βὲὲε 25 30 20 Γ τὸν Ρ̓ μετρεῖ: οἱ Β, Γ ἄρα τὸν Ρ 
βγε᾽ θδε᾿ βὸὲς ᾿30᾽ 20 12 μετροῦσιν. καὶ ὁ ἐηάχιστοΞ ἄρα ὑπὸ 


τῶν Β, Γ μετούμενοΞ τὸν Ρ μετρήσει. 

ἐηάχιστοπ δὲ ὑπὸ τῶν Β, Γ μετρούμενοξ ἐστιν ὁ ΗἸ ὁ Η ἄρα τὸν Ρ μετρεῖ. 

καί ἐστιν ὧΞ ὁ Η πρὸΞκ τὸν Ρ, οὕτωΞ ὁ Κ πρὸΞ τὸν Σ᾽ καὶ ὁ Κ ἄρα τὸν 

Σ μετρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ ὁ Ε τὸν Σ᾽ οἱ Ε, Κ ἄρα τὸν Σ μετροῦσιν. καὶ ὁ 

ἐηάχιστοπ ἄρα ὑπὸ τῶν Ε, Κ μετρούμενοΞ τὸν Σ μετρήσει. ἐῆάχιστοΞπ δὲ 

ὑπὸ τῶν Ε, Κ μετρούμενόΞξ ἐστιν ὁ Μ’ ὁ Μ ἄρα τὸν Σ μετρεῖ ὁ μείζων τὸν 
ἐπάσσονα᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

οὐκ ἄρα ἔσονταί τινεΞ τῶν Ν, Ξ, Μ, Ο ἐηάσσονεξ ἀριθμοὶ ἑξῆς ἀνάῆοχον 

ἔν τε τοῖΞξ τοῦ Α πρὸκ τὸν Β καὶ τοῦ Γ πρὸ τὸν Δ καὶ ἔτι τοῦ Ε πρὸπ τὸν 

Ζ ἡόχοιΞ᾽ οἱ Ν, Ξ, Μ, Ο ἄρα ἑξῆῇΞ ἀνάδοχον ἐπάχιστοί εἰσιν ἐν τοῖθ Α Β, Γ 
Δ, ΕΖ ἢόχοιΞπ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


΄ 


ε΄. 

Οἱ ἐπίπεδοι ἀριθμοὶ πρὸΞ ἀπῆηήδουΞ ἢἥόχον ἔχουσι τὸν συχκείμενον 
ἐκ τῶν πῆευρῶν. 

Ἔστωσαν ἐπίπεδοι ἀριθμοὶ οἱ Α, Β, καὶ τοῦ μὲν Α πῆευραὶ ἔστωσαν οἱ 
Γ, Δ ἀριθμοί, τοῦ δὲ Β οἱ Ε, Ζ᾽ Πέχω, ὅτι ὁ Α πρὸΞ τὸν Β ἢόχον ἔχει τὸν 
συχκείμενον ἐκ τῶν πηευρῶν. 


96 ΒΥΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ 8 


Λόχων χὰρ δοθέντων τοῦ τε ὃν ἔ- 
χει ὁ Γ πρὸΞπ τὸν Ε καὶ ὁ Δ πρὸΞκ τὸν 
Ζ εἰηήφθωσαν ἀριθμοὶ ἑξῆς ἐπηάχιστοι 


ἐν τοῖΞ ΓΕ, ΔΖ ἠόχοιπ, οἱ Η, Θ, Κ, Γῳ Ἐπ 
ὥστε εἶναι ὡΞ μὲν τὸν Γ πρὸκ τὸν Ε, Δ ο----.-. Ζε---..ο 
οὕτωΞ τὸν Η πρὸς τὸν Θ, ὡξκ δὲ τὸν Δ 

. εἾ τ ν᾿ ἥς " Η Ὁς-----........9 
πρό5 τὸν Ζ, οὕτωΞ τὸν Θ πρόὸϑβ τόν Κ. Θ 
καὶ ὁ Δ τὸν Ε ποηηπαπηασιάσαΞξ τὸν Λ Κ 
ποιείτω. 

Καὶ ἐπεὶ ὁ Δ τὸν μὲν Γ ποῆδα- Λ 


πῆηασιάσαΞ τὸν Α πεποίηκεν, τὸν δὲ Γ 

Ε ποῆπαπῆασιάσαΞξ τὸν Λ πεποίηκεν, Δ 4 

ἔστιν ἄρα ὡὧξκ ὁ Γ πρὸκ τὸν Ε, οὕτωΞ -» Η,Θ.Κὶ :6,8,20 
ὁ Α πρὸκπ τὸν Λ. ὧὡπ δὲ ὁ Γ πρὸΞκ τὸν Η θ 

Ε, οὕτωΞ ὁ Η πρὸξκ τὸν Θ᾽ καὶ ὡΞ ἄρα Θ 8 

ὁ Η πρὸκ τὸν Θ, οὕτωΞξ ὁ Α πρὸΞ τὸν 

Λ. 


πάηιν, ἐπεὶ ὁ Ε τὸν Δ ποῆΠαπῆασιάσαΞ τὸν Λ πεποίηκεν, ἀῆηηὰ μὴν καὶ 
τὸν Ζ ποηῆαπηασιάσαξΞ τὸν Β πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὧὡΞξ ὁ Δ πρὸ τὸν Ζ, 
οὕτωΞ ὁ Λ πρὸΞ τὸν Β. ἀῆῆ᾽ ὧΞξ ὁ Δ πρὸΞκ τὸν Ζ, οὕτωΞ ὁ Θ πρὸ τὸν Κ’ καὶ 
ὼΞ ἄρα ὁ Θ πρὸ τὸν ΚΚΑ,, οὕτωΞ ὁ Λ πρὸΞκ τὸν Β. 

ἐδείχθη δὲ καὶ ὡΞξ ὁ Η πρὸΞκ τὸν Θ, οὕτωΞξ ὁ Α πρὸκπ τὸν Λ᾽ δι᾽ ἴσου ἄρα 
ἐστὶν ὧΞ ὁ Η πρὸκ τὸν Κ,, [οὕτωΞπ] ὁ Α πρὸΞ τὸν Β. ὁ δὲ Η πρὸΞ τὸν Κ 
ἠόχον ἔχει τὸν συχκείμενον ἐκ τῶν πῆευρῶν᾽ καὶ ὁ Α ἄρα πρὸπ τὸν Β ἢόχον 
ἔχει τὸν συχκείμενον ἐκ τῶν πῆευρῶν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


σ΄. 

Ἐὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆΞ ἀνάδοχον, ὁ δὲ πρῶτοΞ τὸν 
δεύτερον μὴ μετρῇ, οὐδὲ ἄηῆοΞ οὐδεὶΞ οὐδένα μετρήσει. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆπΞ ἀνάδοχον οἱ Α, Β, Γ, Δ, Ε, ὁ δὲ Α τὸν 
Β μὴ μετρείτω" ἢέχω, ὅτι οὐδὲ ἄῆῆοπ οὐδεὶΞ οὐδένα μετρήσει. 

Ὅτι μὲν οὖν οἱ Α, Β, Γ, Δ, Ε ἑξῆΞ ἀῆηήδουΞξ οὐ μετροῦσιν, φανερόν᾽ οὐδὲ 
χὰρ ὁ Α τὸν Β μετρεῖ. ἢέχω δή, ὅτι οὐδὲ ἄῆῆοΞκ οὐδεὶΞ οὐδένα μετρήσει. 

εἰ χὰρ δυνατόν, μετρείτω ὁ Α τὸν Γ. καὶ ὅσοι εἰσὶν οἱ Α, Β, Γ, τοσοῦτοι 
εἰηδήφθωσαν ἐηάχιστοι ἀριθμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν ἤόχον ἐχόντων τοῖΞ Α, Β, Γ 
οἱ Ζ, Η, Θ. 
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καὶ ἐπεὶ οἱ Ζ, Η, Θ ἐν τῷ αὐτῷ 
ἠόχῳ εἰσὶ τοῖΞ Α, Β, Γ, καί ἐστιν ἴσον 


Α.-Ὁ τὸ πῆῆθοΞ τῶν Α, Β, Γ τῷ πῆήθει τῶν 
Β.---- Ζ, Η, Θ, δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡΞ ὁ Α 
ἸΞΞΞΞΞ -- πρὸπ τὸν Γ, οὕτωΞ ὁ Ζ πρὸΞπ τὸν Θ. 
Ε καὶ ἐπεί ἐστιν ὧὼΞ ὁ Α πρὸΞπ τὸν 
Β, οὕτωΞ ὁ Ζ πρὸΞ τὸν Η, οὐ μετρεῖ 
Ζ.. δὲ ὁ Α τὸν Β, οὐ μετρεῖ ἄρα οὐδὲ ὁ 
Η... Ζ τὸν Η’ οὐκ ἄρα μονάξπ ἐστιν ὁ Ζ᾽ ἣ 
θ.---. δὰρ μονὰΞ πάντα ἀριθμὸν μετρεῖ. καί 


εἰσιν οἱ Ζ, Θ πρῶτοι πρὸΞ ἀῆηήδουπ 

[οὐδὲ ὁ Ζ ἄρα τὸν Θ μετρεῖ]. καί ἐστιν ὧΞπ ὁ Ζ πρὸΞ τὸν Θ, οὕτωΞ ὁ Α πρὸΞ 
τὸν Γ’ οὐδὲ ὁ Α ἄρα τὸν Γ μετρεῖ. 

ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ ἄῆῆοΞκ οὐδεὶΞπ οὐδένα μετρήσει ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


ζ΄. 

Ἐὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ [ἑξῆΞ] ἀνάδοχον, ὁ δὲ πρῶτοΞ τὸν 
ἔσχατον μετρῇ, καὶ τὸν δεύτερον μετρήσει. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆς 
ἀνάδοχον οἱ Α, Β, Γ, Δ, ὁ δὲ Α τὸν 
Δ μετρείτω ἢέχω, ὅτι καὶ ὁ Α τὸν Β 
μετρεῖ. 

Εἰ χὰρ οὐ μετρεῖ ὁ Α τὸν Β, οὐδὲ 
ἄηῆῆοΞ οὐδεὶΞ οὐδένα μετρήσει᾽ μετρεῖ 
δὲ ὁ Α τὸν Δ. μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ Α τὸν 
Β᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

η΄. 

Ἐὰν δύο ἀριθμῶν μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲξ ἀνάδοχον ἐμπίπτωσιν 
ἀριθμοί, ὅσοι εἰΞ αὐτοὺΞ μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲξ ἀνόδοχον ἐμπί- 
πτουσιν ἀριθμοί, τοσοῦτοι καὶ εἰΞ τοὺΞ τὸν αὐτὸν ἤόχον ἔχονταξ 
[αὐτοῖΞ] μεταξὺ κατὰ τὸ συνέχεΞξ ἀνάδοχον ἐμπεσοῦνται. 


Δύο χὰρ ἀριθμῶν τῶν Α, Β μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲπ ἀνάδοχον ἐμπι- 
πτέτωσαν ἀριθμοὶ οἱ Γ, Δ, καὶ πεποιήσθω ὧᾧπ ὁ Α πρὸΞ τὸν Β, οὕτωΞ ὁ Ε 
πρὸΞ τὸν Ζ᾽ ἢέχω, ὅτι ὅσοι εἰΞ τοὺΞ Α, Β μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲΞ ἀνάδῆοχον 
ἐμπεπτώκασιν ἀριθμοί, τοσοῦτοι καὶ εἰΞ τοὺπ Ε, Ζ μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲπ 
ἀνάδοχον ἐμπεσοῦνται. 
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Ὅσοι χάρ εἰσι τῷ πηήθει οἱ Α, Β, 
Γ, Δ, τοσοῦτοι εἰδήφθωσαν ἐπάχιστοι 
ἀριθμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον ἐχόν- 
των τοῖξπ Α, Γ, Δ, Β οἱ Η, Θ, ΚΑ, Λ’ οἱ 
ἄρα ἄκροι αὐτῶν οἱ Η, Λ πρῶτοι πρὸςξ 
ἀηηηῆουκ εἰσίν. 

καὶ ἐπεὶ οἱ Α, Γ, Δ, Β τοῖΞ Η, Θ, 
Κ, Λ ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ εἰσίν, καί ἐστιν 


ὲ χ Ης--ΞΞ Ξ Ξ Ὁ Εἴφξξξεξξῳ 
ἴσον τὸ πῆῆθοΞ τῶν Α, Γ, Δ, Β τῷ 
͵ -“ 7, ἡ" ᾽, - 9-------ὁ Μ.-.----.-.οὃ 
πῆήθει τῶν Η, Θ, Κ,, Λ, δι᾽ ἴσου ἄρα 
Κε-...... Νο---.... 


ἐστὶν ὧΞ ὁ Α πρὸκπ τὸν Β, οὕτω ὁ Η 
πρὸΞ τὸν Λ. ὧπ δὲ ὁ Α πρὸκ τὸν Β, 
οὕτωΞ ὁ Ε πρὸΞκ τὸν Ζ᾽ καὶ ὡΞ ἄρα ὁ 
Η πρὸς τὸν Λ, οὕτωΞξ ὁ Ε πρὸ τὸν Ζ. 

οἱ δὲ Η, Λ πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶτοι καὶ ἐηάχιστοι, οἱ δὲ ἐηάχιστοι ἀριθμοὶ 
μετροῦσι τοὺΞ τὸν αὐτὸν ἢόχον ἔχονταΞξ ἰσάκιΞ ὅ τε μείζων τὸν μείζονα 
καὶ ὁ ἐδάσσων τὸν ἐπάσσονα, τουτέστιν ὅ τε ἠχούμενοΞ τὸν ἠχούμενον καὶ 
ὁ ἑπόμενοΞ τὸν ἑπόμενον. ἰσάκιΞ ἄρα ὁ Η τὸν Ε μετρεῖ καὶ ὁ Λ τὸν Ζ. 
ὁσάκιΞ δὴ ὁ Η τὸν Ε μετρεῖ, τοσαυτάκιΞ καὶ ἑκάτεροπ τῶν Θ, Κ ἑκάτερον 
τῶν Μ, Ν μετρείτω: οἱ Η, Θ, Κ, Λ ἄρα τοὺξ Ε, Μ, Ν, Ζ ἰσάκιΞπ μετροῦσιν. 
οἱ Η, Θ, Κι, Λ ἄρα τοῖΞξ Ε, Μ, Ν, Ζ ἐν τῷ αὐτῷ Πόχῳ εἰσίν. 

ἀηηὰ οἱ Η, Θ. Κ, Λ τοῖξΞ Α, Γ, Δ, Β ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ εἰσίν: καὶ οἱ Α, Γ, Δ, 
Β ἄρα τοῖΞξ Ε, Μ, Ν, Ζ ἐν τῷ αὐτῷ Πἢόχῳ εἰσίν. οἱ δὲ Α, Γ, Δ, Β ἑξῇΞ ἀνάῆοχόν 
εἰσιν᾽ καὶ οἱ Ε, Μ, Ν, Ζ ἄρα ἑξῆς ἀνάδοχόν εἰσιν. ὅσοι ἄρα εἰΞ τοὺΞ Α, Β 
μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲπ ἀνάῆοχον ἐμπεπτώκασιν ἀριθμοί, τοσοῦτοι καὶ εἰ5 
τοὺΞ Ε, Ζ μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲξΞ ἀνάδῆοχον ἐμπεπτώκασιν ἀριθμοί᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


θ΄. 

Ἐὰν δύο ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸΞ ἀῆῆήδουΞ ὦσιν, καὶ εἰ αὐτοὺξ 
μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲΞξ ἀνάδῆοχον ἐμπίπτωσιν ἀριθμοί, ὅσοι εἰς 
αὐτοὺΞξΞ μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲξΞ ἀνάδῆοχον ἐμπίπτουσιν ἀριθμοί, το- 
σοῦτοι καὶ ἑκατέρου αὐτῶν καὶ μονάδοΞ μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲξ 
ἀνάδοχον ἐμπεσοῦνται. 


Ἔστωσαν δύο ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸπ ἀηηήῆουΞ οἱ Α, Β, καὶ εἰΞ αὐτοὺςξ 
μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲξ ἀνάδοχον ἐμπιπτέτωσαν οἱ Γ, Δ, καὶ ἐκκείσθω ἣ 
Ε μονάςπ᾽ ἢέχω, ὅτι ὅσοι εἰΞ τοὺΞ Α, Β μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲΞπ ἀνάδοχον 
ἐμπεπτώκασιν ἀριθμοί, τοσοῦτοι καὶ ἑκατέρου τῶν Α, Β καὶ τῆΞ μονάδος 


μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲπ ἀνάῆοχον ἐμπεσοῦνται. 
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" Η 


Εἰηήφθωσαν χὰρ δύο μὲν ἀριθμοὶ 


Α.- ἐπάχιστοι ἐν τῷ τῶν Α, Γ, Δ, Β ἢόχῳ 
Γ.----... ὄντεΞξ οἱ Ζ, Η, τρεῖΞε δὲ οἱ Θ, ΚΑ, Λ, 
Δε καὶ ἀεὶ ἑξῆΞ ἑνὶ πῆείουπ, ἕωΞ ἂν ἴσον 


δένηται τὸ πῆῆθοΞ αὐτῶν τῷ πῆήθει 
τῶν Α, Γ, Δ, Β. εἰηήφθωσαν, καὶ ἔ- 
στωσαν οἱ Μ, Ν, Ξ, Ο. 


“-- Ε.- Ι ν ͵ - τ ᾿" τ ν 
Ὁ φανερὸν δή, ὅτι ὁ μὲν Ζ ἑαυτὸν 
Η -...... αἢ αὖ υ2 ἕ " ἣν ᾿ 
ΘΝ ποῆπαπηῆασιάσαξπ τὸν Θ πεποίηκεν, τὸν 
᾿ 2... δὲ Θ ποῆηδαπῆασιάσαΞ τὸν Μ πεποίη- 
9-.-“.ὦ ὅ Ἑ τ ᾿ ᾿ , 
κεν, καὶ ὁ Η ἑαυτὸν μὲν ποηῆαπηασιά- 
Κ ο...............0 Ἐ.1 ᾿ ᾿ " ᾿ 
7.2 Ἡ.8 σαπ τὸν Λ πεποίηκεν, τὸν δὲ Λ ποῆ- 
Ἰλίφαξ  .----. ἡ Θ.4 Κι ΔΛ.9 ͵ ᾿ ἢ 
ΜῈ ΝΙ2Σ ἘΠῚ ο71Ὁ Παπηασιάσαβ τὸν Ο πεποίηκεν. 
᾿ Α.8. ΓΙΣ Δ.18 Β.27 καὶ ἐπεὶ οἱ Μ, Ν, Ξ, Ο ἐλπάχι- 
--- - στοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον ἐχόν- 
Ν.--.Ἕ.Ἅ.-Ξ:: των τοῖΞ Ζ, Η, εἰσὶ δὲ καὶ οἱ Α, Γ, 
Ξ Δ, Β ἐῆάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον 
οΟ ἐχόντων τοῖξΞ Ζ, Η, καί ἐστιν ἴσον τὸ 


πῆῆθοΞ τῶν Μ, Ν, Ξ, Ο τῷ πῆήθει τῶν 

Α, Γ, Δ, Β, ἕκαστοΞπ ἄρα τῶν Μ, Ν, Ξ, Ο ἑκάστῳ τῶν Α, Γ, Δ, Β ἴσοκ ἐστίν᾽ 
ἴσοΞπ ἄρα ἐστὶν ὁ μὲν Μ τῷ Α, ὁ δὲ Ο τῷ Β. 

καὶ ἐπεὶ ὁ Ζ ἑαυτὸν ποηῆαπῆασιάσαπ τὸν Θ πεποίηκεν, ὁ Ζ ἄρα τὸν Θ 
μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν τῷ Ζ μονάδαΞ. μετρεῖ δὲ καὶ ἣ Ε μονὰΞπ τὸν Ζ κατὰ 
τὰΞ ἐν αὐτῷ μονάδαε᾽ ἰσάκιΞ ἄρα ἣ Ε μονὰΞξ τὸν Ζ ἀριθμὸν μετρεῖ καὶ ὁ 
Ζ τὸν Θ. ἔστιν ἄρα ὧὡΞξ ἣ Ε μονὰΞξ πρὸΞκ τὸν Ζ ἀριθμόν, οὕτωΞξ ὁ Ζ πρὸς 
τὸν Θ. πάῆιν, ἐπεὶ ὁ Ζ τὸν Θ ποηῆΠαπῆασιάσαΞπ τὸν Μ πεποίηκεν, ὁ Θ ἄρα 
τὸν Μ μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν τῷ Ζ μονάδαΞπ. μετρεῖ δὲ καὶ ἣ Ε μονὰΞπ τὸν Ζ 
ἀριθμὸν κατὰ τὰκ ἐν αὐτῷ μονάδαεπ᾽ ἰσάκιΞ ἄρα ἣ Ε μονὰΞκ τὸν Ζ ἀριθμὸν 
μετρεῖ καὶ ὁ Θ τὸν Μ. ἔστιν ἄρα ὧπ ἡἣ Ε μονὰπ πρὸκ τὸν Ζ ἀριθμόν, οὕτωπ 
ὁ Θ πρὸΞκ τὸν Μ. 

ἐδείχθη δὲ καὶ ὧπ ἣ Ε μονὰξπ πρὸΞκ τὸν Ζ ἀριθμόν, οὕτωΞ ὁ Ζ πρὸπ τὸν 
Θ᾽ καὶ ὧΞ ἄρα ἣ Ε μονὰξ πρὸπ τὸν Ζ ἀριθμόν, οὕτωΞ ὁ Ζ πρὸΞ τὸν Θ καὶ 
ὁ Θ πρὸςκ τὸν Μ. ἴσοΞπ δὲ ὁ Μ τῷ Α᾽ ἔστιν ἄρα ὧΞξ ἣ Ε μονὰΞξ πρὸΞκ τὸν Ζ 
ἀριθμόν, οὕτωΞπ ὁ Ζ πρὸΞ τὸν Θ καὶ ὁ Θ πρὸκ τὸν Α. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὧΞ ἣ Ε μονὰΞ πρὸΞ τὸν Η ἀριθμόν, οὕτωΞ ὁ Η 
πρὸΞ τὸν Λ καὶ ὁ Λ πρὸΞκ τὸν Β. ὅσοι ἄρα εἰΞ τοὺΞ Α, Β μεταξὺ κατὰ τὸ 
συνεχὲΞ ἀνάῆοχον ἐμπεπτώκασιν ἀριθμοί, τοσοῦτοι καὶ ἑκατέρου τῶν Α, Β 
καὶ μονάδοΞ τῇΞ Ε μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲπ ἀνάῆοχον ἐμπεπτώκασιν ἀριθμοί" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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, 


ι΄. 

Ἐάν δύο ἀριθμῶν ἑκατέρου καὶ μονάδοΞ μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲξ 
ἀνάδοχον ἐμπίπτωσιν ἀριθμοί, ὅσοι ἑκατέρου αὐτῶν καὶ μονάδοΞπ με- 
ταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲΞ ἀνάδῆοχον ἐμπίπτουσιν ἀριθμοί, τοσοῦτοι καὶ 
εἰΞ αὐτοὺΞ μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲξ ἀνάδοχον ἐμπεσοῦνται. 


Δύο χὰρ ἀριθμῶν τῶν Α, Β καὶ μονάδοΞ τῆπ Γ μεταξύ κατὰ τὸ συνεχὲξ 
ἀνάδοχον ἐμπιπτέτωσαν ἀριθμοὶ οἵ τε Δ, Ε καὶ οἱ Ζ, Η’ ἢέχω, ὅτι ὅσοι 
ἑκατέρου τῶν Α, Β καὶ μονάδοΞ τῆΞ Γ μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲπ ἀνάδοχον 
ἐμπεπτώκασιν ἀριθμοί, τοσοῦτοι καὶ εἰΞ τοὺπ Α, Β μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲδπ 
ἀνάῆδοχον ἐμπεσοῦνται. 


Ὁ Δ χὰρ τὸν Ζ ποῆηαπηασιάσαϑπ 
τὸν Θ ποιείτω, ἑκάτεροΞ δὲ τῶν Δ, Ζ Δ... Γω 


Ν Θ ἢ ἢ ͵ τ , -“ ω ὃ 
τὸν Θ ποηηαπηασιάσαπ ἑκάτερον τῶν Ζιοις Ὁ τὰς 
Κ, Λ ποιείτω. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὧΞ ἡ Γ 3.2 2. 13 

᾿ εἶ Α εἿ 2 Ψ τ] τ α α ὑ αὖ ὃ 
μονὰπ πρὸΞπ τὸν Δ ἀριθμόν, οὕτωΞ ὁ Ε.--.Ὁ 
Δ πρόπ τὸν Ε, ἰσάκι ἄρα ἢ Γ μονὰπ Θ τ 

ὲ ᾿ δ η Ὶ ἡ ὲ Δ. Ζ.8 
τὸν Δ ἀριθμὸν μετρεῖ καὶ ὃ Δ τὸν Ε. ῬἜΕΞΕΟΣΞΟ πιστῶν 
ἡ δὲ Γ μονὰΞκ τὸν Δ ἀριθμὸν μετρεῖ Α.Β. ΚΙ ΛΙΒ ΒΤ 


κατὰ τὰκ ἐν τῷ Δ μονάδαπ᾽ καὶ ὁ Δ 
ἄρα ἀριθμὸΞκ τὸν Ε μετρεῖ κατὰ τὰς 
ἐν τῷ Δ μονάδαςπ᾽ ὁ Δ ἄρα ἑαυτὸν 
ποηῆηαπῆασιάσαπ τὸν Ε πεποίηκεν. λε--ς-ς-ςςς----- 

πάδῆιν, ἐπεί ἐστιν ὧΞ ἣ Γ ἰμονὰϑ] 58 
πρὸΞ τὸν Δ ἀριθμὸν, οὕτωπ ὁ Ε πρὸς 
τὸν Α, ἰσάκιΞ ἄρα ἣ Γ μονὰπ τὸν Δ 
ἀριθμὸν μετρεῖ καὶ ὁ Ε τὸν Α. ἡ δὲ Γ μονὰΞπ τὸν Δ ἀριθμὸν μετρεῖ κατὰ 
τὰκ ἐν τῷ Δ μονάδαε᾽ καὶ ὁ Ε ἄρα τὸν Α μετρεῖ κατὰ τὰ ἐν τῷ Δ μονάδαε᾽ 
ὁ Δ ἄρα τὸν Ε ποῆῆηαπῆασιάσαξ τὸν Α πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ 
μὲν Ζ ἑαυτὸν ποῆηαπῆασιάσαΞπ τὸν Η πεποίηκεν, τὸν δὲ Η ποῆηΠαπῆασιάσαπ 
τὸν Β πεποίηκεν. 

καὶ ἐπεὶ ὁ Δ ἑαυτὸν μὲν ποῆηαπῆασιάσαΞξ τὸν Ε πεποίηκεν, τὸν δὲ Ζ 
ποηῆαπηασιάσαξ τὸν Θ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὧὡΞξ ὁ Δ πρὸ τὸν Ζ, οὕτωΞ ὁ 
Ε πρὸπ τὸν Θ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὧΞπ ὁ Δ πρὸ τὸν Ζ, οὕτωΞ ὁ Θ πρὸΞ 
τὸν Η. καὶ ὡΞξ ἄρα ὁ Ε πρὸΞκ τὸν Θ, οὕτωΞ ὁ Θ πρὸ τὸν Η. 

πάῆιν, ἐπεὶ ὁ Δ ἑκάτερον τῶν Ε, Θ ποηῆαπῆασιάσαΞπ ἑκάτερον τῶν Α, Κα 
πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὧξκ ὁ Ε πρὸΞ τὸν Θ, οὕτωΞξ ὁ Α πρὸκ τὸν Κ. ἀηῆ᾿ ὡπ ὁ 
Ε πρὸς τὸν Θ, οὕτωΞξ ὁ Δ πρὸκ τὸν Ζ᾽ καὶ ὼΞ ἄρα ὁ Δ πρὸΞ τὸν Ζ, οὕτωΞ 


Α.-- 


Κ..-ἝἘ.-- 
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ὁ Α πρὸς τὸν Κ. 

πάηιν, ἐπεὶ ἑκάτεροΞ τῶν Δ, Ζ τὸν Θ ποῆηΠαπηασιάσαξΞ ἑκάτερον τῶν Κ, 
Λ πεποίηκεν, ἕστιν ἄρα ὡξ ὁ Δ πρὸπ τὸν Ζ, οὕτωΞ ὁ Κ πρὸΞ τὸν Λ. ἀηδῆ’ ὡΞξ 
ὁ Δ πρὸΞκ τὸν Ζ, οὕτωΞ ὁ Α πρὸκ τὸν Κ' καὶ ὧΞ ἄρα ὁ Α πρὸκ τὸν Κ, οὕτωΞξ 
ὁ Κ πρὸ τὸν Λ. ἔτι ἐπεὶ ὁ Ζ ἑκάτερον τῶν Θ, Η ποῆῆαπηασιάσαξ ἑκάτερον 
τῶν Λ, Β πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὧΞ ὁ Θ πρὸ τὸν Η, οὕτωΞπ ὁ Λ πρὸ τὸν Β. 
ὧὦπ δὲ ὁ Θ πρὸκπ τὸν Η, οὕτωΞ ὁ Δ πρὸκ τὸν Ζ᾽ καὶ ὧΞ ἄρα ὁ Δ πρὸκ τὸν Ζ, 


τ 


οὕτωΞ ὁ Λ πρὸκ τὸν Β. 

ἐδείχθη δὲ καὶ ὧπ ὁ Δ πρὸ τὸν Ζ, οὕτωΞ ὅ τε Α πρὸπ τὸν Κ καὶ 
Κ πρὸς τὸν Λ’ καὶ ὧΞ ἄρα ὁ Α πρὸπ τὸν Κ, οὕτωΞ ὁ Κ πρὸΞκ τὸν Λ καὶ 
Λ πρὸΞκ τὸν Β. οἱ Α, Κ, Λ, Β ἄρα κατὰ τὸ συνεχὲΞ ἑξῆςπ εἰσιν ἀνάδοχον. 
ὅσοι ἄρα ἑκατέρου τῶν Α, Β καὶ τῆΞπ Γ μονάδοΞ μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲπ 
ἀνάδοχον ἐμπίπτουσιν ἀριθμοί, τοσοῦτοι καὶ εἰΞ τοὺΞ Α, Β μεταξὺ κατὰ τὸ 
συνεχὲΞπ ἐμπεσοῦνται᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ὁ 
ὁ 


ια΄. 
Δύο τετραχώνων ἀριθμῶν εἷΞ μέσοΞ ἀνάδοχόν ἐστιν ἀριθμόξ, καὶ 
ὁ τετράχωνοΞ πρὸΞ τὸν τετράχωνον διπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ 
πῆευρὰ πρὸΞ τὴν πῆευράν. 


Ἔστωσαν τετράχωνοι ἀριθμοὶ οἱ Α, Β, καὶ τοῦ μὲν Α πῆευρὰ ἔστω ὁ Γ, 
τοῦ δὲ Β ὁ Δ’ ἢέχω, ὅτι τῶν Α, Β εἷΞ μέσοΞ ἀνάδοχόν ἐστιν ἀριθμόπ, καὶ ὁ 
Α πρὸΞ τὸν Β διπῆασίονα ἤόχον ἔχει ἤπερ ὁ Γ πρὸς τὸν Δ. 

Ὁ Γ χὰρ τὸν Δ ποηηαπηασιάσαΞξ 
τὸν Ε ποιείτω. καὶ ἐπεὶ τετράχωνόξ 
ἐστιν ὁ Α, πῆευρὰ δὲ αὐτοῦ ἐστιν ὁ Γ, 


Α.-.. ,.Β 


Γ -----... Δς.. 
ὁ Γ ἄρα ἑαυτὸν ποῆηαπηασιάσαπ τὸν 
Ε------ Α πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ 
Δ ἑαυτὸν ποῆηαπηασιάσαξ τὸν Β πε- 
ποίηκεν. 


ἐπεὶ οὖν ὁ Γ ἑκάτερον τῶν Γ, Δ ποῆῆαπῆασιάσαΞ ἑκάτερον τῶν Α, Ε 
πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὧξ ὁ Γ πρὸΞκ τὸν Δ, οὕτωΞ ὁ Α πρὸ τὸν Ε. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ὡξ ὁ Γ πρὸΞκ τὸν Δ, οὕτωΞ ὁ Ε πρὸΞ τὸν Β. καὶ ὑΞ ἄρα ὁ 
πρὸΞ τὸν Ε, οὕτωπ ὁ Ε πρὸΞ τὸν Β. τῶν Α, Β ἄρα εἷΞ μέσοΞπ ἀνάδοχόν ἐστιν 
ἀριθμόκ. 

Λέχω δή, ὅτι καὶ ὁ Α πρὸΞ τὸν Β διπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ὁ Γ πρὸΞξ 
τὸν Δ. ἐπεὶ χὰρ τρεῖΞ ἀριθμοὶ ἀνάδοχόν εἰσιν οἱ Α, Ε, Β, ὁ Α ἄρα πρὸ 
τὸν Β διπηασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ὁ Α πρὸπ τὸν Ε. ὧπ δὲ ὁ Α πρὸ τὸν Ε, 
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οὕτωΞ ὁ Γ πρὸΞ τὸν Δ. ὁ Α ἄρα πρὸκ τὸν Β διπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ 
Γ πῆευρὰ πρὸΞ τὴν Δ’ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιβ΄. 
Δύο κύβων ἀριθμῶν δύο μέσοι ἀνάδοχόν εἰσιν ἀριθμοί, καὶ ὁ κύβος 
πρὸΞ τὸν κύβον τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ πῆευρὰ πρὸ τὴν 
πῆευράν. 


Ἔστωσαν κύβοι ἀριθμοὶ οἱ Α, Β καὶ τοῦ μὲν Α πηευρὰ ἔστω ὁ Γ, τοῦ δὲ 
Β ὁ Δ’ ἢέχω, ὅτι τῶν Α, Β δύο μέσοι ἀνάδοχόν εἰσιν ἀριθμοί, καὶ ὁ Α πρὸ 
τὸν Β τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ὁ Γ πρὸπ τὸν Δ. 


Ὁ χὰρ Γ ἑαυτὸν μὲν ποῆδαπῆα- 


σιάσαΞπ τὸν Ε ποιείτω, τὸν δὲ Δ ποῆ- Α 
ΠαπῆασιάσαΞ τὸν Ζ ποιείτω, ὁ δὲ Δ Γ.- 
ἑαυτὸν ποῆηαπηασιάσαΞξ τὸν Η ποιεί- ᾿ 
τ ἢ " -“ ν ς-..9 
τω, ἑκάτεροΞκ δὲ τῶν Γ, Δ τὸν Ζ ποῆ- Τ2 Δ.8 


Ἐ4 2.6 Η.9 


ἠΠαπῆασιάσαπ ἑκάτερον τῶν Θ, Κ ποιεί- Α.8. Θ.2 ΚΙΒ ΒΤ 


Εἰ τὸ 
τυ. Ζ------. 
Καὶ ἐπεὶ κύβοΞ ἐστὶν ὁ Α, πῆευ- Η.--Ὁ 
ρὰ δὲ αὐτοῦ ὁ Γ, καὶ ὁ Γ ἑαυτὸν μὲν 
ποηῆαπηασιάσαξ τὸν Ε πεποίηκεν, ὁ Γ ᾿ 


ἄρα ἑαυτὸν μὲν ποῆῆαπηασιάσαπ τὸν 
Ε πεποίηκεν, τὸν δὲ Ε ποηπαπῆασιά- 
σαδ τὸν Α πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ Δ ἑαυτὸν μὲν ποηῆαπῆασιάσαϑπ 
τὸν Η πεποίηκεν, τὸν δὲ Η ποῆηαπηασιάσαξ τὸν Β πεποίηκεν. 

καὶ ἐπεὶ ὁ Γ ἑκάτερον τῶν Γ, Δ ποῆῆαπῆασιάσαξΞ ἑκάτερον τῶν Ε, Ζ 
πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὧὡξ ὁ Γ πρὸπ τὸν Δ, οὕτωπ ὁ Ε πρὸΞπ τὸν Ζ. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ὡΞ ὁ Γ πρὸΞ τὸν Δ, οὕτωΞ ὁ Ζ πρὸΞ τὸν Η. πάῆιν, ἐπεὶ ὁ 
Γ ἑκάτερον τῶν Ε, Ζ ποῆηῆαπηασιάσαΞπ ἑκάτερον τῶν Α, Θ πεποίηκεν, ἔστιν 
ἄρα ὧὡΞξ ὁ Ε πρὸκ τὸν Ζ, οὕτωΞ ὁ Α πρὸΞ τὸν Θ. ὡὧὡΞκπ δὲ ὁ Ε πρὸ τὸν Ζ, 
οὕτωΞ ὁ Γ πρὸΞπ τὸν Δ’ καὶ ὧΞ ἄρα ὁ Γ πρὸκ τὸν Δ, οὕτωΞξ ὁ Α πρὸκ τὸν Θ. 

πάῆιν, ἐπεὶ ἑκάτεροΞ τῶν Γ, Δ τὸν Ζ ποῆηαπῆηασιάσαΞ ἑκάτερον τῶν Θ, 
Κ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡξ ὁ Γ πρὸΞκ τὸν Δ, οὕτωΞ ὁ Θ πρὸ τὸν Κ. πάῆιν, 
ἐπεὶ ὁ Δ ἑκάτερον τῶν Ζ, Η ποῆῆαπηασιάσαΞ ἑκάτερον τῶν Κ, Β πεποίηκεν, 
ἔστιν ἄρα ὧΞκ ὁ Ζ πρὸΞκ τὸν Η, οὕτωΞξ ὁ Κ πρὸΞπ τὸν Β. ὧΞκπ δὲ ὁ Ζ πρὸΞπ τὸν 
Η, οὕτωΞ ὁ Γ πρὸπ τὸν Δ’ καὶ ὧΞ ἄρα ὁ Γ πρὸπ τὸν Δ, οὕτωΞ ὅ τε Α πρὸΞ 
τὸν Θ καὶ ὁ Θ πρὸ τὸν Κ καὶ ὁ Κ πρὸΞ τὸν Β. τῶν Α, Β ἄρα δύο μέσοι 
ἀνάδοχόν εἰσιν οἱ Θ, Κ. 
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Λέχω δή, ὅτι καὶ ὁ Α πρὸΞ τὸν Β τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ὁ Γ πρὸΞξ 
τὸν Δ. ἐπεὶ χὰρ τέσσαρεξ ἀριθμοὶ ἀνάποχόν εἰσιν οἱ Α, Θ, Κ, Β, ὁ Α ἄρα 
πρὸΞ τὸν Β τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ὁ Α πρὸπ τὸν Θ. ὧὡξκ δὲ ὁ Α πρὸ 
τὸν Θ, οὕτωΞ ὁ Γ πρὸπ τὸν Δ’ καὶ ὁ Α [ἄρα] πρὸΞ τὸν Β τριπβασίονα ἢόχον 
ἔχει ἤπερ ὁ Γ πρὸπ τὸν Δ’ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιχ΄. 

Ἐὰν ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆΞ ἀνάδοχον, καὶ ποῆῆαπῆα- 
σιάσαΞ ἕκαστοΞ ἑαυτὸν ποιῇ τινα, οἱ κψενόμενοι ἐξ αὐτῶν ἀνάδοχον 
ἔσονται᾽ καὶ ἐὰν οἱ ἐξ ἀρχῆΞ τοὺΞ χενομένουΞ ποῆηῆαπηασιάσαντεξ 
ποιῶσί τιναΞ, καὶ αὐτοὶ ἀνάδοχον ἔσονται [καὶ ἀεὶ περὶ τοὺΞ ἄκρουξ 
τοῦτο συμβαίνει]. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆκ ἀνάδοχον, οἱ Α. Β, Γ, ὧΞξ ὁ Α πρὸς τὸν 
Β, οὕτωΞ ὁ Β πρὸκ τὸν Γ, καὶ οἱ Α, Β, Γ ἑαυτοὺΞ μὲν ποῆπαπηασιάσαντεξ 
τοὺΞ Δ, Ε, Ζ ποιείτωσαν, τοὺΞ δὲ Δ, Ε, Ζ ποηῆαπηασιάσαντεξ τοὺΞκ Η, Θ, Κ 
ποιείτωσαν᾽ ἢέχω, ὅτι οἵ τε Δ, Ε, Ζ καὶ οἱ Η, Θ, Κ ἑξῆς ἀνάδοχον εἰσιν. 


Α.-ὁ Ὁ μὲν χὰρ Α τὸν Β ποῆηηαπηῆασιά- 
Β.- "--" σαδπ τὸν Λ ποιείτω, ἑκάτεροΞ δὲ τῶν 
[ φπσετῷ ΔΑΒ Α, Β τὸν Λ ποῆπαπῆασιάσαΞ ἑκάτε- 
ΗΜΝΘ »ὲ ͵ . , τ 

ὰ ρον τῶν Μ, Ν ποιείτω. καὶ πάῆιν ὁ 
εἰ τ τ μὲν Β τὸν Γ ποῆῆαπηασιάσαξ τὸν Ξ 
Ἐ ΞΖ Ἡ ε ᾿ " “ ε Ξ- 

Ζ δ΄ πκ ποιείτω, ἑκάτεροΞ δὲ τῶν Β. Γ τὸν Ξ 


ποηηαπῆηασιάσαΞπ ἑκάτερον τῶν Ο, Π 

ποιείτω. 
ὉμοίωΞπ δὴ τοῖΞ ἐπάνω δεῖξομεν, 
κ«....ςὦΦ ῸὋἝὋἝὋἝὋ ,,  ὅτιοϊΔ, ΔΛ,Ε καὶ οἱ Η, Μ, Ν, Θ ἑξῆς 
εἰσιν ἀνάδοχον ἐν τῷ τοῦ Α πρὸΞ τὸν 


Λφιττττ Β ἠόχῳ, καὶ ἔτι οἱ Ε, Ξ, Ζ καὶ οἱ Θ, Ο, 
Μ -------..-.-.. Π, Κ ἑξῆς εἰσιν ἀνάῆοχον ἐν τῷ τοῦ 
Ν---------ο Β πρὸκπ τὸν Γ ἢόχψ. καί ἐστιν υ5 ὁ ἡ 
᾿ πρὸΞ τὸν Β, οὕτωΞ ὁ Β πρὸς τὸν Γ᾽ 
τήσασιαανι καὶ οἱ Δ, Λ, Ε ἄρα τοῖξ Ε, Ξ, Ζ ἐν τῷ 


αὐτῷ ἢόχῳ εἰσὶ καὶ ἔτι οἱ Η, Μ.,Ν,Θ 
τοῖΞ Θ, Ο, Π, Κ. καί ἐστιν ἴσον τὸ 
μὲν τῶν Δ, Λ, Ε πῆῆθοΞ τῷ τῶν Ε, Ξ, Ζ πῆήθει, τὸ δὲ τῶν Η, Μ, Ν, Θ τῷ 
τῶν Θ, Ο, Π, Κ' δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡΞξ μὲν ὁ Δ πρὸκ τὸν Ε, οὕτωΞξ ὁ Ε πρὸΞξ 
τὸν Ζ, ὑπ δὲ ὁ Η πρὸπ τὸν Θ, οὕτωΞ ὁ Θ πρὸκ τὸν Κ’ ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ιδ΄. 

Ἐὰν τετράχωνοΞ τετράχωνον μετρῇ, καὶ ἣ πῆευρὰ τὴν πῆευρὰν 
μετρήσει καὶ ἐὰν ἣ πῆευρὰ τὴν πῆευρὰν μετρῇ, καὶ ὁ τετράχωνοςΞ 
τὸν τετράχωνον μετρήσει. 

Ἔστωσαν τετράχωνοι ἀριθμοὶ οἱ Α, Β, πῆευραὶ δὲ αὐτῶν ἔστωσαν οἱ Γ, 
Δ, ὁ δὲ Α τὸν Β μετρείτω᾽ ἢέχω, ὅτι καὶ ὁ Γ τὸν Δ μετρεῖ. 

Ὁ Γ χὰρ τὸν Δ ποηῆαπηασιάσαξ 
τὸν Ε ποιείτω οἱ Α, Ε, Β ἄρα ἑξῆς 
ἀνάηοχόν εἰσιν ἐν τῷ τοῦ Γ πρὸΞκ τὸν 
ΓὼΞ- ἂς; Δ ἢόχῳ. καὶ ἐπεὶ οἱ Α, Ε, Β ἐξῆΞ ἀ- 
νάδοχόν εἰσιν, καὶ μετρεῖ ὁ Α τὸν Β, 
μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ Α τὸν Ε. καί ἐστιν 
ὼπ ὁ Α πρὸΞκ τὸν Ε, οὕτωΞ ὁ Γ πρὸΞξ 
τὸν Δ᾽ μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ Γ τὸν Δ. 

Πάῆιν δὴ ὁ Γ τὸν Δ μετρείτω᾽ ἢέχω, ὅτι καὶ ὁ Α τὸν Β μετρεῖ. ἰῶν χὰρ 
αὐτῶν κατασκευασθέντων ὁμοίωςξ δείξομεν, ὅτι οἱ Α, Ε, Β ἑξῆΞςΞ ἀνάδοχόν 
εἰσιν ἐν τῷ τοῦ Γ πρὸΞ τὸν Δ ἢόχῳ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὧΞξ ὁ Γ πρὸ τὸν Δ, 
οὕτωΞ ὁ Α πρὸ τὸν Ε, μετρεῖ δὲ ὁ Γ τὸν Δ, μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ Α τὸν Ε. καί 
εἰσιν οἱ Α, Ε, Β ἑξῇΞ ἀνάδοχον᾽ μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ Α τὸν Β. 

Ἐὰν ἄρα τετράχωνοΞ τετράχωνον μετρῇ, καὶ ἣ πῆευρὰ τὴν πῆευρὰν 
μετρήσει᾽ καὶ ἐὰν ἣ πῆευρὰ τὴν πῆευρὰν μετρῇ, καὶ ὁ τετράχωνοΞπ τὸν 
τετράχωνον μετρήσει᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Α-----.. Β.-. ὁ ὁ 


Ε ----.... 


ιε΄. 

Ἐὰν κύβοΞπΞ ἀριθμὸς κύβον ἀριθμὸν μετρῇ, καὶ ἣ πῆευρὰ τὴν 
πῆευρὰν μετρήσει καὶ ἐὰν ἡἣ πῆευρὰ τὴν πῆευρὰν μετρῇ, καὶ ὁ 
κύβοΞ τὸν κύβον μετρήσει. 

ΚύβοΞκ χὰρ ἀριθμὸξ ὁ Α κύβον τὸν Β μετρείτω, καὶ τοῦ μὲν Α πῆευρὰ 
ἔστω ὁ Γ, τοῦ δὲ Β ὁ Δ’ ἢέχω, ὅτι ὁ Γ τὸν Δ μετρεῖ. 


Ὁ Γ χὰρ ἑαυτὸν ποῆηαπηασιάσαξ 
τὸν Ε ποιείτω, ὁ δὲ Δ ἑαυτὸν ποῆ- 
ΠαπῆασιάσαΞ τὸν Η ποιείτω, καὶ ἔ- 
τι ὁ Γ τὸν Δ ποῆΠαπηασιάσαξ τὸν Ζ 
[ποιείτω], ἑκάτεροΞ δὲ τῶν Γ, Δ τν “ππτΠὺ᾽πσπππτττ- 

Ζ ποῆηαπηασιάσαΞξ ἑκάτερον τῶν Θ, Κωτ ῖτ’ἑιιτγεοεϑρ,Ζιοο 
Κ ποιείτω. 
φανερὸν δή, ὅτι οἱ Ε, Ζ, Η καὶ οἱ Α, Θ, Κ, Β ἑξῆΞ ἀνάποχόν εἰσιν ἐν τῷ 
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τοῦ Γ πρὸΞ τὸν Δ ἢἤόχῳ. καὶ ἐπεὶ οἱ Α, Θ, Κ, Β ἑξῆς ἀνάδοχόν εἰσιν, καὶ 
μετρεῖ ὁ Α τὸν Β, μετρεῖ ἄρα καὶ τὸν Θ. καί ἐστιν ὑπ ὁ Α πρὸΞκ τὸν Θ, 
οὕτωΞ ὁ Γ πρὸκ τὸν Δ’ μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ Γ τὸν Δ. 

᾿Αηηὰ δὴ μετρείτω ὁ Γ τὸν Δ’ ἢέχω, ὅτι καὶ ὁ Α τὸν Β μετρήσει. Τῶν 
χὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων ὁμοίωΞπ δὴ δείξομεν, ὅτι οἱ Α, Θ, Κ, Β ἑξῆς 
ἀνάδοχόν εἰσιν ἐν τῷ τοῦ Γ πρὸΞπ τὸν Δ ἢόχψ. καὶ ἐπεὶ ὁ Γ τὸν Δ μετρεῖ, 
καί ἐστιν ὧΞξ ὁ Γ πρὸΞ τὸν Δ, οὕτωΞ ὁ Α πρὸκ τὸν Θ, καὶ ὁ Α ἄρα τὸν Θ 
μετρεῖ᾽ ὥστε καὶ τὸν Β μετρεῖ ὁ Α᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

ια΄. 

Ἐὰν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞ τετράχωνον ἀριθμὸν μὴ μετρῇ, οὐδὲ ἣ 
πῆηευρὰ τὴν πῆευρὰν μετρήσει κἂν ἣ πῆευρὰ τὴν πῆευρὰν μὴ μετρῇ; 
οὐδὲ ὁ τετράχωνοΞ τὸν τετράχωνον μετρήσει. 

Ἔστωσαν τετράχωνοι ἀριθμοὶ οἱ Α, Β, πῆευραὶ δὲ αὐτῶν ἔστωσαν οἱ Γ, 
Δ, καὶ μὴ μετρείτω ὁ Α τὸν Β᾽ ἤξχω, ὅτι οὐδὲ ὁ Γ τὸν Δ μετρεῖ. 

Εἰ χὰρ μετρεῖ ὁ Γ τὸν Δ, μετρήσει 
καὶ ὁ Α τὸν Β. οὐ μετρεῖ δὲ ὁ Α τὸν 
Β᾽ οὐδὲ ἄρα ὁ Γ τὸν Δ μετρήσει. Μὴ 
μετρείτω [δὴ] πάδιν ὁ Γ τὸν Δ’ ἢέχω, 
ὅτι οὐδὲ ὁ Α τὸν Β μετρήσει. Εἰ χὰρ 
μετρεῖ ὁ Α τὸν Β, μετρήσει καὶ ὁ Γ τὸν Δ. οὐ μετρεῖ δὲ ὁ Γ τὸν Δ᾽ οὐδ᾽ 
ἄρα ὁ Α τὸν Β μετρήσει᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιζ΄. 
Ἐὰν κύβοΞ ἀριθμὸΞξ κύβον ἀριθμὸν μὴ μετρῇ, οὐδὲ ἣ πῆευρὰ τὴν 
πῆευρὰν μετρήσει. κἂν ἣ πῆευρὰ τὴν πῆευρὰν μὴ μετρῇ, οὐδὲ ὁ 
κύβοΞ τὸν κύβον μετρήσει. 


Γ --.9 Δς.. 


ΚύβοΞπ χὰρ ἀριθμὸΞπ ὁ Α κύβον ἀριθμὸν τὸν Β μὴ μετρείτω, καὶ τοῦ μὲν 

Α πηευρὰ ἔστω ὁ Γ, τοῦ δὲ Β ὁ Δ’ Πέχω, ὅτι ὁ Γ τὸν Δ οὐ μετρήσει. 
Εἰ χὰρ μετρεῖ ὁ Γ τὸν Δ, καὶ ὁ) 
τὸν Β μετρήσει. οὐ μετρεῖ δὲ ὁ Α τὸν 
Γω Β᾽ οὐδ᾽ ἄρα ὁ Γ τὸν Δ μετρεῖ. ᾿Αηηὰ 
Δρτος δὴ μὴ μετρείτω ὁ Γ τὸν Δ’ ἢέχω, ὅτι 
οὐδὲ ὁ Α τὸν Β μετρήσει. Εἰ χὰαρ ὁ α 
τὸν Β μετρεῖ, καὶ ὁ Γ τὸν Δ μετρήσει. οὐ μετρεῖ δὲ ὁ Γ τὸν Δ᾽ οὐδ᾽ ἄρα ὁ 

Α τὸν Β μετρήσει᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Αφακ.... ς 


Β 
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ιη΄. 

Δύο ὁμοίων ἐπιπέδων ἀριθμῶν εἷἶε μέσοΞ ἀνάδοχόν ἐστιν ἀριθμόΞξ᾽ 
καὶ ὁ ἐπίπεδοΞ πρὸΞ τὸν ἐπίπεδον διπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ 
ὁμόῆοχοΞ πῆευρὰ πρὸΞ τὴν ὁμόδοχον πῆευράν. 

Ἔστωσαν δύο ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριθμοὶ οἱ Α, Β, καὶ τοῦ μὲν Α πῆευραὶ 
ἔστωσαν οἱ Γ, Δ ἀριθμοί, τοῦ δὲ Β οἱ Ε, Ζ. καὶ ἐπεὶ ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν οἱ 
ἀνάδοχον ἔχοντεΞ τὰΞ πῆευράξπ, ἔστιν ἄρα ὡξκ ὁ Γ πρὸς τὸν Δ, οὕτωΞ ὁ Ε 
πρὸΞ τὸν Ζ. ἢΠέχω οὖν, ὅτι τῶν Α, Β εἷΞ μέσοΞ ἀνάδοχόν ἐστιν ἀριθμόπ, καὶ 
ὁ Α πρὸςκ τὸν Β διπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ὁ Γ πρὸΞ τὸν Ε ἢ ὁ Δ πρὸΞκ τὸν 
Ζ, τουτέστιν ἤπερ ἣ ὁμόδοχοΞ πῆευρὰ πρὸΞπΞ τὴν ὁμόδοχον [πῆευράν]. 

ΚΚαὶ ἐπεί ἐστιν ὧπ ὁ Γ πρὸκπ τὸν Δ, 
οὕτωΞ ὁ Ε πρὸΞπ τὸν Ζ, ἐναδῆὰξ ἄρα Α--- 
ἐστὶν ὡΞπ ὁ Γ πρὸΞπ τὸν Ε, ὁ Δ πρὸς ἤεξξο. ἄρτος 
τὸν Ζ. καὶ ἐπεὶ ἐπίπεδόΞξ ἐστιν ὁ Α, 
πῆευραὶ δὲ αὐτοῦ οἱ Γ, Δ, ὁ Δ ἄρα 
τὸν Γ ποῆηῆαπῆασιάσαπ τὸν Α πεποί- 
κεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ Ε τὸν 
Ζ ποῆῆαπηασιάσαΞπ τὸν Β πεποίηκεν. 
ὁ Δ δὴ τὸν Ε ποῆῆαπῆασιάσαξ τὸν Η 
ποιείτω. 

καὶ ἐπεὶ ὁ Δ τὸν μὲν Γ ποῆῆαπῆασιάσαΞπ τὸν Α πεποίηκεν, τὸν δὲ Ε 
ποηῆαπηασιάσαξ τὸν Η πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡξπ ὁ Γ πρὸΞπ τὸν Ε, οὕτως ὁ“ 
πρὸΞ τὸν Η. ἀῆδ᾿ ὡΞ ὁ Γ πρὸΞ τὸν Ε, [ἰοὕτωπ] ὁ Δ πρὸΞπ τὸν Ζ᾽ καὶ ὧΞ ἄρα 
ὁ Δ πρὸκ τὸν Ζ, οὕτωΞ ὁ Α πρὸκ τὸν Η. 

πάηῆιν, ἐπεὶ ὁ Ε τὸν μὲν Δ ποῆπαπῆασιάσαΞ τὸν Η πεποίηκεν, τὸν δὲ Ζ 
ποηπαπηασιάσαξ τὸν Β πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡΞξ ὁ Δ πρὸκ τὸν Ζ, οὕτωΞ ὁ 
Η πρὸκ τὸν Β. ἐδείχθη δὲ καὶ ὡΞξ ὁ Δ πρὸΞκ τὸν Ζ, οὕτωΞ ὁ Α πρὸκ τὸν Η’ 
καὶ ὧὡΞ ἄρα ὁ Α πρὸΞκ τὸν Η, οὕτωΞξ ὁ Η πρὸκπ τὸν Β. οἱ Α, Η, Β ἄρα ἑξῆς 
ἀνάδοχόν εἰσιν. τῶν Α, Β ἄρα εἷΞ μέσοΞ ἀνάδοχόν ἐστιν ἀριθμόξ. 

Λέχω δή, ὅτι καὶ ὁ Α πρὸξκ τὸν Β διπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ὁμόποχοΞξ 
πῆευρὰ πρὸπ τὴν ὁμόῆδοχον πῆευράν, τουτέστιν ἤπερ ὁ Γ πρὸΞ τὸν Ε ἢ ὁ Δ 
πρὸΞ τὸν Ζ. 

ἐπεὶ χὰρ οἱ Α, Η, Β ἑξῆς ἀνάδοχόν εἰσιν, ὁ Α πρὸΞ τὸν Β διπῆασίονα 
ἠόχον ἔχει ἤπερ πρὸΞ τὸν Η. καί ἐστιν ὧΞξ ὁ Α πρὸΞκ τὸν Η, οὕτωπ ὅ τε Γ 
πρὸΞ τὸν Ε καὶ ὁ Δ πρὸΞπ τὸν Ζ. καὶ ὁ Α ἄρα πρὸκ τὸν Β διπῆασίονα ἢόχον 
ἔχει ἤπερ ὁ Γ πρὸΞπ τὸν Ε ἢ ὁ Δ πρὸ τὸν Ζ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ιθ΄. 
Δύο ὁμοίων στερεῶν ἀριθμῶν δύο μέσοι ἀνάδῆοχον ἐμπίπτουσιν 
ἀριθμοί: καὶ ὁ στερεὸΞ πρὸΞ τὸν ὅμοιον στερεὸν τριπῆασίονα ἢόχον 
ἔχει ἤπερ ἣ ὁμόῆδοχοΞ πῆευρὰ πρὸΞ τὴν ὁμόῆοχον πῆευράν. 


Ἔστωσαν δύο ὅμοιοι στερεοὶ οἱ Α, Β, καὶ τοῦ μὲν Α πῆευραὶ ἔστωσαν 
οἱ Γ, Δ, Ε, τοῦ δὲ Β οἱ Ζ, Η, Θ. καὶ ἐπεὶ ὅμοιοι στερεοί εἰσιν οἱ ἀνάῆοχον 
ἔχοντεβ τὰβ πῆευράδπ, ἔστιν ἄρα ὡξ μὲν ὁ Γ πρὸκπ τὸν Δ, οὕτωΞ ὁ Ζ πρὸπ 
τὸν Η, ὡΞξ δὲ ὁ Δ πρὸκ τὸν Ε, οὕτωΞ ὁ Η πρὸΞκ τὸν Θ. ἢέχω, ὅτι τῶν Α, Β 
δύο μέσοι ἀνάδοχόν ἐμπίπτουσιν ἀριθμοί, καὶ ὁ Α πρὸπ τὸν Β τριπῆασίονα 
ἠόχον ἔχει ἤπερ ὁ Γ πρὸΞκ τὸν Ζ καὶ ὁ Δ πρὸ τὸν Η καὶ ἔτι ὁ Ε πρὸΞ τὸν 
Θ. 

Ὁ Γ χὰρ τὸν Δ ποῆηαπηασιάσαξ 
τὸν Κ ποιείτω, ὁ δὲ Ζ τὸν Η ποῆπα- 


Α.-ο 

πῆασιάσαπ τὸν Λ ποιείτω. καὶ ἐπεὶ 
οἱ Γ, Δ τοὶΞ Ζ, Η ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχῳ ἽΞ 
εἰσίν, καὶ ἐκ μὲν τῶν Γ, Δ ἐστιν ὁ Κ, λό 
ἐκ δὲ τῶν Ζ, Η ὁ ΔΛ, οἱ Κ,, Λ [ἄρα] Ε.- 
ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν ἀριθμοί᾽ τῶν Κ, 
Λ ἄρα εἷς μέσοΞ ἀνάδβοχόν ἐστιν ἀ- Βε---------ρῤ------ς 
ριθμόΞ. ἔστω ὁ Μ. ὁ Μ ἄρα ἐστὶν 2.-. 
ὁ ἐκ τῶν Δ, Ζ, ὧΞ ἐν τῷ πρὸ τούτου ἢ ςΞσως 
θεωρήματι ἐδείχθη. Θι,- 

καὶ ἐπεὶ ὁ Δ τὸν μὲν Γ ποῆπα- 
πῆασιάσαπ τὸν Κ πεποίηκεν, τὸν δὲ Κ.- 
Ζ ποῆῆηαπῆασιάσαπ τὸν Μ πεποίηκεν, Λ..--.-.. 
ἔστιν ἄρα ὡξκ ὁ Γ πρὸΞκ τὸν Ζ, οὕτωΞ Μς---ς 
ὁ Κ πρὸΞ τὸν Μ. ἀηδῆ’ ὧΞξ ὁ Κ πρὸΞ 
τὸν Μ, ὁ Μ πρὸκ τὸν Λ. οἱ Κ,Μ, ΔΛ Ν 


2: -- 
ἄρα ἑξῆΞκ εἰσιν ἀνάῆοχον ἐν τῷ τοῦ Γ Ξῷ:....ς 
πρὸΞ τὸν Ζ ἢόχῷ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡξ ὁ 
Γ πρὸΞπ τὸν Δ, οὕτωΞ ὁ Ζ πρὸΞ τὸν Η, 
ἐναῆηὰξ ἄρα ἐστὶν ὡΞξ ὁ Γ πρὸΞπ τὸν 
Ζ, οὕτωΞ ὁ Δ πρὸκπ τὸν Η. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡΞξΞ ὁ Δ πρὸΞ τὸν Η, οὕτωΞ ὁ Ε πρὸΞπ τὸν Θ. οἱ ΚΑ, 
Μ, Λ ἄρα ἑξῆκπ εἰσιν ἀνάῆοχον ἔν τε τῷ τοῦ Γ πρὸΞ τὸν Ζ ἠόχῳ καὶ τῷ τοῦ 
Δ πρὸκ τὸν Η καὶ ἔτι τῷ τοῦ Ε πρὸΞ τὸν Θ. ἑκατεροβπ δὴ τῶν Ε, Θ τὸν Μ 
ποηηαπηῆασιάσαπ ἑκάτερον τῶν Ν, Ξ ποιείτω. 
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καὶ ἐπεὶ στερεόΞ ἐστιν ὁ Α, πῆευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσιν οἱ Γ, Δ, Ε, ὁ Ε ἄρα 
τὸν ἐκ τῶν Γ, Δ ποῆηαπῆασιάσαΞξ τὸν Α πεποίηκεν. ὁ δὲ ἐκ τῶν Γ, Δ ἐστιν 
ὁ Κ' ὁ Ε ἄρα τὸν Κ ποῆῆηαπῆασιάσαπ τὸν Α πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 
ὁ Θ τὸν Λ ποῆηῆαπῆασιάσαξπ τὸν Β πεποίηκεν. 

καὶ ἐπεὶ ὁ Ε τὸν Κ ποηῆαπῆασιάσαξ τὸν Α πεποίηκεν, ἀηηὰ μὴν καὶ τὸν 
Μ ποηπηαπηασιάσαπ τὸν Ν πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὧΞπ ὁ Κ πρὸΞπ τὸν Μ, οὕτωξ 
ὁ Α πρὸ τὸν Ν. ὧπ δὲ ὁ Κ πρὸΞκ τὸν Μ, οὕτως ὅ τε Γ πρὸπ τὸν Ζ καὶ ὁ Δ 
πρὸΞ τὸν Η καὶ ἔτι ὁ Ε πρὸΞ τὸν Θ᾽ καὶ ὧπ ἄρα ὁ Γ πρὸ τὸν Ζ καὶ ὁ Δ 
πρὸΞ τὸν Η καὶ ὁ Ε πρὸΞ τὸν Θ, οὕτωΞπ ὁ Α πρὸΞ τὸν Ν. 

πάηιν, ἐπεὶ ἑκάτεροΞ τῶν Ε, Θ τὸν Μ ποῆηπαπηασιάσαξπ ἑκάτερον τῶν Ν, 
Ξ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὧΞξ ὁ Ε πρὸ τὸν Θ, οὕτωΞ ὁ Ν πρὸπ τὸν Ξ. ἀηλπ’ 
ὼπ ὁ Ε πρὸΞκ τὸν Θ, οὕτωξ ὅ τε Γ πρὸπ τὸν Ζ καὶ ὁ Δ πρὸπ τὸν Η᾿ καὶ ὧπ 
ἄρα ὁ Γ πρὸκ τὸν Ζ καὶ ὁ Δ πρὸκ τὸν Η καὶ ὁ Ε πρὸΞ τὸν Θ, οὕτωΞ ὅ τε 
Α πρὸκ τὸν Ν καὶ ὁ Ν πρὸ τὸν Ξ. 

πάηιν, ἐπεὶ ὁ Θ τὸν Μ ποηπαπηασιάσαξ τὸν Ξ πεποίηκεν, ἀηῆὰ μὴν καὶ 
τὸν Λ ποῆηῆαπῆασιάσαΞ τὸν Β πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὧΞ ὁ Μ πρὸ τὸν Λ, 
οὕτωΞ ὁ Ξ πρὸΞκ τὸν Β. ἀῆῆ’ ὡΞ ὁ Μ πρὸ τὸν Λ, οὕτωΞ ὅ τε Γ πρὸΞπ τὸν 
Ζ καὶ ὁ Δ πρὸΞκ τὸν Η καὶ ὁ Ε πρὸΞ τὸν Θ. καὶ ὧπ ἄρα ὁ Γ πρὸΞ τὸν Ζ 
καὶ ὁ Δ πρὸΞκ τὸν Η καὶ ὁ Ε πρὸΞ τὸν Θ, οὕτωΞ οὐ μόνον ὁ Ξ πρὸς τὸν Β, 
ἀηηὰ καὶ ὁ Α πρὸκ τὸν Ν καὶ ὁ Ν πρὸ τὸν Ξ. οἱ Α, Ν, Ξ, Β ἄρα ἑξῆκ εἰσιν 
ἀνάδοχον ἐν τοῖΞ εἰρημένοι τῶν πῆευρῶν ἢόχοιπ. 

Λέχω, ὅτι καὶ ὁ Α πρὸΞ τὸν Β τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ ὁμόῆοχοξ 
πῆευρὰ πρὸΞ τὴν ὁμόδοχον πῆευράν, τουτέστιν ἤπερ ὁ Γ ἀριθμὸπ πρὸπ τὸν 
Ζ ἢ ὁ Δ πρὸκ τὸν Η καὶ ἔτι ὁ Ε πρὸΞκ τὸν Θ. 

ἐπεὶ χὰρ τέσσαρεξ ἀριθμοὶ ἑξῆΞ ἀνάποχόν εἰσιν οἱ Α, Ν, Ξ, Β, ὁ ἄρα 
πρὸΞ τὸν Β τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ὁ Α πρὸπ τὸν Ν. ἀηδῆ’ ὧπ ὁ Α πρὸ 
τὸν Ν, οὕτωΞ ἐδείχθη ὅ τε Γ πρὸπ τὸν Ζ καὶ ὁ Δ πρὸκπ τὸν Η καὶ ἔτι ὁ 
Ε πρὸΞ τὸν Θ. καὶ ὁ Α ἄρα πρὸΞκ τὸν Β τριπῆασίονα ἢόχον ἔχει ἤπερ ἣ 
ομόῆοχοπ πῆευρὰ πρὸπ τὴν ὁμόῆοχον πῆευράν, τουτέστιν ἤπερ ὁ Γ ἀριθμὸπ 
πρὸΞ τὸν Ζ καὶ ὁ Δ πρὸκ τὸν Η καὶ ἔτι ὁ Ε πρὸπ τὸν Θ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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, 


κ΄. 
Ἐὰν δύο ἀριθμῶν εἷς μέσοΞ ἀνάδοχον ἐμπίπτῇ ἀριθμόΞξ, ὅμοιοι 
ἐπίπεδοι ἔσονται οἱ ἀριθμοί. 


Δύο χὰρ ἀριθμῶν τῶν Α, Β εἷΞ μέσοΞ ἀνάδοχον ἐμπιπτέτω ἀριθμὸκ ὁ Γ' 
ἠέχω, ὅτι οἱ Α, Β ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν ἀριθμοί. 

Εἰηήφθωσαν [χὰρ] ἐδάχιστοι ἀριθ- 
μοὶ τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον ἐχόντων τοῖΞξ 
Α, Γ οἱ Δ, Ε' ἰσάκιΞ ἄρα ὁ Δ τόν Α 
μετρεῖ καὶ ὁ Ε τὸν Γ. ὁσάκιΞ δὴ ὁ 
Δ τὸν Α μετρεῖ, τοσαῦται μονάδεξ 


Α .......ὄὕ 


6 


δ.- ἔστωσαν ἐν τῷ Ζ᾽ ὁ Ζ ἄρα τὸν Δ ποῆ- 
2. . ἢαπῆασιάσαΞπ τὸν Α πεποίηκεν. ὥστε 
Ε.----.ο ὁ Α ἐπίπεδόΞπ ἐστιν, πῆευραὶ δὲ αὐτοῦ 
ῆς. οἱ Δ, Ζ. 


πάῆιν, ἐπεὶ οἱ Δ, Ε ἐηάχιστοί εἰσι 
τῶν τὸν αὐτὸν ἤόχον ἐχόντων τοῖς Γ, 
Β, ἰσάκιΞ ἄρα ὁ Δ τὸν Γ μετρεῖ καὶ ὁ Ε τὸν Β. ὁσάκιξ δὴ ὁ Ε τὸν Β μετρεῖ, 
τοσαῦται μονάδεΞ ἔστωσαν ἐν τῷ Η. ὁ Ε ἄρα τὸν Β μετρεῖ κατὰ τὰ ἐν 
τῷ Η μονάδαεπ᾽ ὁ Η ἄρα τὸν Ε ποῆῆαπῆασιάσαΞπ τὸν Β πεποίηκεν. ὁ Β ἄρα 
ἐπίπεδος ἐστι, πῆευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσιν οἱ Ε, Η. οἱ Α, Β ἄρα ἐπίπεδοί εἰσιν 
ἀριθμοί. 
ἠέχω δή, ὅτι καὶ ὅμοιοι. ἐπεὶ χὰρ ὁ Ζ τὸν μὲν Δ ποῆῆαπῆηασιάσαξ τὸν 
Α πεποίηκεν, τὸν δὲ Ε ποῆΠαπῆηασιάσαξπ τὸν Γ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὧΞπ ὁ Δ 
πρὸΞ τὸν Ε, οὕτωΞξ ὁ Α πρὸπ τὸν Γ, τουτέστιν ὁ Γ πρὸΞπ τὸν Β. πάῆιν, ἐπεὶ 
ὁ Ε ἑκάτερον τῶν Ζ, Η ποῆηῆαπηασιάσαξ τοὺ Γ, Β πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡΞξ 
ὁ Ζ πρὸςΞ τὸν Η, οὕτωΞ ὁ Γ πρὸΞ τὸν Β. ὧξπ δὲ ὁ Γ πρὸΞ τὸν Β, οὕτωξ ὁ Δ 
πρὸπ τὸν Ε’ καὶ ὑπ ἄρα ὁ Δ πρὸ τὸν Ε, οὕτωΞπ ὁ Ζ πρὸΞπ τὸν Η’ καὶ ἐναῆηηὰξ 
ὼΞπ ὁ Δ πρὸΞ τὸν Ζ, οὕτωΞ ὁ Ε πρὸΞκ τὸν Η. 
οἱ Α, Β ἄρα ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριθμοί εἰσιν᾽ αἱ χὰρ πῆευραὶ αὐτῶν ἀνάδοχόν 
εἰσιν ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κα΄. 
Ἐὰν δύο ἀριθμῶν δύο μέσοι ἀνάδῆοχον ἐμπίπτωσιν ἀριθμοί, ὅμοιοι 
στερεοί εἰσιν οἱ ἀριθμοί. 
Δύο χὰρ ἀριθμῶν τῶν Α, Β δύο μέσοι ἀνάδοχον ἐμπιπτέτωσαν ἀριθμοὶ 
οἱ Γ, Δ’ ἢέχω, ὅτι οἱ Α, Β ὅμοιοι στερεοί εἰσιν. Εἰδήφθωσαν χὰρ ἐῆάχιστοι 
ἀριθμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον ἐχόντων τοῖΞξ Α, Γ, Δ τρεῖΞ οἱ Ε, Ζ, Η᾿ οἱ 
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ἄρα ἄκροι αὐτῶν οἱ Ε, Η πρῶτοι πρὸΞπ ἀηηήδουΞξ εἰσίν. καὶ ἐπεὶ τῶν Ε, Η 
εἷς μέσοΞ ἀνάδἢοχον ἐμπέπτωκεν ἀριθμὸΞ ὁ Ζ, οἱ Ε, Η ἄρα ἀριθμοὶ ὅμοιοι 
ἐπίπεδοί εἰσιν. 

ἔστωσαν οὖν τοῦ μὲν Ε πδβευραὶ οἱ Θ, Κ, τοῦ δὲ Η οἱ Λ, Μ. φανερὸν ἄρα 
ἐστὶν ἐκ τοῦ πρὸ τούτου, ὅτι οἱ Ε, Ζ, Η ἑξῆς εἰσιν ἀνάδῆοχον ἔν τε τῷ τοῦ Θ 
πρὸΞ τὸν Λ ἢόχῳ καὶ τῷ τοῦ Κ πρὸΞ τὸν Μ. καὶ ἐπεὶ οἱ Ε, Ζ, Η ἐηάχιστοί 
εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν Πόχον ἐχόντων τοῖΞ Α, Γ, Δ, καί ἐστιν ἴσον τὸ πῆῆθοΞ 
τῶν Ε, Ζ, Η τῷ πῆήθει τῶν Α, Γ, Δ, δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡΞξ ὁ Ε πρὸς τὸν Η, 
οὕτωΞ ὁ Α πρὸ τὸν Δ. 

οἱ δὲ Ε, Η πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶτοι καὶ 
ἐηάχιστοι, οἱ δὲ ἐπάχιστοι μετροῦσι 
τοὺΞ τὸν αὐτὸν ἢόχον ἔχονταΞξ αὐτοῖξπ 
ἰσάκιΞ ὅ τε μείζων τὸν μείζονα καὶ ὁ 
ἐηάσσων τὸν ἐπάσσονα, τουτέστιν ὅ 
τε ἠχούμενοπ τὸν ἡχούμενον καὶ ὁ ἑ- 
πόμενοΞ τὸν ἑπόμενον᾽ ἰσάκιΞ ἄρα ὁ 
Ε τὸν Α μετρεῖ καὶ ὁ Η τὸν Δ. ὁσάκιξ ᾿ ἘΠ. δ ὁ 
δὴ ὁ Ε τὸν Α μετρεῖ, τοσαῦται μονά- τ --- Αἰδ' ΓΗ͂Σ. ΔΒ ΒΩΤ 

" ἢ Ν ι ᾿ ι ἢ... ΘΙΚΙΝ:2 ΔΙΜ,Ξ:8 
δεβ ἔστωσαν ἐν τῷ Ν. ὁ Ν ἄρα τὸν 
Ε ποὴῆαπῆασιάσαΞξ τὸν Α πεποίηκεν. 
ὁ δὲ Ε ἐστιν ὁ ἐκ τῶν Θ, Κ’' ὁ Ν ἄρα 
τὸν ἐκ τῶν Θ, Κ ποῆπαπηασιάσαξ τὸν 
Α πεποίηκεν. στερεὸΞξ ἄρα ἐστὶν ὁ Α, 
πηευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσιν οἱ Θ, Κ, Ν. 

πάῆηιν, ἐπεὶ οἱ Ε, Ζ, Η ἐηάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν ἤόχον ἐχόντων τοῖΞ 
Γ, Δ, Β, ἰσάκιΞ ἄρα ὁ Ε τὸν Γ μετρεῖ καὶ ὁ Η τὸν Β. ὁσάκιΞ δὴ ὁ Ε τὸν Γ 
μετρεῖ, τοσαῦται μονάδεΞ ἔστωσαν ἐν τῷ Ξ. ὁ Η ἄρα τὸν Β μετρεῖ κατὰ 
τὰκ ἐν τῷ Ξ μονάδας: ὁ Ξ ἄρα τὸν Η ποῆπαπηασιάσαξΞξ τὸν Β πεποίηκεν. ὁ 
δὲ Η ἐστιν ὁ ἐκ τῶν Λ, Μ’ ὁ Ξ ἄρα τὸν ἐκ τῶν Λ, Μ ποῆπαπῆασιάσαξ τὸν 
Β πεποίηκεν. στερεὸΞ ἄρα ἐστὶν ὁ Β, πῆευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσιν οἱ Λ, Μ, Ξ’ οἱ 
Α, Β ἄρα στερεοί εἰσιν. 

Λέχω [δή], ὅτι καὶ ὅμοιοι. ἐπεὶ χὰρ οἱ Ν, Ξ τὸν Ε ποῆῆαπῆασιάσαντεξΞ 
τοὺΞ Α, Γ πεποιήκασιν, ἔστιν ἄρα ὧὡΞ ὁ Ν πρὸΞπ τὸν Ξ, ὁ Α πρὸκ τὸν Γ, 
τουτέστιν ὁ Ε πρὸπ τὸν Ζ. ἀηῆ᾿ ὧΞ ὁ Ε πρὸΞ τὸν Ζ, ὁ Θ πρὸ τὸν Λ καὶ ὁ 
Κ πρὸΞπ τὸν Μ’ καὶ ὡβ ἄρα ὁ Θ πρὸ τὸν Λ, οὕτωξ ὁ Κ πρὸΞ τὸν Μ καὶ ὁν 
πρὸΞ τὸν Ξ. καί εἰσιν οἱ μὲν Θ, Κ, Ν πηευραὶ τοῦ Α, οἱ δὲ Ξ, Λ, Μ πηευραὶ 
τοῦ Β. οἱ Α, Β ἄρα ἀριθμοὶ ὅμοιοι στερεοί εἰσιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


.ς.ο 
Μ,...ὍὋ Ξ. ὁ 
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᾿ΕἘὰν τρεῖΞ ἀριθμοὶ ἑξῆξΞ ἀνάῆοχον ὡὠσιν, ὁ δὲ πρῶτοΞ τετράχωνοΞ 
, καὶ ὁ τρίτοΞ τετράχωνοΞ ἔσται. 


.Σ 


Ἔστωσαν τρεῖπ ἀριθμοὶ ἑξῆΞ ἀ- 
νάῆοχον οἱ Α, Β, Γ, ὁ δὲ πρῶτος ὁ 
Β -ε---... Α τετράχωνοΞξ ἔστω᾽ ἢέχω, ὅτι καὶ ὁ 
τρίτοΞ ὁ Γ τετράχωνόπ ἐστιν. 

Ἐπεὶ χὰρ τῶν Α, Γ εἷΞπ μέσοΞ ἀ- 
νάῆοχόν ἐστιν ἀριθμὸκ ὁ Β, οἱ Α, Γ ἄρα ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν. τετράχωνοπ 
δὲ ὁ Α' τετράχωνοΞξ ἄρα καὶ ὁ Γ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Α ----... 
Γ Φ΄΄-,σ“ΦᾳΦἕἔΦπρ--Ὁ 
κα΄. 


᾿ΕἘὰν τέσσαρεΞξ ἀριθμοὶ ἑξῆΞ ἀνάῆοχον ὦσιν, ὁ δὲ πρῶτοΞ κύβοΞξ 
., καὶ ὁ τέταρτοΞ κύβοΞ ἔσται. 


ὩΣ 


Ἔστωσαν τέσσαρεξ ἀριθμοὶ ἑξῆς 
ἀνάδοχον οἱ Α, Β, Γ, Δ, ὁ δὲ Α κύβος ΑΞ ᾿ 
ἔστω᾽ ἢέχω, ὅτι καὶ ὁ Δ κύβοκ ἐστίν. 

Ἐπεὶ χὰρ τῶν Α, Δ δύο μέσοι ἀ- 
νάῆοχόν εἰσιν ἀριθμοὶ οἱ Β, Γ, οἱ Α, Δ 
ἄρα ὅμοιοί εἰσι στερεοὶ ἀριθμοί. κύ- 
βοβ δὲ ὁ Α᾿ κύβοΞ ἄρα καὶ ὁ Δ’ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


κῦ΄. 

Ἐὰν δύο ἀριθμοὶ πρὸ ἀδηήῆουΞΞ ἢόχον ἔχωσιν, ὃν τετράχωνοΞ 
ἀριθμὸς πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν, ὁ δὲ πρῶτοΞ τετράχωνοΞ ᾧ, καὶ 
ὁ δεύτεροΞ τετράχωνοΞ ἔσται. 

Δύο χὰρ ἀριθμοὶ οἱ Α, Β πρὸπ ἀηηήδουπ Πόχον ἐχέτωσαν, ὃν τετράχωνοΞξ 
ἀριθμὸς ὁ Γ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμὸν τὸν Δ, ὁ δὲ Α τετράχωνοΞκ ἔστω" 
ἠέχω, ὅτι καὶ ὁ Β τετράχωνόκ ἐστιν. 

Ἐπεὶ χὰρ οἱ Γ, Δ τετράχωνοί εἰ- 

Δ σιν, οἱ Γ, Δ ἄρα ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν. 

τῶν Γ, Δ ἄρα εἷΞξ μέσοΞ ἀνάδοχον ἐμ- 
πίπτει ἀριθμόπ. καί ἐστιν ὑπ ὁ Γ πρὸπ 
τὸν Δ, ὁ Α πρὸκ τὸν Β᾽ καὶ τῶν Α, Β 
ἄρα εἷΞ μέσοΞ ἀνάδοχον ἐμπίπτει ἀ- 
ριθμόπΞ. καί ἐστιν ὁ Α τετράχωνοκ᾽ καὶ ὁ Β ἄρα τετράχωνόξ ἐστιν᾽ ὅπερ 
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κε΄. 

Ἐὰν δύο ἀριθμοὶ πρὸς ἀῆηήδουΞ ἢόχον ἔχωσιν, ὃν κύβος ἀριθμὸς 
πρὸΞ κύβον ἀριθμόν, ὁ δὲ πρῶτοΞ κύβοΞ ᾧ, καὶ ὁ δεύτεροΞ κύβος 
ἔσται. 

Δύο χὰρ ἀριθμοὶ οἱ Α, Β πρὸ ἀηῆήδουπ ἢόχον ἐχέτωσαν, ὃν κύβοΞ ἀ- 
ριθμὸΞ ὁ Γ πρὸΞπ κύβον ἀριθμὸν τὸν Δ, κύβοΞ δὲ ἔστω ὁ Α᾿ ἢέχω [δή], ὅτι 
καὶ ὁ Β κύβοΞκ ἐστίν. 

Ἐπεὶ χὰρ οἱ Γ, Δ κύβοι εἰσίν, οἱ 
Γ, Δ ὅμοιοι στερεοί εἰσιν τῶν Γ, Δ Γε ὡ 
ἄρα δύο μέσοι ἀνάδοχον ἐμπίπτουσιν 
ἀριθμοί. ὅσοι δὲ εἰΞ τοὺς Γ, Δ μεταξὺ 


κατὰ τὸ συνεχὲΞ ἀνάδοχον ἐμπίπτου- Α. 
σιν, τοσοῦτοι καὶ εἰ τοὺΞ τὸν αὐτὸν Ε.. 
ἢόχον ἔχονταΞ αὐτοῖΞκ᾽ ὥστε καὶ τῶν Ζ.- 
Α, Β δύο μέσοι ἀνάδοχον ἐμπίπτουσιν Β...Ὁ 


ἀριθμοί. ἐμπιπτέτωσαν οἱ Ε, Ζ. 
ἐπεὶ οὖν τέσσαρεΞξ ἀριθμοὶ οἱ Α, Ε, Ζ, Β ἑξῆς ἀνάδοχόν εἰσιν, καί ἐστι 
κύβοΞ ὁ Α, κύβοΞ ἄρα καὶ ὁ Β᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κε΄. 
Οἱ ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριθμοὶ πρὸ ἀῆῆηήδουΞ ἢόχον ἔχουσιν, ὃν 
τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν. 
Ἔστωσαν ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριθμοὶ οἱ Α, Β᾽ Πέχω, ὅτι ὁ Α πρὸΞ τὸν Β 
ἢόχον ἔχει, ὃν τετράχωνοΞξ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν. 


Ἐπεὶ χὰρ οἱ Α, Β ὅμοιοι ἐπίπεδοί 
εἰσιν, τῶν Α, Β ἄρα εἷΞξ μέσοΞ ἀνάδο- 
δον ἐμπίπτει ἀριθμόπ. ἐμπιπτέτω καὶ 
ἔστω ὁ Γ, καὶ εἰηήφθωσαν ἐηάχιστοι 
ἀριθμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον ἐχόν- 
των τοῖΞ Α, Γ, Β οἱ Δ, Ε, Ζ’ οἱ ἄρα 
ἄκροι αὐτῶν οἱ Δ, Ζ τετράχωνοί εἰσιν. 

καὶ ἐπεί ἐστιν ὧΞ ὁ Δ πρὸΞκ τὸν Ζ, οὕτωΞ ὁ Α πρὸκ τὸν Β, καί εἰσιν οἱ 
Δ, Ζ τετράχωνοι, ὁ Α ἄρα πρὸκ τὸν Β ἠόχον ἔχει, ὃν τετράχωνοΞξ ἀριθμὸςξ 
πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Α ρυτ--.ὕ.....ς Δ... 
Γ .-...-.ὄ. ὦ ς Ε ο-------.-ο 


Β.-..ὦ Ζξεο.-.-.--ς 
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κζ΄. 
Οἱ ὅμοιοι στερεοὶ ἀριθμοὶ πρὸς ἀηῆήδουΞ ἢόχον ἔχουσιν, ὃν κύβοΞ 
ἀριθμὸΞς πρὸΞ κύβον ἀριθμόν. 
Ἔστωσαν ὅμοιοι στερεοὶ ἀριθμοὶ οἱ Α, Β᾽ Πέχω, ὅτι ὁ Α πρὸπ τὸν Β ἢόχον 
ἔχει, ὃν κύβοΞ ἀριθμὸΞξ πρὸκ κύβον ἀριθμόν. 


Ἐπεὶ χὰρ οἱ Α, Β ὅμοιοι στερεοί 


εἰσιν, τῶν Α, Β ἄρα δύο μέσοι ἀνά- ᾿.- 

ἤοχον ἐμπίπτουσιν ἀριθμοί. ἐμπιπτέ- Γ.---.-.-.-. 

τωσαν οἱ Γ, Δ, καὶ εἰδήφθωσαν ἐηά- Δ.----΄. . 

χιστοι ἀριθμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον Βι..-ΤτΤττὃἷ -ς 


ἐχόντων τοῖξΞ Α, Γ, Δ, Β ἴσοι αὐτοῖςΞ 


τὸ πηῆθοκ οἱ Ε, Ζ, Η, Θ᾽’ οἱ ἄρα ἄκροι ᾿ΈΞΞΞε 
αὐτῶν οἱ Ε, Θ κύβοι εἰσίν. ΞῈΞΞ- ἃ 
καί ἐστιν ὧΞ ὁ Ε πρὸπ τὸν Θ, οὕ- Η-------- 
τω ὁ Α πρὸπ τὸν Β᾽ καὶ ὁ Α ἄρα Θ....νὉνὃρὃΓὃΓΓΓ[Γςς ᾽ς 


πρὸΞ τὸν Β ἢόχον ἔχει, ὃν κύβοπ ἀ- 
ριθμὸΞπ πρὸπ κύβον ἀριθμόν᾽ ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 
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΄ 


α΄. 
Ἐὰν δύο ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριθμοὶ ποῆηαπῆασιάσαντε ἀῆηηήδουκπ 
ποιῶσί τινα, ὁ χενόμενοΞ τετράχωνοΞ ἔσται. 


Ἔστωσαν δύο ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριθμοὶ οἱ Α, Β, καὶ ὁ Α τὸν Β ποῆπαπῆα- 
σιάσαπ τὸν Γ ποιείτω Πέχω, ὅτι ὁ Γ τετράχωνόκ ἐστιν. 

Ὁ χὰρ Α ἑαυτὸν ποῆηαπηασιάσαξ 
τὸν Δ ποιείτω. ὁ Δ ἄρα τετράχωνόΞξ 


᾽ ᾽ Ν εκ Ἑ Π ἣν " Α-Ξ-2.8-Ξ-6 

ἐστιν. ἐπεὶ οὖν ὁ Α ἑαυτὸν μὲν ποῆῆα- κ,, αν μὴν τὰν δ᾽ 

πῆασιάσαπ τὸν Δ πεποίηκεν, τὸν δὲ Β Ρ-- 6.24 -- 144 -- 12) 
Β -----. Δ--6:6- 86 


ποηηαπῆασιάσαπ τὸν Γ πεποίηκεν, ἔ- 
στιν ἄρα ὧδ ὁ Α πρὸκ τὸν Β, οὕτωξ ὁ 
Δ πρὸπ τὸν Γ. καὶ ἐπεὶ οἱ Α, Β ὅμοιοι ἃς- 
ἐπίπεδοί εἰσιν ἀριθμοί, τῶν Α, Β ἄρα 
εἷς μέσοΞ ἀνάδβοχον ἐμπίπτει ἀριθμόκ. 

ἐὰν δὲ δύο ἀριθμῶν μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲπ ἀνάδῆοχον ἐμπίπτωσιν ἀ- 
ριθμοί, ὅσοι εἰΞ αὐτοὺΞ ἐμπίπτουσι, τοσοῦτοι καὶ εἰ τοὺΞπ τὸν αὐτὸν ἢόχον 
ἔχονταΞ᾽ ὥστε καὶ τῶν Δ, Γ εἷΞ μέσοΞ ἀνάδοχον ἐμπίπτει ἀριθμόΞπ. καί 
ἐστι τετράχωνοξ ὁ Δ’ τετράχωνοΞξ ἄρα καὶ ὁ Γ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΞΞΞΞΞΞΞΕΕΕ Θεέ θόῥϑἑεἑ--ὅ:-ἤΨ 


, 


᾿Εὰν δύο ἀριθμοὶ ποηηαπῆασιάσαντεΞξ ἀηδήδουΞξ ποιῶσι τετράχωνον, 
ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν ἀριθμοί. 
Ἔστωσαν δύο ἀριθμοὶ οἱ Α, Β, καὶ ὁ Α τὸν Β ποῆῆαπηασιάσαξ τετρά- 
χωνον τὸν Γ ποιείτω" ἢέχω, ὅτι οἱ Α, Β ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν ἀριθμοί. 
Ὁ χὰρ Α ἑαυτὸν ποηπαπηασιάσαΞ 
τὸν Δ ποιείτω ὁ Δ ἄρα τετράχωνόξ 


Αες ἘΞ τ, ἢ ἐστιν. καὶ ἐπεὶ ὁ Α ἑαυτὸν μὲν ποῆ- 
Τ' -- 8: 18 -- 144 -- 122 ἢαπῆασιάσαξ τὸν Δ πεποίηκεν, τὸν δὲ 
Β.-- ὁ Δ-8:8 --- θ4 ͵ ι ͵ 
, Β ποῆΠαπῆασιάσαΞξΞ τὸν Γ πεποίηκεν, 
ἔστιν ἄρα ὡΞ ὁ Α πρὸ τὸν Β, ὁ Δ 
Δ 


πρὸΞπ τὸν Γ. καὶ ἐπεὶ ὁ Δ τετράχω- 
νόΞ ἐστιν, ἀηῆὰ καὶ ὁ Γ, οἱ Δ, Γ ἄρα 
ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν. 

τῶν Δ, Γ ἄρα εἷΞ μέσοΞ ἀνάδοχον ἐμπίπτει. καί ἐστιν ὧΞ ὁ Δ πρὸΞ τὸν 
Γ, οὕτωΞ ὁ Α πρὸ τὸν Β᾽ καὶ τῶν Α, Β ἄρα εἷΞ μέσοΞ ἀνάδοχον ἐμπίπτει. 
ἐὰν δὲ δύο ἀριθμῶν εἷΞ μέσοΞπ ἀνάδοχον ἐμπίπτῃ, ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν [οἱ] 
ἀριθμοί: οἱ ἄρα Α, Β ὅμοιοί εἰσιν ἐπίπεδοι ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ὅ. 
Ἐὰν κύβοΞ ἀριθμὸΞκΞ ἑαυτὸν ποῆῆαπῆασιάσαΞξ ποιῇ τινα, ὁ χενό- 
μενοΞ κύβος ἔσται. 
ΚὐύβοΞ χὰρ ἀριθμὸκ ὁ Α ἑαυτὸν ποηηαπῆηασιάσαξ τὸν Β ποιείτω" ἠέχω, ὅτι 
ὁ Β κύβοΞκ ἐστίν. 
Εἰηήφθω χὰρ τοῦ Α πηευρὰ ὁ Γ, 


Α-- 8-- 23 καὶ ὁ Γ ἑαυτὸν ποηηαπηασιάσαΞπ τὸν 

Β--8-8 --64-- 48 ͵ ν , 1 " ε 
Α Γ-2 Δ ποιείτω. φανερὸν δή ἐστιν, ὅτι ὁ Γ 

Δε-2᾽ -ά τὸν Δ ποηηαπηασιάσαΞπ τὸν Α πεποί- 


κεν. καὶ ἐπεὶ ὁ Γ ἑαυτὸν ποῆῆαπῆα- 
σιάσαΞπ τὸν Δ πεποίηκεν, ὁ Γ ἄρα τὸν 
Δ μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν αὑτῷ μονάδαπ. 

ἀηηὰ μὴν καὶ ἣ μονὰξ τὸν Γ με- 
τρεῖ κατὰ τὰΞ ἐν αὐτῷ μονάδα-᾽ ἔ- 
στιν ἄρα ὡΞ ἣ μονὰΞξ πρὸ τὸν Γ, ὁ Γ πρὸπ τὸν Δ. πάῆιν, ἐπεὶ ὁ Γ τὸν 
Δ ποῆπαπῆασιάσαΞπ τὸν Α πεποίηκεν, ὁ Δ ἄρα τὸν Α μετρεῖ κατὰ τὰΞ ἐν 
τῷ Γ μονάδαΞπ. μετρεῖ δὲ καὶ ἣ μονὰΞπ τὸν Γ κατὰ τὰκ ἐν αὐτῷ μονάδαπ᾽ 
ἔστιν ἄρα ὧΞκ ἡ μονὰξ πρὸ τὸν Γ, ὁ Δ πρὸπ τὸν Α. 

ἀῆη᾿ ὧΞπ ἣ μονὰΞξ πρὸπ τὸν Γ, ὁ Γ πρὸΞ τὸν Δ᾽ καὶ ὧὡΞ ἄρα ἣ μονὰΞ πρὸΞξ 
τὸν Γ, οὕτωΞ ὁ Γ πρὸΞ τὸν Δ καὶ ὁ Δ πρὸΞ τὸν Α. τῆς ἄρα μονάδοκ καὶ 
τοῦ Α ἀριθμοῦ δύο μέσοι ἀνάῆοχον κατὰ τὸ συνεχὲπ ἐμπεπτώκασιν ἀριθμοὶ 
οἱ Γ, Δ. 

πάῆιν, ἐπεὶ ὁ Α ἑαυτὸν ποῆῆαπῆασιάσαΞπ τὸν Β πεποίηκεν, ὁ Α ἄρα τὸν 
Β μετρεῖ κατὰ τὰπ ἐν αὐτῷ μονάδαπ᾽ μετρεῖ δὲ καὶ ἣ μονὰΞ τὸν Α κατὰ 
τὰΞ ἐν αὐτῷ μονάδας: ἔστιν ἄρα ὧΞξ ἣ μονὰΞξ πρὸκ τὸν Α, ὁ Α πρὸ τὸν Β. 

τῆς δὲ μονάδοΞξ καὶ τοῦ Α δύο μέσοι ἀνάῆοχον ἐμπεπτώκασιν ἀριθμοί: καὶ 
τῶν Α, Β ἄρα δύο μέσοι ἀνάδῆοχον ἐμπεσοῦνται ἀριθμοί. ἐὰν δὲ δύο ἀριθμῶν 
δύο μέσοι ἀνάδβοχον ἐμπίπτωσιν, ὁ δὲ πρῶτοΞ κύβοΞπ ᾧ, καὶ ὁ δεύτεροΞξ κύβοΞ 


τ 


ἔσται. καί ἐστιν ὁ Α κύβοπ᾽ καὶ ὁ Β ἄρα κύβοκ ἐστίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


δ΄. 
Ἐὰν κύβοΞ ἀριθμὸΞ κύβον ἀριθμὸν ποῆῆηαπῆασιάσαξΞ ποιῇ τινα, ὁ 
δενόμενοΞ κύβοΞ ἔσται. 
ΚΚύβροα χὰρ ἀριθμὸΞ ὁ Α κύβον ἀριθμὸν τὸν Β ποῆῆαπῆασιάσαΞ τὸν Γ 
ποιείτω᾽ Πέχω, ὅτι ὁ Γ κύβοκ ἐστίν. 
Ὁ χὰρ Α ἑαυτὸν ποῆηαπῆασιάσαξπ τὸν Δ ποιείτω" ὁ Δ ἄρα κύβοκ ἐστίν. 
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καὶ ἐπεὶ ὁ Α ἑαυτὸν μὲν ποῆπα- 


πῆηασιάσαΞ τὸν Δ πεποίηκεν, τὸν δὲ Α-- 23--8 
Β ποῆπαπῆασιάσαΞ τὸν Γ πεποίηκεν, Αφ αὐτῶ 
ἔστιν ἄρα ὧΞξ ὁ Α πρὸκ τὸν Β, οὕτωΞ Β.-- Δι β.8- αδ: δὰ 


ὁ Δ πρὸκ τὸν Γ. καὶ ἐπεὶ οἱ Α, Β κύβοι 
εἰσίν, ὅμοιοι στερεοί εἰσιν οἱ Α, Β. 

τῶν Α, Β ἄρα δύο μέσοι ἀνάδοχον 
ἐμπίπτουσιν ἀριθμοί: ὥστε καὶ τῶν Δ, Γ δύο μέσοι ἀνάδῆοχον ἐμπεσοῦνται 
ἀριθμοί. καί ἐστι κύβοΞ ὁ Δ’ κύβοΞ ἄρα καὶ ὁ Γ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

ε΄. 

Ἐὰν κύβοΞ ἀριθμὸς ἀριθμόν τινα ποῆῆηαπῆασιάσαΞξΞ κύβον ποιῇ, 

καὶ ὁ ποῆῆαπηῆασιασθεὶΞ κύβοΞ ἔσται. 


ΚύβοΞπ χὰρ ἀριθμὸπ ὁ Α ἀριθμόν τινα τὸν Β ποῆῆαπῆηασιάσαξ κύβον τὸν 


Γ ποιείτω᾽ ἠέχω. ὅτι ὁ Β κύβοκ ἐστίν. : , ς ; ; 
δι; Ρ Ο χὰρ Α ἑαυτὸν ποηπαπῆηασιάσαΞ 


α- 28-8 τὸν Δ ποιείτω κύβοΞπ ἄρα ἐστίν ὁ Δ. 
Α. Ξ καὶ ἐπεὶ ὁ Α ἑαυτὸν μὲν ποῆῆαπῆασιά- 
Β.-- Δ--8.8-- 48 -- 64 σαξ τὸν Δ πεποίηκεν, τὸν δὲ Β ποῆ- 


Γ ἢαπηασιάσαΞπ τὸν Γ πεποίηκεν, ἔστιν 
ἀρα ὧὡΞκ ὁ Α πρὸκ τὸν Β, ὁ Δ πρὸ τὸν 
Γ. 

καὶ ἐπεὶ οἱ Δ, Γ κύβοι εἰσίν, ὅμοιοι στερεοί εἰσιν. τῶν Δ, Γ ἄρα δύο 
μέσοι ἀνάδἢοχον ἐμπίπτουσιν ἀριθμοί. καί ἐστιν ὧΞ ὁ Δ πρὸκ τὸν Γ, οὕτωξ ὁ 
Α πρὸ τὸν Β᾽ καὶ τῶν Α, Β ἄρα δύο μέσοι ἀνάῆοχον ἐμπίπτουσιν ἀριθμοί. 
καί ἐστι κύβοπ ὁ Α᾿ κύβοΞ ἄρα ἐστὶ καὶ ὁ Β᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Δ.-...;, 


, 


σ΄. 

᾿Εὰν ἀριθμὸΞξ ἑαυτὸν ποῆῆηαπῆασιάσαξΞ κύβον ποιῇ, καὶ αὐτὸΞ κύβος 
ἔσται. 

᾿ΑριθμὸΞ χὰρ ὁ Α ἑαυτὸν ποῆπαπῆασιάσαΞπ κύβον τὸν Β ποιείτω" ἢέχω, 
ὅτι καὶ ὁ Α κύβοπ ἐστίν. 

Ὁ χὰρ Α τὸν Β ποῆηαπηασιάσαξ 


Η ΄ 1 ᾿ γ τ τ Η Αω Α- 25-8 
τὸν Γ ποιείτω. ἔπει οὖν ὁ Α εαὐυτὸν Β-- 82-- 64-- 43 
᾿ Π ν ͵ -.« δ... 
μὲν ποῆπαπῆασιάσαπ τὸν Β πεποίη- Β.- Ἐπ᾿ τοῖς 
κεν, τὸν δὲ Β ποῆΠαπηασιάσαξ τὸν Γ Γςε---:-:-ςςς-ς-- 


πεποίηκεν, ὁ Γ ἄρα κύβοΞ ἐστίν. καὶ 
ἐπεὶ ὁ Α ἑαυτὸν ποῆηαπῆασιάσαΞπ τὸν 
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Β πεποίηκεν, ὁ Α ἄρα τὸν Β μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν αὑτῷ μονάδαΞ. 

μετρεῖ δὲ καὶ ἣ μονὰβπ τὸν Α κατὰ τὰκ ἐν αὐτῷ μονάδαπ. ἔστιν ἄρα ὡΞξ 
ἡ μονὰΞ πρὸκπ τὸν Α, οὕτωΞ ὁ Α πρὸπ τὸν Β. 

καὶ ἐπεὶ ὁ Α τὸν Β ποῆῆαπῆασιάσαΞξ τὸν Γ πεποίηκεν, ὁ Β ἄρα τὸν Γ 
μετρεῖ κατὰ τὰΞ ἐν τῷ Α μονάδαπ. μετρεὶ δὲ καὶ ἣ μονὰΞπ τὸν Α κατὰ τὰκ 
ἐν αὐτῷ μονάδακ. ἔστιν ἄρα ὡΞ ἣ μονὰξ πρὸπ τὸν Α, οὕτωΞξ ὁ Β πρὸπ τὸν 
Γ. ἀῆη’ ὧΞ ἣ μονὰπ πρὸΞπ τὸν Α, οὕτωΞ ὁ Α πρὸπ τὸν Β᾽ καὶ ὑΞ ἄρα ὁ) 
πρὸΞ τὸν Β, ὁ Β πρὸκ τὸν Γ. 

καὶ ἐπεὶ οἱ Β, Γ κύβοι εἰσίν, ὅμοιοι στερεοί εἰσιν. τῶν Β, Γ ἄρα δύο 
μέσοι ἀνάδοχόν εἰσιν ἀριθμοί. καί ἐστιν ὡΞ ὁ Β πρὸΞκ τὸν Γ, ὁ Α πρὸκ τὸν 
Β. καὶ τῶν Α, Β ἄρα δύο μέσοι ἀνάδοχόν εἰσιν ἀριθμοί. καί ἐστιν κύβοκ ὁ 
Β᾽ κύβοΞ ἄρα ἐστὶ καὶ ὁ Α᾽ ὅπερ ἔδει δεὶξαι. 


Ἐὰν σύνθετοΞ ἀριθμὸΞξ ἀριθμόν τινα ποῆῆαπηῆασιάσαξ ποιῇ τινα, 
ὁ χενόμενοΞ στερεὸς ἔσται. 


ΣύνθετοΞ χὰρ ἀριθμὸΞκ ὁ Α ἀριθμόν τινα τὸν Β ποῆῆαπηασιάσαξ τὸν Γ 
ποιείτω" ἠέχω, ὅτι ὁ Γ στερεόξ ἐστιν. 


Ἐπεὶ χὰρ ὁ Α σύνθετόξ ἐστιν, ὑ- 


ΣΞΥΞῸ πὸ ἀριθμοῦ τινοΞ μετρηθήσεται. με- 
Α.---. τοθ6.4-- 24 τρείσθω ὑπὸ τοῦ Δ, καὶ ὁσάκιπ ὁ Δ 
Ἄξξι ᾿ -“ “-“ ἣ 2 
Β .- Ε--8 τὸν Α μετρεῖ, τοσαῦται μονάδεκπ ἔ- 


στωσαν ἐν τῷ Ε. 

ἐπεὶ οὖν ὁ Δ τὸν Α μετρεῖ κατὰ 
τὰΞκ ἐν τῷ Ε μονάδαξΞπ, ὁ Ε ἄρα τὸν 
Δ ποῆπαπῆασιάσαΞξ τὸν Α πεποίηκεν. 
καὶ ἐπεὶ ὁ Α τὸν Β ποῆπαπῆασιάσαπ 
τὸν Γ πεποίηκεν, ὁ δὲ Α ἐστιν ὁ ἐκ τῶν Δ, Ε, ὁ ἄρα ἐκ τῶν Δ, Ε τὸν Β 
ποηηαπῆασιάσαπ τὸν Γ πεποίηκεν. 

ὁ Γ ἄρα στερεόξ ἐστιν, πῆευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσιν οἱ Δ, Ε, Β᾽ ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


ἱ 
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η΄. 

Ἐὰν ἀπὸ μονάδοΞ ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆΞ ἀνάδοχον ὦσιν, ὁ μὲν 
τρίτος ἀπὸ τῆΞ μονάδοΞ τετράχωνος ἔσται καὶ οἱ ἕνα διαῆείποντεξ, 
ὁ δὲ τέταρτοΞ κύβος καὶ οἱ δύο διαῆείποντεΞ πάντεξ, ὁ δὲ ἕβδομοςΞ 
κύβοΞ ἅμα καὶ τετράχωνοΞ καὶ οἱ πέντε διαηείποντεξ. 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδοΞκ ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆς ἀνάδοχον οἱ Α, Β, Γ, Δ, 
Ε, Ζ ἢέχω, ὅτι ὁ μὲν τρίτοΞ ἀπὸ τῆΞ μονάδοΞ ὁ Β τετράχωνόξ ἐστι καὶ 
οἱ ἕνα διαῆείποντεΞ πάντεπ, ὁ δὲ τέταρτοΞξ ὁ Γ κύβοΞκ καὶ οἱ δύο διαῆεί- 
ποντεβ πάντεξ, ὁ δὲ ἕβδομοΞ ὁ Ζ κύβοΞ ἅμα καὶ τετράχωνοξπ καὶ οἱ πέντε 
διαῆείποντεπ πάντεξ. 

Ἐπεὶ χάρ ἐστιν ὧΞ ἣ μονὰπ πρὸ 
τὸν Α, οὕτωΞ ὁ Α πρὸΞκ τὸν Β, ἰσά- 
κι ἄρα ἣ μονὰΞ τὸν Α ἀριθμὸν με- ἡ, 


ὁ 
ὁ 


1, Α, Β,Τ'ι, Δ, Ε,Ζ 

τρεῖ καὶ ὁ Α τὸν Β. ἣ δὲ μονὰΞξ τὸν 1,2, 4, 8,16,82,6θ4 
2 εἶ -“ εἶ ν Η 2 -“ 4. 16. θ64..- 
Α ἀριθμὸν μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν αὐτῷ 85-ς-- 8, 84.-- 


μονάδαπ᾽ καὶ ὁ Α ἄρα τὸν Β μετρεῖ 
κατὰ τὰς ἐν τῷ Α μονάδαΞ. ὁ Α ἄρα 
ἑαυτὸν ποῆηαπῆασιάσαΞξ τὸν Β πεποί- 6Δ----------- 
κεν᾽ τετράχωνοΞ ἄρα ἐστὶν ὁ Β. 

καὶ ἐπεὶ οἱ Β, Γ, Δ ἑξῆς ἀνάδοχόν 
εἰσιν, ὁ δὲ Β τετράχωνόε ἐστιν, καὶ 7---ο------------- 
ὁ Δ ἄρα τετράχωνόΞξ ἐστιν. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ὁ Ζ τετράχωνόξ ἐστιν. 
ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ οἱ ἕνα 
διαῆείποντεπ πάντεΞ τετράχωνοί εἰσιν. 

ἠέχω δή, ὅτι καὶ ὁ τέταρτοΞ ἀπὸ τῆΞ μονάδοκ ὁ Γ κύβοΞ ἐστὶ καὶ οἱ δύο 
διαηείποντεπ πάντεπ. ἐπεὶ χάρ ἐστιν ὧΞ ἡ μονὰΞξ πρὸΞ τὸν Α, οὕτωΞ ὁ Β 
πρὸΞπ τὸν Γ, ἰσάκιΞ ἄρα ἣ μονὰξπ τὸν Α ἀριθμὸν μετρεῖ καὶ ὁ Β τὸν Γ. ἡ δὲ 
μονὰΞπ τὸν Α ἀριθμὸν μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν τῷ Α μονάδαε᾽ καὶ ὁ Β ἄρα τὸν 
Γ μετρεῖ κατὰ τὰπ ἐν τῷ Α μονάδαπ᾽ ὁ Α ἄρα τὸν Β ποῆηαπηασιάσαξ τὸν Γ 
πεποίηκεν. ἐπεὶ οὖν ὁ Α ἑαυτὸν μὲν ποῆῆαπῆασιάσαξΞ τὸν Β πεποίηκεν, τὸν 
δὲ Β ποῆηαπηασιάσαξ τὸν Γ πεποίηκεν, κύβοΞ ἄρα ἐστὶν ὁ Γ. καὶ ἐπεὶ οἱ Γ, 
Δ, Ε, Ζ ἑξῆς ἀνάποχόν εἰσιν, ὁ δὲ Γ κύβοεκ ἐστίν, καὶ ὁ Ζ ἄρα κύβος ἐστίν. 

ἐδείχθη δὲ καὶ τετράχωνοπ᾽ ὁ ἄρα ἕβδομοπ ἀπὸ τῆΞπ μονάδοΞκ κύβοΞ τέ 
ἐστι καὶ τετράχωνοΞπΞ. ὁμοίωΞξ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ οἱ πέντε διαηείποντεξ 
πάντεξπ κύβοι τέ εἰσι καὶ τετράχωνοι᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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θ΄. 

Ἐὰν ἀπὸ μονάδοΞ ὁποσοιοῦν ἑξῆΞξΞ κατὰ τὸ συνεχὲΞ ἀριθμοὶ ἀ- 
νάδἢοχον ὦσιν, ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδα τετράχωνοΞ ἧ, καὶ οἱ ἢοιποὶ 
πάντεΞ τετράχωνοι ἔσονται. καὶ ἐὰν ὁ μετὰ τὴν μονάδα κύβος ᾧ, 
καὶ οἱ ἢΠοιποὶ πάντεΞ κύβοι ἔσονται. 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδοΞ ἑξῆΞ ἀνάδποχον ὁσοιδηποτοῦν ἀριθμοὶ οἱ Α, Β, Γ, 
Δ, Ε, Ζ, ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδα ὁ Α τετράχωνοΞκ ἔστω᾽ Πέχω, ὅτι καὶ οἱ Ποιποὶ 
πάντεΞ τετράχωνοι ἔσονται. 

Ὅτι μὲν οὖν ὁ τρίτοΞ ἀπὸ τῆΞ 
μονάδοΞπ ὁ Β τετράχωνόκ ἐστι καὶ οἱ 
ἕνα διαπῆείποντεΞ πάντεξ, δέδεικται" 


Α- ἠέχω [δή], ὅτι καὶ οἱ ἢοιποὶ πάντεξ τε- 
Β- τράχωνοί εἰσιν. 

Γ- ᾿ Ἵ ᾿ ᾿ δε Ι των ἐπεὶ δὰρ οἱ Α, ΒΓ ἐξῆβ ἀνάδοχόν 
ἧς, εἰσιν, καί ἐστιν ὁ Α τετράχωνοξ, καὶ 
Β ὁ Γ [ἄρα] τετράχωνοΞ ἐστιν. πάῆιν, 
᾿ ἐπεὶ [καὶ] οἱ Β, Γ, Δ ἑξῆπ ἀνάδοχόν 


εἰσιν, καί ἐστιν ὁ Β τετράχωνοξ, καὶ 
ὁ Δ [ἄρα] τετράχωνόΞπ ἐστιν. ὁμοίωπ 
δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ οἱ Ποιποὶ πάντεξ 
τετράχωνοί εἰσιν. 

᾿Αἢηὰ δὴ ἔστω ὁ Α κύβοε᾽ ἢέχω, ὅτι καὶ οἱ Ποιποὶ πάντεξ κύβοι εἰσίν. “Ὅτι 
μὲν οὖν ὁ τέταρτοΞ ἀπὸ τῆξΞ μονάδοκ ὁ Γ κύβοΞ ἐστὶ καὶ οἱ δύο διαῆείποντεξ 
πάντεπ, δέδεικται᾽ ἢέχω [δή], ὅτι καὶ οἱ ἢοιποὶ πάντεξπ κύβοι εἰσίν. 

ἐπεὶ χάρ ἐστιν ὧΞ ἣ μονὰΞξ πρὸπ τὸν Α, οὕτωΞξ ὁ Α πρὸπ τὸν Β, ἰσάκιξ 
ἀρα ἣ μονὰπ τὸν Α μετρεῖ καὶ ὁ Α τὸν Β. ἣ δὲ μονὰΞξ τὸν Α μετρεῖ κατὰ 
τὰκ ἐν αὐτῷ μονάδαπ: καὶ ὁ Α ἄρα τὸν Β μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν αὑτῷ μονάδας" 
ὁ Α ἄρα ἑαυτὸν ποῆῆαπῆηασιάσαξπ τὸν Β πεποίηκεν. καί ἐστιν ὁ Α κύβοκ. 

ἐὰν δὲ κύβοΞ ἀριθμὸΞξ ἑαυτὸν ποῆηαπῆασιάσαΞ ποιῇ τινα, ὁ χενόμενοξ 
κύβοΞ ἐστίν καὶ ὁ Β ἄρα κύβοΞ ἐστίν. καὶ ἐπεὶ τέσσαρεΞξ ἀριθμοὶ οἱ Α, Β, 
Γ, Δ ἑξῆςξ ἀνάδοχόν εἰσιν, καί ἐστιν ὁ Α κύβοκ, καὶ ὁ Δ ἄρα κύβοκ ἐστίν. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ Ε κύβοΞ ἐστίν, καὶ ὁμοίωπ οἱ ἢΠοιποὶ πάντεξ κύβοι εἰσίν" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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΄ 


ι΄. 

Ἐὰν ἀπὸ μονάδοΞ ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ [ἑξῆΞ] ἀνάδοχον ὦσιν, ὁ δὲ 
μετὰ τὴν μονάδα μὴ ἢ τετράχωνοξ, οὐδ᾽ ἄβῆοΞ οὐδεὶΞ τετράχωνοξ 
ἔσται χωρὶΞ τοῦ τρίτου ἀπὸ τῆΞ μονάδοΞ καὶ τῶν ἕνα διαηειπόντων 
πάντων. καὶ ἐὰν ὁ μετὰ τὴν μονάδα κύβοΞ μὴ ἦᾧ, οὐδὲ ἄῆἢοΞ οὐδεὶΞ 
κύβος ἔσται χωρὶΞ τοῦ τετάρτου ἀπὸ τῆΞξΞ μονάδοΞ καὶ τῶν δύο 
διαῆειπόντων πάντων. 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδοΞ ἑξῆς ἀνάδῆοχον ὁσοιδηποτοῦν ἀριθμοὶ οἱ Α, Β, Γ, 
Δ, Ε, Ζ, ὁ μετὰ τὴν μονάδα ὁ Α μὴ ἔστω τετράχωνος᾽ ἢέχω, ὅτι οὐδὲ ἄῆῆοΞ 
οὐδεὶΞ τετράχωνοΞ ἔσται χωρὶΞπ τοῦ τρίτου ἀπὸ τὴΞ μονάδοΞ [καὶ τῶν ἕνα 
διαηειπόντων]. 


Εἰ χὰρ δυνατόν, ἔστω ὁ Γ τετρά- 
ὅωνοπ. ἔστι δὲ καὶ ὁ Β τετράχωνοκ᾽ 
οἱ Β, Γ ἄρα πρὸπ ἀηηήδουπ ἤόχον ἔ- Α.. 1,4, Β, Τὶ Δ, Ε, 2--- 
χουσιν, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞπΞ πρὸΞδ ββ.., ὐμδνδὸ μ 
τετράχωνον ἀριθμόν. καί ἐστιν ὡΞξ ὁ 
Β πρὸπ τὸν Γ, ὁ Α πρὸ τὸν Β᾽ οἱ Α, 
Β ἄρα πρὸΞκ ἀῆηηήδουπ ἢόχον ἔχουσιν, 
ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞξ πρὸΞ τετρά- 
ζωνον ἀριθμόν: ὥστε οἱ Α, Β ὅμιοι “-΄Π--- - τ τ τ τ 
ἐπίπεδοί εἰσιν. καί ἐστι τετράχωνοξ 
ὁ Β' τετράχωνοξ ἄρα ἐστὶ καὶ ὁ Α᾿ ὅπερ οὐχ ὑπέκειτο. οὐκ ἄρα ὁ Γ τετρά- 
χωνόξ ἐστιν. ὁμοίωΞ δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδ᾽ ἄῆῆοΞ οὐδεὶΞ τετράχωνόξκ ἐστι 
χωρὶΞ τοῦ τρίτου ἀπὸ τῆΞ μονάδοΞκ καὶ τῶν ἕνα διαηειπόντων. 

᾿Αηῆὰ δὴ μὴ ἔστω ὁ Α κύβοΞπ. ἢέχω, ὅτι οὐδ᾽ ἄῆῆοπ οὐδεὶΞπ κύβοΞκ ἔσται 
χωρὶβπ τοῦ τετάρτου ἀπὸ τῆΞπΞ μονάδοΞπ καὶ τῶν δύο διαῆηειπόντων. 

Εἰ χὰρ δυνατόν, ἔστω ὁ Δ κύβοκ. ἔστι δὲ καὶ ὁ Γ κύβοπ᾽ τέταρτοΞ χάρ 
ἐστιν ἀπὸ τῆΞ μονάδοκ. καί ἐστιν ὡΞξ ὁ Γ πρὸκ τὸν Δ, ὁ Β πρὸ τὸν Γ᾽ καὶ 
ὁ Β ἄρα πρὸ τὸν Γ ἢόχον ἔχει, ὃν κύβοπ πρὸΞκ κύβον. καί ἐστιν ὁ Γ κύβοπ᾽ 
καὶ ὁ Β ἄρα κύβοκ ἐστίν. καὶ ἐπεί ἐστιν ὧὡΞ ἣ μονὰΞπ πρὸΞκ τὸν Α, ὁ Α πρὸκπ 
τὸν Β, ἡ δὲ μονὰπ τὸν Α μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν αὐτῷ μονάδαπ, καὶ ὁ Α ἄρα 
τὸν Β μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν αὑτῷ μονάδαπ᾽ ὁ Α ἄρα ἑαυτὸν ποῆῆαπῆασιάσαπ 
κύβον τὸν Β πεποίηκεν. 

ἐὰν δὲ ἀριθμὸς ἑαυτὸν ποηῆαπῆασιάσαΞπ κύβον ποιῇ, καὶ αὐτὸΞ κύβοΞ 
ἔσται. κύβοΞ ἄρα καὶ ὁ Α᾽ ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. οὐκ ἄρα ὁ Δ κύβοΞ ἐστίν. 
ὁμοίωΞπ δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδ᾽ ἄῆῆοΞκ οὐδεὶΞ κύβοΞ ἐστὶ χωρὶΞ τοῦ τετάρτου 
ἀπὸ τῆΞ μονάδοΞπ καὶ τῶν δύο διαῆειπόντων᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ια΄. 
᾿Εὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆς ἀνάῆοχον ὡὠσιν, ὁ ἐδάττων 
τὸν μείζονα μετρεῖ κατά τινα τῶν ὑπαρχόντων ἐν τοῖΞ ἀνάῆοχον 
ἀριθμοῖΞπ. 
Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδοΞ τῆΞξ Α ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆς ἀνάδοχον οἱ Β, Γ, 


Δ, Ε’ ἢέχω, ὅτι τῶν Β, Γ, Δ, Ε ὁ ἐηάχιστοΞξ ὁ Β τὸν Ε μετρεῖ κατά τινα τῶν 
Γ, Δ. 

Ἐπεὶ χάρ ἐστιν ὧξ ἣ Α μονὰπ πρὸ 

τὸν Β, οὕτωΞ ὁ Δ πρὸ τὸν Ε, ἰσάκιπ 

ΞΕ κα Ἀ π ἄρα ἣ Α μονὰξ τὸν Β ἀριθμὸν μετρεῖ 

βρς 1, 2, 4, 8,16:.:: καὶ ὁ Δ τὸν Ε᾽ ἐναηῆὰξ ἄρα ἰσάκιΞ ἣ 

10 2 ΞΙΒῈΝ Α μονὰπ τὸν Δ μετρεῖ καὶ ὁ Β τὸν Ε. 

ἡ υίε ἡ δὲ Α μονὰΞ τὸν Δ μετρεῖ κατὰ τὰκ 

ἃ----- ἐν αὐτῷ μονάδαπ’ καὶ ὁ Β ἄρα τὸν Ε 

 Θ ὀἙ“Ὠεται μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν τῷ Δ μονάδας᾽ ὥ- 


στε ὁ ἐηάσσων ὁ Β τὸν μείζονα τὸν Ε 
μετρεῖ κατά τινα ἀριθμὸν τῶν ὑπαρ- 
χόντων ἐν τοῖΞ ἀνάδοχον ἀριθμοῖξ. 


Πόρισμ α: [καὶ φανερόν, ὅτι ἣν ἔχει τάξιν ὁ μετρῶν ἀπὸ 
μονάδοΞπ, τὴν αὐτὴν ἔχει καὶ ὁ καθ᾽ ὃν μετρεῖ ἀπὸ τοῦ μετρουμένου 
ἐπὶ τὸ πρὸ αὐτοῦ. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιβ΄. 
Ἐὰν ἀπὸ μονάδοΞ ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆξΞ ἀνάδοχον ὡσιν, ὑφ᾽ ὅσων 


ἂν ὁ ἔσχατοΞ πρώτων ἀριθμῶν μετρῆται, ὑπὸ τῶν αὐτῶν καὶ ὁ παρὰ 
τὴν μονάδα μετρηθήσεται. 


Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδοΞ ὁποσοιδηποτοῦν ἀριθμοὶ ἀνάδοχον οἱ Α, Β, Γ, Δ’ 
ἠέχω, ὅτι ὑφ᾽ ὅσων ἂν ὁ Δ πρώτων ἀριθμῶν μετρῆται, ὑπὸ τῶν αὐτῶν καὶ ὁ 
Α μετρηθήσεται. 

Μετρείσθω χὰρ ὁ Δ ὑπό τινοΞ πρώτου ἀριθμοῦ τοῦ Ε’ ἠέχω, ὅτι ὁ Ε τὸν 
Α μετρεῖ. μὴ χάρ᾽ καί ἐστιν ὁ Ε πρῶτοπ, ἅπαπ δὲ πρῶτοΞ ἀριθμὸΞξ πρὸΞ 
ἅπαντα, ὃν μὴ μετρεῖ, πρῶτόΞ ἐστιν᾽ οἱ Ε, Α ἄρα πρῶτοι πρὸΞπ ἀῆηηήδουΞξ 
εἰσίν. καὶ ἐπεὶ ὁ Ε τὸν Δ μετρεῖ, μετρείτω αὐτὸν κατὰ τὸν Ζ᾽ ὁ Ε ἄρα τὸν 
Ζ ποῆῆαπηασιάσαΞ τὸν Δ πεποίηκεν. 

πάηῆιν, ἐπεὶ ὁ Α τὸν Δ μετρεῖ κατὰ τὰκ ἐν τῷ Γ μονάδαΞκ, ὁ Α ἄρα τὸν Γ 
ποηηαπῆασιάσαπ τὸν Δ πεποίηκεν. ἀῆηὰ μὴν καὶ ὁ Ε τὸν Ζ ποηΠαπῆασιάσα5 
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τὸν Δ πεποίηκεν᾽ ὁ ἄρα ἐκ τῶν Α, Γ ἴσοΞπ ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν Ε, Ζ. ἔστιν ἄρα 
ὼΞπΞ ὁ Α πρὸ τὸν Ε, ὁ Ζ πρὸΞκ τὸν Γ. οἱ δὲ Α, Ε πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶτοι καὶ 
ἐπάχιστοι, οἱ δὲ ἐπάχιστοι μετροῦσι τοὺΞ τὸν αὐτὸν ἢόχον ἔχονταπ ἰσάκιπ 
ὅ τε ἠχούμενοΞπ τὸν ἡχούμενον καὶ ὁ ἑπόμενοΞ τὸν ἑπόμενον᾽ μετρεῖ ἄρα ὁ 
Ε τὸν Γ. 

μετρείτω αὐτὸν κατὰ τὸν Η’ ὁ Ε 
ἄρα τὸν Η ποηῆαπηασιάσαξ τὸν Γ πε- 
ποίηκεν. ἀηηὰ μὴν διὰ τὸ πρὸ τούτου 


ἢ μ , ᾿ ΑΘ 1,.Α, Β, Τ' Δ... 
καὶ ὁ Α τὸν Β ποῆῆαπηασιάσαξ τὸν Γ ΕΣ ΉΤ ΝΣ 
πεποίηκεν. ὁ ἄρα ἔκ τῶν Α, Β ἴσο Β. ῬΙ1296.-» [6 


ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν Ε, Η. ἔστιν ἄρα ὡὧΞ Γ.--ς ΒΕ-8,2 - 482,Η -- 2, Θ Ξ- 12 

ὁ Α πρὸΞ τὸν Ε, ὁ Η πρὸΞ τὸν Β. οἱ δ.---- ὦ σ΄ ὁ 
δὲ Α, Ε πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶτοι καὶ ἐ- Ε, 

ἠάχιστοι, οἱ δὲ ἐηάχιστοι ἀριθμοὶ με- 


Ζςε.-.-- τ -ς»᾽ 
τροῦσι τοὺΞ τὸν αὐτὸν Πόχον ἔχοντα ὦ 
αὐτοῖΞ ἰσάκιΞ ὅ τε ἡχούμενοΞ τὸν ἣἡ- ( 


χούμενον καὶ ὁ ἑπόμενοΞ τὸν ἑπόμε- 
νον᾽ μετρεῖ ἄρα ὁ Ε τὸν Β. μετρείτω 
αὐτὸν κατὰ τὸν Θ᾽ ὁ Ε ἄρα τὸν Θ 
ποηηαπῆασιάσαξπ τὸν Β πεποίηκεν. 

ἀηηὰ μὴν καὶ ὁ Α ἑαυτὸν ποῆῆαπηασιάσαΞξ τὸν Β πεποίηκεν ὁ ἄρα ἐκ 
τῶν Ε, Θ ἴσοΞ ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ Α. ἔστιν ἄρα ὡΞξ ὁ Ε πρὸΞ τὸν Α,δ Α 
πρὸκ τὸν Θ. οἱ δὲ Α, Ε πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶτοι καὶ ἐπάχιστοι, οἱ δὲ ἐδάχιστοι 
μετροῦσι τοὺΞ τὸν αὐτὸν ἢόχον ἔχονταξ ἰσάκιΞ ὅ ἡχούμενοΞ τὸν ἡχούμενον 
καὶ ὁ ἑπόμενοΞκ τὸν ἑπόμενον. μετρεῖ ἄρα ὁ Ε τὸν Α ὧΞ ἡχούμενοΞ ἡχούμενον. 
ἀηηὰ μὴν καὶ οὐ μετρεῖ᾽ ὅπερ ἀδύνατον. 

οὐκ ἄρα οἱ Ε, Α πρῶτοι πρὸπ ἀῆηηήδουΞ εἰσίν. σύνθετοι ἄρα. οἱ δὲ 
σύνθετοι ὑπὸ [πρώτου] ἀριθμοῦ τινοΞ μετροῦνται. καὶ ἐπεὶ ὁ Ε πρῶτοΞ 
ὑπόκειται, ὁ δὲ πρῶτοΞ ὑπὸ ἑτέρου ἀριθμοῦ οὐ μετρεῖται ἢ ὑφ᾽ ἑαυτοῦ, ὁ Ε 
ἄρα τοὺπ Α, Ε μετρεῖ᾽ ὥστε ὁ Ε τὸν Α μετρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ τὸν Δ' ὁ Ε 
ἄρα τοὺΞ Α, Δ μετρεῖ. 

ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι ὑφ᾽ ὅσων ἂν ὁ Δ πρώτων ἀριθμῶν μετρῆται, ὑπὸ 
τῶν αὐτῶν καὶ ὁ Α μετρηθήσεται᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιχ΄. 
Ἐὰν ἀπὸ μονάδοΞπ ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆΞ ἀνάῆοχον ὦσιν, ὁ δὲ μετὰ 
τὴν μονάδα πρῶτοΞ ἢ, ὁ μέκιστοΞ ὑπ᾽ οὐδενὸΞ [ἄῆἢου] μετρηθήσεται 
παρὲξ τῶν ὑπαρχόντων ἐν τοῖΞ ἀνάδῆοχον ἀριθμοῖε. 
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Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδοΞκ ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆς ἀνάδοχον οἱ Α, Β, Γ, Δ, 
ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδα ὁ Α πρῶτοΞκ ἔστω᾽ ἢέχω, ὅτι ὁ μέχιστοΞ αὐτῶν ὁ Δ 
ὑπ᾽ οὐδενὸς ἄῆῆου μετρηθήσεται παρὲξ τῶν Α, Β, Γ. 

Εἰ χὰρ δυνατόν, μετρείσθω ὑπὸ 
τοῦ Ε, καὶ ὁ Ε μηδενὶ τῶν Α, Β, Γ 
ἔστω ὁ αὐτόΞ. φανερὸν δή, ὅτι ὁ Ε 


Α.οτο 1.4,8Β,Γ, Δ,.-- ἔστ ὸ ᾿ ραν τὶ πὰ ἕ ᾿ 
Β... ὍΝ ὁ δήδμνοιυ πρῶτοβ οὔκ ἐστιν. εἰ γὰρ ὁ Ε πρῶ- 

“π τόΞξ ἐστι καὶ μετρεῖ τὸν Δ, καὶ τὸν 
Πηβεσασστιστ τος δ ϑεεα Α μετρήσει πρῶτον ὄντα μὴ ὧν αὐτῷ 
δι τς. ὃ. . ὁ αὐτόπ᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ 


ἄρα ὁ Ε πρῶτόξ ἐστιν. 
σύνθετοΞ ἄρα. πᾶΞπ δὲ σύνθετοΞξ 
ἀριθμὸς ὑπὸ πρώτου τινὸπ ἀριθμοῦ 
μετρεῖται ὁ Ε ἄρα ὑπὸ πρώτου τινὸπ ἀριθμοῦ μετρεῖται. ἢέχω δή, ὅτι 
ὑπ᾽ οὐδενὸς ἄῆῆου πρώτου μετρηθήσεται πῆὴν τοῦ Α. 
εἰ χὰρ ὑφ᾽ ἑτέρου μετρεῖται ὁ Ε, ὁ δὲ Ε τὸν Δ μετρεῖ, κἀκεῖνοΞ ἄρα τὸν 
Δ μετρήσει᾽ ὥστε καὶ τὸν Α μετρήσει πρῶτον ὄντα μὴ ὧν αὐτῷ ὁ αὐτός᾽ 
ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. ὁ Α ἄρα τὸν Ε μετρεῖ. καὶ ἐπεὶ ὁ Ε τὸν Δ μετρεῖ, 
μετρείτω αὐτὸν κατὰ τὸν Ζ. 
ἠέχω, ὅτι ὁ Ζ οὐδενὶ τῶν Α, Β, Γ ἐστιν ὁ αὐτόξκ. εἰ χὰρ ὁ Ζ ἑνὶ τῶν Α, 
Β, Γ ἐστιν ὁ αὐτὸς καὶ μετρεῖ τὸν Δ κατὰ τὸν Ε, καὶ εἷς ἄρα τῶν Α, Β, Γ 
τὸν Δ μετρεῖ κατά τὸν Ε. ἀῆῆὰ εἷΞ τῶν Α, Β, Γ τὸν Δ μετρεῖ κατά τινα 
τῶν Α, Β, Γ’ καὶ ὁ Ε ἄρα ἑνὶ τῶν Α, Β, Γ ἐστιν ὁ αὐτόΞπ᾽ ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. 
οὐκ ἄρα ὁ Ζ ἑνὶ τῶν Α, Β, Γ ἐστιν ὁ αὐτόκ. 
ὁμοίωΞ δὴ δείξομεν, ὅτι μετρεῖται ὁ Ζ ὑπὸ τοῦ Α, δεικνύντεξ πάῆιν, ὅτι 
ὁ Ζ οὔκ ἐστι πρῶτοκ. εἰ χὰρ, καὶ μετρεῖ τὸν Δ, καὶ τὸν Α μετρήσει πρῶτον 
ὄντα μὴ ὧν αὐτῷ ὁ αὐτόςπ᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον᾽ οὐκ ἄρα πρῶτόΞξ ἐστιν ὁ 
Ζ σύνθετοΞ ἄρα. ἅπαΞπ δὲ σύνθετοΞ ἀριθμὸΞ ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀριθμοῦ 
μετρεῖται ὁ Ζ ἄρα ὑπὸ πρώτου τινὸπ ἀριθμοῦ μετρεῖται. ἤέχω δή, ὅτι ὑφ᾽ 
ἑτέρου πρώτου οὐ μετρηθήσεται πῆὴν τοῦ Α. 
εἰ χὰρ ἕτερόΞξ τιΞ πρῶτοπ τὸν Ζ μετρεῖ, ὁ δὲ Ζ τὸν Δ μετρεῖ, κἀκεῖνοξ 
ἄρα τὸν Δ μετρήσει᾽ ὥστε καὶ τὸν Α μετρήσει πρῶτον ὄντα μὴ ὧν αὐτῷ ὁ 
αὐτόςπ᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. ὁ Α ἄρα τὸν Ζ μετρεῖ. καὶ ἐπεὶ ὁ Ε τὸν Δ 
μετρεῖ κατὰ τὸν Ζ, ὁ Ε ἄρα τὸν Ζ ποῆῆαπῆηασιάσαξ τὸν Δ πεποίηκεν. ἀῆῆὰ 
μὴν καὶ ὁ Α τὸν Γ ποῆΠαπῆασιάσαξ τὸν Δ πεποίηκεν᾽ ὁ ἄρα ἐκ τῶν Α, Γ 
ἴσοΞπ ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν Ε, Ζ. ἀνάῆοχον ἄρα ἐστὶν ὡΞξ ὁ Α πρὸκ τὸν Ε, οὕτωπ 
ὁ Ζ πρὸΞκ τὸν Γ. ὁ δὲ Α τὸν Ε μετρεῖ καὶ ὁ Ζ ἄρα τὸν Γ μετρεῖ. μετρείτω 
αὐτὸν κατὰ τὸν Η. 


ΕΥΙΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ 9 124 


ὁμοίωΞ δὴ δείξομεν, ὅτι ὁ Η οὐδενὶ τῶν Α, Β ἐστιν ὁ αὐτόξ, καὶ ὅτι 
μετρεῖται ὑπὸ τοῦ Α. καὶ ἐπεὶ ὁ Ζ τὸν Γ μετρεῖ κατὰ τὸν Η, ὁ Ζ ἄρα τὸν Η 
ποηηαπηῆασιάσαπ τὸν Γ πεποίηκεν. ἀῆῆηὰ μὴν καὶ ὁ Α τὸν Β ποῆΠαπῆασιάσα5π 
τὸν Γ πεποίηκεν᾽ ὁ ἄρα ἐκ τῶν Α, Β ἴσοΞπ ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν Ζ, Η. ἀνάδοχον 
ἄρα ὡδ ὁ Α πρὸκ τὸν Ζ, ὁ Η πρὸ τὸν Β. μετρεῖ δὲ ὁ Α τὸν Ζ᾽ μετρεῖ ἄρα 
καὶ ὁ Η τὸν Β. μετρείτω αὐτὸν κατὰ τὸν Θ. 

ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι ὁ Θ τῷ Α οὐκ ἔστιν ὁ αὐτόκ. καὶ ἐπεὶ ὁ Η τὸν 
Β μετρεῖ κατὰ τὸν Θ, ὁ Η ἄρα τὸν Θ ποῆπαπῆασιάσαΞ τὸν Β πεποίηκεν. 
ἀηηὰ μὴν καὶ ὁ Α ἑαυτὸν ποηῆαπηασιάσαξ τὸν Β πεποίηκεν᾽ ὁ ἄρα ὑπὸ Θ, 
Η ἴσοπ ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ Α τετραχώνψ᾽ ἔστιν ἄρα ὡξΞ ὁ Θ πρὸ τὸν Α, ὁ 
Α πρὸκπ τὸν Η. μετρεῖ δὲ ὁ Α τὸν Η᾿ μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ Θ τὸν Α πρῶτον 
ὄντα μὴ ὧν αὐτῷ ὁ αὐτόπ᾽ ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα ὁ μέχιστοΞ ὁ Δ ὑπὸ ἑτέρου 
ἀριθμοῦ μετρηθήσεται παρὲξ τῶν Α, Β, Γ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιδ΄. 

Ἐὰν ἐῆάχιστοΞ ἀριθμὸς ὑπὸ πρώτων ἀριθμῶν μετρῆται, ὑπ᾽ οὗ- 
δενὸΞκ ἄδῆου πρώτου ἀριθμοῦ μετρηθήσεται παρὲξ τῶν ἐξ ἀρχῆςξ 
μετρούντων. 

Ἐπάχιστοξκ χὰρ ἀριθμὸκ ὁ Α ὑπὸ πρώτων ἀριθμῶν τῶν Β, Γ, Δ μετρείσθω: 
ἠέχω, ὅτι ὁ Α ὑπ᾽ οὐδενὸς ἄδῆου πρώτου ἀριθμοῦ μετρηθήσεται παρὲξ τῶν 


Β.Γ,,.Δ.. : Ε -"" 
Εἰ χὰρ δυνατόν, μετρείσθω ὑπὸ 


πρώτου τοῦ Ε, καὶ ὁ Ε μηδενὶ τῶν Β, 
Γ, Δ ἔστω ὁ αὐτόκ. καὶ ἐπεὶ ὁ Ε τὸν ...---Ὃὦὸ΄»;’“ο’7ὦὸἭ.ὠ.͵ἝἋ͵.ἪἝἩ;ἡ;  ΦἘΦὋοὁὃὋἋὌ , 
Α μετρεῖ, μετρείτω αὐτὸν κατὰ τὸν 


Β.-- Ε .-.--. 
Ζ ὁ ΕἩἄρα τὸν Ζ ποῆῆαπῆασιάσαξ τὸν 
Ψ, Γρς Ζ ῳ Ξε ἃ 
Α πεποίηκεν. 
Δ... 


καὶ μετρεῖται ὁ Α ὑπὸ πρώτων ἀ- 
ριθμῶν τῶν Β, Γ, Δ. ἐὰν δὲ δύο ἀριθ- 
μοὶ ποῆηαπῆασιάσαντεξ ἀῆηήδουΞπ ποιῶσί τινα, τὸν δὲ χενόμενον ἐξ αὐτῶν 
μετρῇ τια πρῶτοΞπ ἀριθμόξπ, καὶ ἕνα τῶν ἐξ ἀρχῇΞπ μετρήσει" οἱ Β, Γ, Δ ἄρα 
ἕνα τῶν Ε, Ζ μετρήσουσιν. 

τὸν μὲν οὖν Ε οὐ μετρήσουσιν᾽ ὁ χὰρ Ε πρῶτόξ ἐστι καὶ οὐδενὶ τῶν Β, 
Γ, Δ ὁ αὐτόΞ. τὸν Ζ ἄρα μετροῦσιν ἐδάσσονα ὄντα τοῦ Α᾽ ὅπερ ἀδύνατον. 
ὁ χὰρ Α ὑπόκειται ἐηάχιστοπ ὑπὸ τῶν Β, Γ, Δ μετρούμενοΞ. οὐκ ἄρα τόν Α 
μετρήσει πρῶτοΞ ἀριθμὸΞ παρὲξ τῶν Β, Γ, Δ’ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ιε΄. 
Ἐὰν τρεῖΞ ἀριθμοὶ ἑξῆΞ ἀνάδοχον ὡὠσιν ἐῆάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν 
ἢόχον ἐχόντων αὐτοῖΞ, δύο ὁποιοιοῦν συντεθέντεΞ πρὸΞ τὸν ἢοιπὸν 
πρῶτοί εἰσιν. 


Ἔστωσαν τρεῖπ ἀριθμοὶ ἑξῆΞ ἀνάδοχον ἐπάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον 
ἐχόντων αὐτοῖΞπ οἱ Α, Β, Γ΄ Πέχω, ὅτι τῶν Α, Β, Γ δύο ὁποιοιοῦν συντεθέντεξ 
πρὸΞ τὸν ἤοιπὸν πρῶτοι εἰσιν, οἱ μὲν Α, Β πρὸπ τὸν Γ, οἱ δὲ Β, Γ πρὸπ τὸν 
Α καὶ ἔτι οἱ Α, Γ πρὸκ τὸν Β. 


Εἰηήφθωσαν χὰρ ἐπάχιστοι ἀριθ- 
μοὶ τῶν τὸν αὐτὸν ἢόχον ἐχόντων τοῖΞξΞ 
Α, Β, Γ δύο οἱ ΔΕ, ΕΖ. φανερὸν δῆ, 
Β΄. Ὁ ὅτι ὁ μὲν ΔΕ ἑαυτὸν ποῆῆαπῆασιάσαΞ 
τὸν Α πεποίηκεν, τὸν δὲ ΕΖ ποῆῆα- 
πῆασιάσαΞ τὸν Β πεποίηκεν, καὶ ἔτι 

.-.ὃϑ ὁ ὁ ΕΖ ἑαυτὸν ποῆπαπῆασιάσαπ τὸν Γ 
πεποίηκεν. καὶ ἐπεὶ οἱ ΔΕ, ΕΖ ἐηάχι- 
στοί εἰσιν, πρῶτοι πρὸπ ἀηηήδουπ εἰ- 
σίν. ἐὰν δὲ δύο ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸπ 

ἀῆῆήῆουΞ ὦσιν, καὶ συναμφότεροΞ πρὸΞ ἑκάτερον πρῶτόΞ ἐστιν᾽ καὶ ὁ ΔΖ 
ἄρα πρὸς ἑκάτερον τῶν ΔΕ, ΕΖ πρῶτόπ ἐστιν. 

ἀηηὰ μὴν καὶ ὁ ΔΕ πρὸπ τὸν ΕΖ πρῶτόπ ἐστιν᾽ οἱ ΔΖ, ΔΕ ἄρα πρὸκ τὸν 
ΕΖ πρῶτοί εἰσιν. ἐὰν δὲ δύο ἀριθμοὶ πρόΞ τινα ἀριθμὸν πρῶτοι ὦσιν, καὶ ὁ 
ἐξ αὐτῶν χενόμενοΞ πρὸΞ τὸν ἢοιπὸν πρῶτόςκ ἐστιν ὥστε ὁ ἐκ τῶν ΖΔ, ΔΕ 
πρὸΞ τὸν ΕΖ πρῶτός ἐστιν᾽ ὥστε καὶ ὁ ἐκ τῶν ΖΔ, ΔΕ πρὸΞ τὸν ἀπὸ τοῦ ΕΖ 
πρῶτόΞκ ἐστιν. [ἐὰν χὰρ δύο ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸΞ ἀῆῆήδουΞ ὦσιν, ὁ ἐκ τοῦ 
ἑνὸς αὐτῶν χενόμενοΞ πρὸΞ τὸν ἢοιπὸν πρῶτόπ ἐστιν]. 

ἀηη᾿ ὁ ἐκ τῶν ΖΔ, ΔΕ ὁ ἀπὸ τοῦ ΔΕ ἐστι μετὰ τοῦ ἐκ τῶν ΔΕ, ΕΖ’ ὁ ἄρα 
ἀπὸ τοῦ ΔΕ μετὰ τοῦ ἐκ τῶν ΔΕ, ΕΖ πρὸΞ τὸν ἀπὸ τοῦ ΕΖ πρῶτόπ ἐστιν. 
καί ἐστιν ὁ μὲν ἀπὸ τοῦ ΔΕ ὁ Α, ὁ δὲ ἐκ τῶν ΔΕ, ΕΖ ὁ Β, ὁ δὲ ἀπὸ τοῦ ΕΖ ὁ 
Γ᾽ οἱ Α, Β ἄρα συντεθέντεξ πρὸΞ τὸν Γ πρῶτοί εἰσιν. ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, 
ὅτι καὶ οἱ Β, Γ πρὸΞ τὸν Α πρῶτοί εἰσιν. 

ἠέχω δή, ὅτι καὶ οἱ Α, Γ πρὸΞ τὸν Β πρῶτοί εἰσιν. ἐπεὶ χὰρ ὁ ΔΖ πρὸς 
ἑκάτερον τῶν ΔΕ, ΕΖ πρῶτόξ ἐστιν, καὶ ὁ ἀπὸ τοῦ ΔΖ πρὸΞκ τὸν ἐκ τῶν ΔΕ, 
ΕΖ πρῶτός ἐστιν. ἀῆηηὰ τῷ ἀπὸ τοῦ ΔΖ ἴσοι εἰσὶν οἱ ἀπὸ τῶν ΔΕ, ΕΖ μετὰ 
τοῦ δὶΞ ἐκ τῶν ΔΕ, ΕΖ καὶ οἱ ἀπὸ τῶν ΔΕ, ΕΖ ἄρα μετὰ τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν 
ΔΕ, ΕΖ πρὸΞ τὸν ὑπὸ τῶν ΔΕ, ΕΖ πρῶτοί [εἰσι[. διεῆόντι οἱ ἀπὸ τῶν ΔΕ, ΕΖ 
μετὰ τοῦ ἅπαξ ὑπὸ ΔΕ, ΕΖ πρὸΞπ τὸν ὑπὸ ΔΕ, ΕΖ πρῶτοί εἰσιν. ἔτι διεῆόντι 
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ν 


οἱ ἀπὸ τῶν ΔΕ, ΕΖ ἄρα πρὸΞ τὸν ὑπὸ ΔΕ, ΕΖ πρῶτοί εἰσιν. καί ἐστιν ὁ μὲν 
ἀπὸ τοῦ ΔΕ ὁ Α, ὁ δὲ ὑπὸ τῶν ΔΕ, ΕΖ ὁ Β, ὁ δὲ ἀπὸ τοῦ ΕΖ ὁ Γ. οἱ Α, Γ 
ἄρα συντεθέντεΞ πρὸπ τὸν Β πρῶτοί εἰσιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιΞ΄. 

Ἐὰν δύο ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸΞ ἀῆῆήδουΞ ὦσιν, οὐκ ἔσται ὡΞ ὁ 
πρῶτοΞ πρὸΞ τὸν δεύτερον, οὕτωΞ ὁ δεύτεροΞ πρὸΞ ἄηῆῆον τινά. 

Δύο χὰρ ἀριθμοὶ οἱ Α, Β πρῶτοι πρὸ ἀῆηήῆουΞ ἔστωσαν᾽ ἢέχω, ὅτι οὐκ 
ἔστιν ὧπ ὁ Α πρὸκ τὸν Β, οὕτωΞ ὁ Β πρὸκ ἄῆηον τινά. 

Εἰ χὰρ δυνατόν, ἔστω ὧξ ὁ Α πρὸς 
τὸν Β, ὁ Β πρὸκ τὸν Γ. οἱ δὲ Α, Β πρῶ- 
τοι, οἱ δὲ πρῶτοι καὶ ἐπάχιστοι, οἱ δὲ Α -- 
ἐπάχιστοι ἀριθμοὶ μετροῦσι τοὺπ τὸν 
αὐτὸν ἢόχον ἔχονταΞ ἰσάκιΞ ὅ τε ἡ- 
χούμενοπ τὸν ἡἠχούμενον καὶ ὁ ἑπόμε- [{ΞΞ--- -: 
νοβ τὸν ἑπόμενον᾽ μετρεῖ ἄρα ὁ Α τὸν 
Β ὡΞ ἡχούμενοΞ ἡχούμενον. μετρεῖ δὲ 
καὶ ἑαυτόν᾽ ὁ Α ἄρα τοὺΞξ Α, Β μετρεῖ πρώτουΞ ὄνταΞπ πρὸπ ἀηηήπουπ᾽ ὅπερ 
ἄτοπον. οὐκ ἄρα ἔσται ὧΞξΞ ὁ Α πρὸΞπ τὸν Β, οὕτωΞ ὁ Β πρὸ τὸν Γ᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


Β ε----...ς 


ιζ΄. 
Ἐὰν ὡσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριθμοὶ ἑξῇΞ ἀνάδοχον, οἱ δὲ ἄκροι αὐτῶν 
πρῶτοι πρὸς ἀηῆήδουξ ὡσιν, οὐκ ἔσται ὧὡΞξ ὁ πρῶτοΞ πρὸΞ τὸν 
δεύτερον, οὕτωΞ ὁ ἔσχατοΞ πρὸΞ ἄηῆον τινά. 


Ἔστωσαν ὁσοιδηποτοῦν ἀριθμοὶ ἑξῇΞ ἀνάδοχον οἱ Α, Β, Γ, Δ, οἱ δὲ ἄκροι 
αὐτῶν οἱ Α, Δ πρῶτοι πρὸΞ ἀῆηηήδῆουΞ ἔστωσαν᾽ ἢέχω, ὅτι οὐκ ἔστιν ὧὑΞ ὁ Α 
πρὸΞ τὸν Β, οὕτωΞξ ὁ Δ πρὸΞπ ἄῆῆον τινά. 


Εἰ χὰρ δυνατόν, ἔστω ὧπ ὁ Α πρὸκπ 
τὸν Β, οὕτωΞ ὁ Δ πρὸκ τὸν Ε’ ἐναῆ- 
ἠἡὰξ ἄρα ἐστὶν ὧΞ ὁ Α πρὸΞκ τὸν Δ, ὁ Β 
πρὸπ τὸν Ε. οἱ δὲ Α, Δ πρῶτοι, οἱ δὲ 
πρῶτοι καὶ ἐπάχιστοι, οἱ δὲ ἐηάχιστοι 
ἀριθμοὶ μετροῦσι τοὺπ τὸν αὐτὸν ἢό- 
ὅον ἔχονταπ ἰσάκιΞ ὅ τε ἡἠχούμενοπ 
τὸν ἡχούμενον καὶ ὁ ἑπόμενοΞ τὸν ἑ- 
πόμενον. μετρεῖ ἄρα ὁ Α τὸν Β. καί ἐστιν ὧΞ ὁ Α πρὸ τὸν Β, ὁ Β πρὸς 


Α-..... 


Β.--.. 
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τὸν Γ. καὶ ὁ Β ἄρα τὸν Γ μετρεῖ΄᾿ ὥστε καὶ ὁ Α τὸν Γ μετρεῖ. 

καὶ ἐπεί ἐστιν ὧΞξ ὁ Β πρὸκ τὸν Γ, ὁ Γ πρὸΞπ τὸν Δ, μετρεῖ δὲ ὁ Β τὸν 
Γ, μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ Γ τὸν Δ. ἀηδῆ’ ὁ Α τὸν Γ ἐμέτρει’ ὥστε ὁ Α καὶ τὸν Δ 
μετρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ ἑαυτόν. ὁ Α ἄρα τοὺκ Α, Δ μετρεῖ πρώτουπ ὄντα 
πρὸπ ἀηηήηπους᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

οὐκ ἄρα ἔσται ὧΞ ὁ Α πρὸΞκ τὸν Β, οὕτωΞ ὁ Δ πρὸς ἄῆδον τινά᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


ιη΄. 
Δύο ἀριθμῶν δοθέντων ἐπισκέψασθαι, εἰ δυνατόν ἐστιν αὐτοῖΞ 
τρίτον ἀνάῆοχον προσευρεῖν. 
Ἔστωσαν οἱ δοθέντεπ δύο ἀριθμοὶ οἱ Α, Β, καὶ δέον ἔστω ἐπισκέψασθαι, 
εἰ δυνατόν ἐστιν αὐτοῖΞ τρίτον ἀνάῆοχον προσευρεῖν. 
Οἱ δὴ Α, Β ἤτοι πρῶτοι πρὸΞπ ἀῆ- 
ἤηῆουπ εἰσὶν ἢ οὔ. καὶ εἰ πρῶτοι πρὸ 


ἀηηήδουΞ εἰσίν, δέδεικται, ὅτι ἀδύ- , Α -- 4,8 -- 6,1 -- 86,Δ -- 9 
ἕ 7 ᾽ -“ Ι ΨΙ .-- 4 6 
νατόν ἐστιν αὐτοῖΞπ τρίτον ἀνάδοχον 8 -9 
Ἢ Βε---.... 
προσευρεῖν. ᾿ 
᾿Αηηὰ δὴ μὴ ἔστωσαν οἱ Α, Β πρῶ- Α 
Φ'’ΤὌ -ὑἰς..(ΧΛᾺΔἍΧὼὅ 


τοι πρὸΞ ἀῆηηήηῆουπ, καὶ ὁ Β ἕαυτον 
ποηηαπῆασιάσαπ τὸν Γ ποιείτω. ὁ Α 
δὴ τὸν Γ ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ μετρεῖ. 

μετρείτω πρότερον κατὰ τὸν Δ’ ὁ Α ἄρα τὸν Δ ποῆῆαπηασιάσαξ τὸν Γ 
πεποίηκεν. ἀῆῆα μὴν καὶ ὁ Β ἑαυτὸν ποῆηῆαπηασιάσαΞ τὸν Γ πεποίηκεν" 
ἄρα ἐκ τῶν Α, Δ ἴσοΞ ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ Β. ἔστιν ἄρα ὧΞξ ὁ Α πρὸ τὸν Β, 
Β πρὸΞκ τὸν Δ’ τοῖΞ Α, Β ἄρα τρίτοΞ ἀριθμὸΞ ἀνάδῆοχον προσηύρπται ὁ Δ. 

᾿Αηῆὰ δὴ μὴ μετρείτω ὁ Α τὸν Γ᾽ ἢέχω, ὅτι τοῖΞ Α, Β ἀδύνατόν ἐστι 
τρίτον ἀνάῆοχον προσευρεῖν ἀριθμόν. 

εἰ χὰρ δυνατόν, προσηυρήσθω ὁ Δ. ὁ ἄρα ἐκ τῶν Α, Δ ἴσοπ ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τοῦ Β. ὁ δὲ ἀπὸ τοῦ Β ἐστιν ὁ Γ᾽ ὁ ἄρα ἐκ τῶν Α, Δ ἴσοπ ἐστὶ τῷ Γ. ὥστε ὁ 
Α τὸν Δ ποῆῆαπηασιάσαξ τὸν Γ πεποίηκεν᾽ ὁ Α ἄρα τὸν Γ μετρεῖ κατὰ τὸν 
Δ. ἀῆῆα μὴν ὑπόκειται καὶ μὴ μετρῶν᾽ ὅπερ ἄτοπον. 

οὐκ ἄρα δυνατόν ἐστι τοῖΞ Α, Β τρίτον ἀνάδῆοχον προσευρεῖν ἀριθμὸν, 
ὅταν ὁ Α τὸν Γ μὴ μετρῇ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ο- Ο- 
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ιθ΄. 
ριῶν ἀριθμῶν δοθέντων ἐπισκέψασθαι, πότε δυνατόν ἐστιν αὐτοῖΞ 
τέταρτον ἀνάδῆοχον προσευρεῖν. 


Ἔστωσαν οἱ δοθέντεξ τρεῖδπ ἀριθμοὶ οἱ Α, Β, Γ, καὶ δέον ἔστω επισκέ- 
ψασθαι, πότε δυνατόν ἐστιν αὐτοῖΞ τέταρτον ἀνάῆοχον προσευρεῖν. 

Ἤτοι οὖν οὔκ εἰσιν ἑξῆΞ ἀνάδοχον, καὶ οἱ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸΞ 
ἀηηηῆουξ εἰσίν, ἢ ἑξῆῇΞ εἰσιν ἀνάδποχον, καὶ οἱ ἄκροι αὐτῶν οὔκ εἰσι πρῶτοι 
πρὸς ἀῆηήδουπ, ἢ οὕτε ἑξῇπΞ εἰσιν ἀνάῆοχον, οὔτε οἱ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι 
πρὸΞ ἀηηήδουκ εἰσίν, ἢ καὶ ἑξῆπ εἰσιν ἀνάδῆοχον, καὶ οἱ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι 
πρὸπ ἀηηήῆουςξ εἰσίν. 

Εἰ μὲν οὖν οἱ Α, Β, Γ ἑξῆς εἰσιν ἀνάδβοχον, καὶ οἱ ἄκροι αὐτῶν οἱ Α, Γ 
πρῶτοι πρὸπ ἀηηήδουκ εἰσίν, δέδεικται, ὅτι ἀδύνατόν ἐστιν αὐτοῖΞ τέταρτον 
ἀνάδοχον προσευρεῖν ἀριθμόν. 

μὴ ἔστωσαν δὴ οἱ Α, Β, Γ ἑξῇΞ ἀνάῆοχον τῶν ἀκρῶν πάῆιν ὄντων πρώ- 
των πρὸς ἀῆηήηουξ. ἢέχω, ὅτι καὶ οὕτωΞ ἀδύνατόν ἐστιν αὐτοῖΞ τέταρτον 
ἀνάδοχον προσευρεῖν. εἰ χὰρ δυνατόν, προσευρήσθω ὁ Δ, ὥστε εἶναι ὡς 
τὸν Α πρὸ τὸν Β, τὸν Γ πρὸΞκ τὸν Δ, καὶ χεχονέτω ὡΞξ ὁ Β πρὸκ τὸν Γ, ὁ 
Δ πρὸκ τὸν Ε. 

καὶ ἐπεί ἐστιν ὡΞ μὲν ὁ Α πρὸ τὸν Β, ὁ Γ πρὸΞ τὸν Δ, ὧΞκ δὲ ὁ Β πρὸςξ 
τὸν Γ, ὁ Δ πρὸκ τὸν Ε, δι᾽ ἴσου ἄρα ὧξ ὁ Α πρὸ τὸν Γ, ὁ Γ πρὸκ τὸν Ε. οἱ 
δὲ Α, Γ πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶτοι καὶ ἐῆάχιστοι, οἱ δὲ ἐηάχιστοι μετροῦσι τοὺπ 
τὸν αὐτὸν ἤόχον ἔχονταπ ὅ τε ἡἠχούμενοΞ τὸν ἡχούμενον καὶ ὁ ἑπόμενοπ 
τὸν ἑπόμενον. μετρεῖ ἄρα ὁ Α τὸν Γ ὧΞπ ἡχούμενοΞ ἡχούμενον. μετρεῖ δὲ 
καὶ ἑαυτόν᾽ ὁ Α ἄρα τοὺΞ Α, Γ μετρεῖ πρώτουπ ὄνταΞ πρὸΞπ ἀῆῆηηῆουπ᾽ ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοῖΞ Α, Β, Γ δυνατόν ἐστι τέταρτον ἀνάῆδοχον 
προσευρεῖν. 

᾿Αῆῆά δὴ πάῆιν ἔστωσαν οἱ Α, Β. 


ε ΕΣ 


Γ ἑξῇξ. ἀνάδοχον, οἱ δὲ Α, Γ μὴ ἔ- Αεο 


, 2 ͵ ͵ Α, Β, Τὶ: Δ, Ἐ,, 

στωσαν πρῶτοι πρὸςπ ἀηηήδουπ. ἢέχω, Ε 2, 4, 8, 82, 16, 
τ , 2 7 -“ “ 9: Α Γ 
ὅτι δυνατόν ἐστιν αὐτοῖΞ τέταρτον ἘΞῈῸῈ 
2 ΄, - τ Χ χ Γ .---.... 
ἀνάδῆοχον προσευρεῖν. ὁ χὰρ Β τὸν Γ 

φᾷ ᾿ ΄ ὡ» ΟὟ Ἄξξεε........: 
ποῆηηαπῆασιάσαπ τὸν Δ ποιείτω ὁ Α 
ἄρα τὸν Δ ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ μετρεῖ. Ε------ 


μετρείτω αὐτὸν πρότερον κατὰ τὸν Ε᾿ 
ὁ Α ἄρα τὸν Ε ποῆῆαπῆασιάσαξ τὸν Δ 
πεποίηκεν. ἀηηὰ μὴν καὶ ὁ Β τὸν Γ ποῆῆαπηασιάσαξ τὸν Δ πεποίηκεν᾽ ὁ ἄρα 
ἐκ τῶν Α, Ε ἴσοπ ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν Β, Γ. ἀνάδβοχον ἄρα [ἐστὶν] ὧΞ ὁ Α πρὸΞ 
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τὸν Β, ὁ Γ πρὸκ τὸν Ε᾿ τοὶΞ Α, Β, Γ ἄρα τέταρτοΞπ ἀνάδῆοχον προσηύρπται ὁ 
Ε. 

᾿Αηηὰ δὴ μὴ μετρείτω ὁ Α τὸν Δ’ ἠέχω, ὅτι ἀδύνατόν ἐστι τοῖΞ Α, Β. Γ 
τέταρτον ἀνάδῆοχον προσευρεῖν ἀριθμόν. 

εἰ χὰρ δυνατόν, προσευρήσθω ὁ Ε᾿ ὁ ἄρα ἐκ τῶν Α, Ε ἴσοΞ ἐστὶ τῷ ἐκ 
τῶν Β. Γ. ἀηηὰ ὁ ἑκ τῶν Β, Γ ἐστιν ὁ Δ’ καὶ ὁ ἐκ τῶν Α, Ε ἄρα ἴσοΞκ ἐστὶ τῷ 
Δ. ὁ Α ἄρα τὸν Ε ποῆηαπῆασιάσαξ τὸν Δ πεποίηκεν᾽ ὁ Α ἄρα τὸν Δ μετρεῖ 
κατὰ τὸν Ε᾿ ὥστε μετρεῖ ὁ Α τὸν Δ. ἀῆηὰ καὶ οὐ μετρεῖ ὅπερ ἄτοπον. οὐκ 
ἄρα δυνάτον ἐστι τοῖΞ Α, Β, Γ τέταρτον ἀνάδῆοχον προσευρεῖν ἀριθμόν, ὅταν 
ὁ Α τὸν Δ μὴ μετρῇ. 

ἀηηὰ δὴ οἱ Α, Β, Γ μῆτε ἑξῆς ἔστωσαν ἀνάδποχον μήτε οἱ ἄκροι πρῶτοι 
πρὸΞ ἀηηήηῆουπ. καὶ ὁ Β τὸν Γ ποῆηῆαπηασιάσαξ τὸν Δ ποιείτω. ὁμοίωπ δὴ 
δειχθήσεται, ὅτι εἰ μὲν μετρεῖ ὁ Α τὸν Δ, δυνατόν ἐστιν αὐτοῖΞ ἀνάδῆοχον 
προσευρεῖν, εἰ δὲ οὐ μετρεῖ, ἀδύνατον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

κ΄. 

Οἱ πρῶτοι ἀριθμοὶ πῆείουΞ εἰσὶ παντὸΞ τοῦ προτεθέντοΞ πῆήθουξ 
πρώτων ἀριθμῶν. 

Ἔστωσαν οἱ προτεθέντεξ πρῶτοι ἀριθμοὶ οἱ Α, Β, Γ΄ Πέχω, ὅτι τῶν Α, Β, 
Γ πῆείουΞ εἰσὶ πρῶτοι ἀριθμοί. 


Εἰηήφθω χὰρ ὁ ὑπὸ τῶν Α, Β, Γ 


Α.-- ἐηάχιστοπ μετρούμενοΞξ καὶ ἔστω ΔΕ, 
Βωςς καὶ προσκείσθω τῷ ΔΕ μονὰΞπ ἡ ΔΖ. ὁ 
Γ Η δὴ ΕΖ ἤτοι πρῶτόξΞ ἐστιν ἢ οὔ. ἔστω 
πρότερον πρῶτοπ᾽ εὐρημένοι ἄρα εἰσὶ 

Ε ΔΖ πρῶτοι ἀριθμοὶ οἱ Α, Β, Γ, ΕΖ πῆείουξ 


τῶν Α, Β, Γ. 

᾿Αηηὰ δὴ μὴ ἔστω ὁ ΕΖ πρῶτοπ᾽ ὑπὸ πρώτου ἄρα τινὸΞ ἀριθμοῦ μετρεῖ- 
ται. μετρείσθω ὑπὸ πρώτου τοῦ Η᾿ ἢέχω, ὅτι ὁ Η οὐδενὶ τῶν Α, Β, Γ ἐστιν 
ὁ αὐτόκ. 

εἰ χὰρ δυνατόν, ἔστω. οἱ δὲ Α, Β, Γ τὸν ΔΕ μετροῦσιν: καὶ ὁ Η ἄρα τὸν 
ΔΕ μετρήσει. μετρεῖ δὲ καὶ τὸν ΕΖ᾽ καὶ Ποιπὴν τὴν ΔΖ μονάδα μετρήσει ὁ 
Η ἀριθμὸπ ὦν᾽ ὄπερ ἄτοπον. 

οὐκ ἄρα ὁ Η ἑνὶ τῶν Α, Β, Γ ἐστιν ὁ αὐτόΞε. καὶ ὑπόκειται πρῶτοξ. 
εὑρημένοι ἄρα εἰσὶ πρῶτοι ἀριθμοὶ πῆείουπ τοῦ προτεθέντοπ πῆήθουΞ τῶν 
Α, Β, Γ οἱ Α, Β, Γ, Η’ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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κα΄. 

᾿ΕἘὰν ἄρτιοι ἀριθμοὶ ὁποσοιοῦν συντεθῶσιν, ὁ ὅῆοςΞ ἄρτιός ἐστιν. 

Συχκείσθωσαν χὰρ ἄρτιοι ἀριθμοὶ ὁποσοιοῦν οἱ ΑΒ, ΒΓ, ΓΔ, ΔΕ’ ἢέχω, ὅτι 
ὅῆοΞ ὁ ΑΕ ἄρτιόπ ἐστιν. 

Ἐπεὶ χὰρ ἕκαστοΞ τῶν ΑΒ, ΒΓ, 
ΓΔ, ΔΕ ἄρτιόΞ ἐστιν, ἔχει μέροπ ἥ- 
μισυ᾽ ὥστε καὶ ὅῆοΞπ ὁ ΑΕ ἔχει μέροΞ Α ΒΓ Δ Ε 
ἥμισυ. ἄρτιοπ δὲ ἀριθμόΞπ ἐστιν ὁ δί- 
χα διαιρούμενος᾽ ἄρτιοΞ ἄρα ἐστὶν ὁ 
ΑΕ᾿ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κβ΄. 
᾿Εὰν περισσοὶ ἀριθμοὶ ὁποσοιοῦν συντεθῶσιν, τὸ δὲ πῆῆθοΞ αὐτῶν 
ἄρτιον ἧἢ, ὁ ὅῆοΞ ἄρτιοΞ ἔσται. 
Συχκείσθωσαν χὰρ περισσοὶ ἀριθμοὶ ὁσοιδηποτοῦν ἄρτιοι τὸ πῆῆθοΞ οἱ 
ΑΒ, ΒΓ, ΓΔ, ΔΕ’ ἢέχω, ὅτι ὅῆοΞ ὁ ΑΕ ἄρτιόξ ἐστιν. 
Ἐπεὶ χὰρ ἕκαστοΞπ τῶν ΑΒ, ΒΓ, 
ΓΔ, ΔΕ περιττόΞ ἐστιν, ἀφαιρεθείσηξΞ 
ΑΒ ΓΔ Ε μονάδοκπ ἀφ᾽ ἑκάστου ἕκαστοξπ τῶν ἤοι- 
πῶν ἄρτιοΞπ ἔσται᾽ ὥστε καὶ ὁ συχκεί- 
μενοΞ ἐξ αὐτῶν ἄρτιοΞ ἔσται. ἔστι δὲ καὶ τὸ πῆῆθοΞ τῶν μονάδων ἄρτιον. 
καὶ ὅῆοΞ ἄρα ὁ ΑΕ ἄρτιόκ ἐστιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κα΄. 

᾿Εὰν περισσοὶ ἀριθμοὶ ὁποσοιοῦν συντεθῶσιν, τὸ δὲ πῆῆθοΞ αὐτῶν 
περισσὸν ἢ, καὶ ὁ ὅῆοΞ περισσὸΞξ ἔσται. 

Συχκείσθωσαν χὰρ ὁποσοιοῦν περισσοὶ ἀριθμοί, ὧν τὸ πῆῆθοΞ περισσὸν 
ἔστω, οἱ ΑΒ, ΒΓ, ΓΔ’ ἢέχω, ὅτι καὶ ὅῆοΞ ὁ ΑΔ περισσόξ ἐστιν. 

᾿Αφῃρήσθω ἀπὸ τοῦ ΓΔ μονὰΞ ἣ 
ΔΕ᾽ ἢοιπὸΞ ἄρα ὁ ΓΕ ἄρτιόπ ἐστιν. ἔ- 
στι δὲ καὶ ὁ ΓΑ ἄρτιοπ᾽ καὶ ὅῆοΞ ἄρα ΑΒ Γ ΕΔ 
ὁ ΑΕ ἄρτιόξπ ἐστιν. καί ἐστι μονὰπ ἣ 
ΔΕ. περισσὸΞ ἄρα ἐστὶν ὁ ΑΔ᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 
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κδ΄. 

᾿ΕἘὰν ἀπὸ ἀρτίου ἀριθμοῦ ἄρτιοΞ ἀφαιρεθῇ, ὁ ἢοιπὸΞ ἄρτιος ἔσται. 

᾿Απὸ χὰρ ἀρτίου τοῦ ΑΒ ἄρτιοΞ ἀφῃρήσθω ὁ ΒΓ’ ἢέχω, ὅτι ὁ ἢοιπὸΞ ὁ ΓΑ 
ἄρτιόξκ ἐστιν. 

Ἐπεὶ χὰρ ὁ ΑΒ ἄρτιόξ ἐστιν, ἔχει 
μέροΞ ἥμισυ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ 
Α Γ Β ΒΓ ἔχει μέροπ ἥμισυ᾽ ὥστε καὶ ἢοιπὸξ 

[ὁ ΓΑ ἔχει μέροΞ ἥμισυ] ἄρτιοΞ [ἄρα] 
ἐστὶν ὁ ΑΓ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κε΄. 

Ἐὰν ἀπὸ ἀρτίου ἀριθμοῦ περισσὸΞξ ἀφαιρεθῇ, ὁ ἢοιπὸΞ περισσὸΞπ 
ἔσται. 

᾿Απὸ χὰρ ἀρτίου τοῦ ΑΒ περισσὸπ ἀφῃρήσθω ὁ ΒΓ’ ἠέχω, ὅτι ὁ ἢοιπὸπ ὁ 
ΓΑ περισσόϑπ ἐστιν. 

᾿Αφῃρήσθω χὰρ ἀπὸ τοῦ ΒΓ μονὰΞ 
ἡ ΓΔ’ ὁ ΔΒ ἄρα ἄρτιόΞπ ἐστιν. ἔστι 
δὲ καὶ ὁ ΑΒ ἄρτιοςε᾽ καὶ ἢοιπὸΞπ ἄρα Α ΓΔ Β 
ὁ ΑΔ ἄρτιόΞξ ἐστιν. καί ἐστι μονὰξπ 
ἡ ΓΔ’ ὁ ΓΑ ἄρα περισσόπ ἐστιν᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


κε΄. 

Ἐὰν ἀπὸ περισσοῦ ἀριθμοῦ περισσὸΞ ἀφαιρεθῇ, ὁ ἢοιπὸΞ ἄρτιος 
ἔσται. 

᾿Απὸ χὰρ περισσοῦ τοῦ ΑΒ περισσὸΞπ ἀφῃρήσθω ὁ ΒΓ’ ἢέχω, ὅτι ὁ ἢΠοιπὸξ 
ὁ ΓΑ ἄρτιόξκ ἐστιν. 

Ἐπεὶ χὰρ ὁ ΑΒ περισσόΞξ ἐστιν, 
ἀφῃρήσθω μονὰΞ ἣ ΒΔ’ ἢοιπὸΞ ἄρα ὁ 
Α Γ ΔΒ ΑΔ ἄρτιόκ ἐστιν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 

ὁ ΓΔ ἄρτιός ἐστιν᾽ ὥστε καὶ ἢοιπὸπ ὁ 
ΓΑ ἄρτιός ἐστιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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κζ΄. 
Ἐὰν ἀπὸ περισσοῦ ἀριθμοῦ ἄρτιοΞ ἀφαιρεθῇ, ὁ ἢοιπὸΞ περισσὸς 
ἔσται. 


᾿Απὸ χὰρ περισσοῦ τοῦ ΑΒ ἄρτιοπ ἀφῃρήσθω ὁ ΒΓ’ ἢέχω, ὅτι ὁ Ποιπὸπ ὁ 
ΓΑ περισσόϑπ ἐστιν. 

᾿Αφῃρήσθω [χὰρ] μονὰπ ἡ ΑΔ’ ὁ ΔΒ 
ἄρα ἄρτιόΞξ ἐστιν. ἔστι δὲ καὶ ὁ ΒΓ 


ἄρτιοκ᾽ καὶ ἤοιπὸΞ ἄρα ὁ ΓΔ ἄρτιόξ ΑΔ Γ Β 
ἐστιν. περισσὸΞπ ἄρα ὁ ΓΑ᾿ ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 

κη΄. 


Ἐὰν περισσὸξ ἀριθμὸς ἄρτιον ποῆῆαπῆασιάσαξ ποιῇ τινα, ὁ 
δενόμενοΞξ ἄρτιος ἔσται. 


ΠερισσὸΞ χὰρ ἀριθμὸΞπ ὁ Α ἄρτιον τὸν Β ποῆῆαπηῆασιάσαξ τὸν Γ ποιείτω᾽ 


ἠέχω, ὅτι ὁ Γ ἄρτιός ἐστιν. “ἰπς τ ᾿ ᾿ 
δ ᾿ Επεὶ χὰρ ὁ Α τὸν Β ποῆδαπῆασιά- 


σαβξ τὸν Γ πεποίηκεν, ὁ Γ ἄρα σύχ- 
Ἄφμς κειται ἐκ τοσούτων ἴσων τῷ Β, ὅσαι 
εἰσὶν ἐν τῷ Α μονάδεκ. καί ἐστιν ὁ Β 
ἄρτιος᾽ ὁ Γ ἄρα σύχκειται ἐξ ἀρτίων. 
Γ.....ὁὁὁ ὁ ὁ ὁὁὦὃὲὸὲὸ.]), ἐὰν δὲ ἄρτιοι ἀριθμοὶ ὁποσοιοῦν συν- 
τεθῶσιν, ὁ ὅῆοΞ ἄρτιόξ ἐστιν. ἄρτιοπ 
ἄρα ἐστὶν ὁ Γ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κθ΄. 

Ἐὰν περισσὸΞ ἀριθμὸΞκ περισσὸν ἀριθμὸν ποῆῆαπῆασιάπαΞξ ποιῇ 
τινα, ὁ χενόμενοΞ περισσὸΞ ἔσται. 
ΠερισσὸΞ χὰρ ἀριθμὸπ ὁ Α περισσὸν 
τὸν Β ποῆηαπηασιάσαπ τὸν Γ ποιείτω" 
ἠέχω, ὅτι ὁ Γ περισσόξ ἐστιν. Ἀλω5-:....β.ς 

Ἐπεὶ χὰρ ὁ Α τὸν Β ποῆῆαπῆασιά- 
σαβπ τὸν Γ πεποίηκεν, ὁ Γ ἄρα σύχ- 
κειται ἐκ τοσούτων ἴσων τῷ Β, ὅσαι Γ ἔξεεεεε: -..-Ἠ:.....  ςςς 
εἰσὶν ἐν τῷ Α μονάδεκ. καί ἐστιν ἑ- 
κάτεροΞ τῶν Α, Β περισσόςε᾽ ὁ Γ ἄρα 
σύχκειται ἐκ περισσῶν ἀριθμῶν, ὧν τὸ πῆῆθοΞ περισσόν ἐστιν. ὥστε ὁ Γ 
περισσόπ ἐστιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ῆ΄. 


Ἐὰν περισσὸΞκ ἀριθμὸΞκΞ ἄρτιον ἀριθμὸν μετρῇ, καὶ τὸν ἥμισυν 


αὐτοῦ μετρήσει. 


ΠερισσὸΞ χὰρ ἀριθμὸΞ ὁ Α ἄρτιον τὸν Β μετρείτω ἢέχω, ὅτι καὶ τὸν 


τ, 


ἥμισυν αὐτοῦ μετρήσει. 


Ἐπεὶ χὰρ ὁ Α τὸν Β μετρεῖ, με- 
τρείτω αὐτὸν κατὰ τὸν Γ᾽ Πἤέχω, ὅτι 
ὁ Γ οὐκ ἔστι περισσόπ. εἰ χὰρ δυνα- 
τόν, ἔστω. καὶ ἐπεὶ ὁ Α τὸν Β μετρεῖ 
κατὰ τὸν Γ, ὁ Α ἄρα τὸν Γ ποῆηα- 
πῆασιάσαΞπ τὸν Β πεποίηκεν. ὁ Β ἄρα 
σύχκειται ἐκ περισσῶν ἀριθμῶν, ὧν τὸ 
πῆῆθοΞ περισσόν ἐστιν. ὁ Β ἄρα πε- 
ρισσόΞπ ἐστιν᾽ ὅπερ ἄτοπον᾽ ὑπόκειται 
χὰρ ἄρτιοΞ. οὐκ ἄρα ὁ Γ περισσόξ 


ἐστιν ἄρτιοΞ ἄρα ἐστὶν ὁ Γ. ὥστε ὁ Α τὸν Β μετρεῖ ἀρτιάκιΞ. διὰ δὴ 
τοῦτο καὶ τὸν ἥμισυν αὐτοῦ μετρήσει ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ἢα΄. 


Ἐὰν περισσὸΞ ἀριθμὸΞκ πρόξΞ τινα ἀριθμὸν πρῶτοΞ ἡ, καὶ πρὸ 
τὸν διπῆασίονα αὐτοῦ πρῶτοΞ ἔσται. 


ΠερισσὸΞ χὰρ ἀριθμὸΞκ ὁ Α πρόξ τινα ἀριθμὸν τὸν Β πρῶτοΞ ἔστω, τοῦ 
δὲ Β διπῆασίων ἔστω ὁ Γ᾽ ἢέχω, ὅτι ὁ Α [καὶ] πρὸΞ τὸν Γ πρῶτόξ ἐστιν. 


Εἰ χὰρ μή εἰσιν [οἱ Α, Γ] πρῶτοι, 


μετρήσει τια αὐτοὺπ ἀριθμόκ. 


με- 


΄ Χ 2 τ ΄ 2 .Ὰ Α φ-πικιιῳ 
τρειτω, και εστῳω 0 Δ. και ἔστιν ὁ 


Α περισσόξπ᾽ περισσὸΞπ ἄρα καὶ ὁ Δ. 


καὶ ἐπεὶ ὁ Δ περισσὸΞ ὧν τὸν Γ 


μετρεῖ, καί ἐστιν ὁ Γ ἄρτιοκ, καὶ τὸν ἔπ -πῇῸ-------- 


τ, 


ἥμισυν ἄρα τοῦ Γ μετρήσει [ὁ Δ]. τοῦ 
δὲ Γ ἥμισύ ἐστιν ὁ Β' ὁ Δ ἄρα τὸν Β 
μετρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ τὸν Α. ὁ Δ 
ἄρα τοὺΞ Α, Β μετρεῖ πρώτουΞ ὄντα 
πρὸπ ἀηηήηῆουςπ᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 


οὐκ ἄρα ὁ Α πρὸΞξ τὸν Γ πρῶτοΞκ οὔκ ἐστιν. οἱ Α, Γ ἄρα πρῶτοι πρὸςξ 


ἀηηήηουςκ εἰσίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ἢβ΄. 
Ιῶν ἀπὸ δύαδοςΞ ΟΝ ἀριθμων ἕκαστοΞ ἀρτιάκιξΞ 
ἄρτιόΞ ἐστι μόνον. 
᾿Απὸ χὰρ δύαδοΞπ τῆΞπΞ Α δεδιπῆασιάσθωσαν ὁσοιδηποτοῦν ἀριθμοὶ οἱ Β, 
Γ, Δ’ ἢέχω, ὅτι οἱ Β, Γ, Δ ἀρτιάκιΞξ ἄρτιοί εἰσι μόνον. 
Ὅτι μὲν οὖν ἕκαστοΞκ [τῶν Β, Γ, 
Δ] ἀρτιάκιΞ ἄρτιόΞπ ἐστιν, φανερόν᾽ 


Α.. ἀλλ: λα. ἀπὸ χὰρ δυάδοΞκ ἐστὶ διπηασιασθείε. 
Β.- ΠΝ ἢέχω, ὅτι καὶ μόνον. ἐκκείσθω χὰρ 
ὌΘΕΣ μονάΞ. ἐπεὶ οὖν ἀπὸ μονάδοΞ ὁπο- 
.ι᾿᾽,ς σοιοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆΞξ ἀνάδοχόν εἰσιν, 


ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδα ὁ Α πρῶτόξ 
ἐστιν, ὁ μέχιστοΞ τῶν Α, Β.Γ.Δὸ Δ 
ὑπ᾽ οὐδενὸΞ ἄῆῆου μετρηθήσεται παρὲξ τῶν Α, Β, Γ. καί ἐστιν ἕκαστοπ τῶν 
Α, Β, Γ ἄρτιος᾽ ὁ Δ ἄρα ἀρτιάκιΞξ ἄρτιόπ ἐστι μόνον. 
ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι [καὶ] ἑκάτεροΞ τῶν Β, Γ ἀρτιάκιΞ ἄρτιόΞπ ἐστι 
μόνον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ἢχ΄. 

Ἐὰν ἀριθμὸΞξ τὸν ἥμισυν ἔχῃ περισσόν, ἀρτιάκιΞ περισσόΞξ ἐστι 
μόνον. 

᾿ΑριθμὸΞ χὰρ ὁ Α τὸν ἥμισυν ἐχέτω περισσόν᾽ ἢέχω, ὅτι ὁ Α ἀρτιάκιξ 
περισσόξ ἐστι μόνον. 

Ὅτι μὲν οὖν ἀρτιάκιΞ περισσόξ 
ἐστιν, φανερόν᾽ ὁ χὰρ ἥμισυ αὐτοῦ 
περισσὸΞ ὧν μετρεῖ αὐτὸν ἀρτιάκιξ, 
ἠέχω δή, ὅτι καὶ μόνον. 

εἰ χὰρ ἔσται ὁ Α καὶ ἀρτιάκιΞ ἄρτιοπ, μετρηθήσεται ὑπὸ ἀρτίου κατὰ 
ἄρτιον ἀριθμόν᾽ ὥστε καὶ ὁ ἥμισυΞ αὐτοῦ μετρηθήσεται ὑπὸ ἀρτίου ἀριθμοῦ 
περισσὸΞ ὦν᾽ ὅπερ ἐστὶν ἄτοπον. ὁ Α ἄρα ἀρτιάκιΞ περισσόΞξ ἐστι μόνον᾽ 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


185 ΒΥΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ 9 


ἢδ΄. 
Ἐὰν ἀριθμὸΞ μήτε τῶν ἀπὸ δυάδοΞ διπῆασιαζομένων ἢ, μήτε τὸν 
ἥμισυν ἔχῃ περισσόν, ἀρτιάκιΞ τε ἄρτιόΞξ ἐστι καὶ ἀρτιάκιΞ περισσόξκ. 


᾿Αριθμὸξ χὰρ ὁ Α μήτε τῶν ἀπὸ δυάδοΞπ διπῆασιαζομένων ἔστω μῆτε τὸν 
ἥμισυν ἐχέτω περισσόν ἢέχω, ὅτι ὁ Α ἀρτιάκιξ τέ ἐστιν ἄρτιοΞκ καὶ ἀρτιάκιπ 
περισσόκ. 
" Ὅτι μὲν οὖν ὁ Α ἀρτιάκιξ ἐστὶν 
Αυξ 3 νυν ΞΡ ΕΜ ἄρτιοΞ, φανερόν᾽ τὸν χὰρ ἥμισυν οὐκ 
Ὁ τε πε Ὁ; ἔχει περισσόν. ἢέχω δή, ὅτι καὶ ἀρ- 
τιάκιΞ περισσόξ ἐστιν. ἐὰν χὰρ τὸν 
Α τέμνωμεν δίχα καὶ τὸν ἥμισυν αὐ- 
τοῦ δίχα καὶ τοῦτο ἀεὶ ποιῶμεν, καταντήσομεν εἴΞξΞ τινα ἀριθμὸν περισσόν, 
ὃΞ μετρήσει τὸν Α κατὰ ἄρτιον ἀριθμόν. 
εἰ χὰρ οὔ, καταντήσομεν εἰΞ δυάδα, καὶ ἔσται ὁ Α τῶν ἀπὸ δυάδοςΞ 
διπηασιαζομένων᾽ ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. ὥστε ὁ Α ἀρτιάκιπ περισσόν ἐστιν. 
ἐδείχθη δὲ καὶ ἀρτιάκιΞ ἄρτιοπΒ. ὁ Α ἄρα ἀρτιάκιΞ τε ἄρτιόΞξ ἐστι καὶ 
ἀρτιάκιΞ περισσόϑπ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ἢε΄. 
᾿Εὰν ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆς ἀνάδοχον, ἀφαιρεθῶσι δὲ ἀπό 
τε τοῦ δευτέρου καὶ τοῦ ἐσχάτου ἴσοι τῷ πρώτῳ, ἔσται ὡΞ ἣ τοῦ 
δευτέρου ὑπεροχὴ πρὸΞ τὸν πρῶτον, οὕτωΞ ἣ τοῦ ἐσχάτου ὑπεροχὴ 
πρὸΞ τοὺΞ πρὸ ἑαυτοῦ πάνταΞ. 


Ἔστωσαν ὁποσοιδηποτοῦν ἀριθμοὶ 
ἑξῇςξ ἀνάῆοχον οἱ Α, ΒΓ, Δ, ΕΖ ἀφχό- Ἐπαϑυ ΠΣ πὰ Ἐν 
μενοι ἀπὸ ἐπαχίστου τοῦ Α, καὶ ἀφῃ- 
ρήσθω ἀπὸ τοῦ ΒΓ καὶ τοῦ ΕΖ τψ Α 
ἴσοΞ ἑκάτεροπ τῶν ΒΗ, ΖΘ᾽ ἠέχω, ὅτι 
ἐστὶν ὧὡΞ ὁ ΗΓ πρὸΞκ τὸν Α, οὕτωΞπ ὁ 
ΕΘ πρὸ τοὺΞ Α, ΒΓ, Δ. ες πσσσσ ὐσσσσσεσσι, 

Κείσθω χὰρ τῷ μὲν ΒΓ ἴσοΞ ὁ ΖΚ, 
τῷ δὲ Δ ἴσοΞπ ὁ ΖΛ. καὶ ἐπεὶ ὁ ΖΚ τῷ 
ΒΓ ἴσοΞ ἐστίν, ὧν ὁ ΖΘ τῷ ΒΗ ἴσοΞ 
ἐστίν, ἢοιπὸΞ ἄρα ὁ ΘΚ ἢοιπῷ τῷ ΗΓ ἐστιν ἴσοΞπ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡΞ ὁ ΕΖ 
πρὸΞ τὸν Δ, οὕτωΞ ὁ Δ πρὸΞ τὸν ΒΓ καὶ ὁ ΒΓ πρὸΞ τὸν Α, ἴσοΞκ δὲ ὁ μὲν 
Δ τῷ ΖΛ, ὁ δὲ ΒΓ τῷ ΖΚ, ὁ δὲ Α τῷ ΖΘ, ἔστιν ἄρα ὡΞξ ὁ ΕΖ πρὸκ τὸν ΖΛ, 
οὕτωΞ ὁ ΛΖ πρὸκπ τὸν ΖΚ καὶ ὁ ΖΚ πρὸΞ τὸν ΖΘ. 


ἸἈραξκ 


Η 


[ν.] 
- 


β 


μι 
» 
κ 
[9] 
Ν 


ὁ 
ὁ 
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διεῆόντι, ὧπ ὁ ΕΛ πρὸκπ τὸν ΛΖ, οὕτωΞ ὁ ΛΚ πρὸΞ τὸν ΖΚ καὶ ὁ ΚΘ πρὸΞ 
τὸν ΖΘ. ἔστιν ἄρα καὶ ὡΞ εἷΞ τῶν ἡχουμένων πρὸΞ ἕνα τῶν ἑπομένων, 
οὕτωΞ ἅπαντεξ οἱ ἡχούμενοι πρὸΞπ ἅπανταΞ τοὺΞ ἑπομένουπ᾽ ἔστιν ἄρα ὧπ ὁ 
ΚΘ πρὸς τὸν ΖΘ, οὕτως οἱ ΕΛ, ΛΚ, ΚΘ πρὸκ τοὺςκ ΛΖ, ΖΙΚ, ΘΖ. 

ἴσος δὲ ὁ μὲν ΚΘ τῷ ΓΗ, ὁ δὲ ΖΘ τῷ Α, οἱ δὲ ΛΖ, ΖΚ, ΘΖ τοὶΞ Δ, ΒΓ, 
Α᾽ ἔστιν ἄρα ὧΞξ ὁ ΓΗ πρὸκ τὸν Α, οὕτωΞ ὁ ΕΘ πρὸπ τοὺ Δ, ΒΓ, Α. ἔστιν 
ἄρα ὧΞπ ἣ τοῦ δευτέρου ὑπεροχὴ πρὸπ τὸν πρῶτον, οὕτωπ ἣ τοῦ ἐσχάτου 
ὑπεροχὴ πρὸπ τοὺΞπ πρὸ ἑαυτοῦ πάνταε᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ῆ-΄. 

Ἐὰν ἀπὸ μονάδοΞ ὁποσοιοῦν ἀριθμοὶ ἑξῆΞ ἐκτεθῶσιν ἐν τῇ διπῆα- 
σίονι ἀναδοχίᾳ, ἕωΞ οὗ ὁ σύμπαΞ συντεθεὶΞξ πρῶτοΞ χένηται, καὶ ὁ 
σύμπαΞ ἐπὶ τὸν ἔσχατον ποῆῆαπηασιασθεὶΞξ ποιῇ τινα, ὁ χενόμενοξ 
τέῆειοβξ ἔσται. 


᾿Απὸ χὰρ μονάδος ἐκκείσθωσαν ὁσοιδηποτοῦν ἀριθμοὶ ἐν τῇ διπηασίονι 
ἀναδοχίᾳ, ἕωπ οὗ ὁ σύμπαΞ συντεθεὶΞ πρῶτοΞ χένηται, οἱ Α, Β, Γ, Δ, καὶ 
τῷ σύμπαντι ἴσοΞ ἔστω ὁ Ε, καὶ ὁ Ε τὸν Δ ποηῆαπηασιάσαξ τὸν ΖΗ ποιείτω. 
ἠέχω, ὅτι ὁ ΖΗ τέπειόςκ ἐστιν. 


Ὅσοι χάρ εἰσιν οἱ Α, Β, Γ, Δ τῷ 
πῆηθει, τοσοῦτοι ἀπὸ τοῦ Ε εἰηήφθω- ((.-:2:---:Ἐ 2}) πρώτος -» 
σαν ἐν τῇ διπῆασίονι ἀναῆοχίᾳ οἱ Ε, (ἘΞ  ΡΗ: 96)}92Ρ φελεῖδις 
ΘΚ, Λ, Μ’ δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὑΞ ὁ 5“ ἀξ δ ὡ δι}. 
πρὸΞ τὸν Δ, οὕτωΞ ὁ Ε πρὸΞ τὸνΜ. '5“- Ὁ ἘΡΡ  ΘΡΡΕΉΒΕΘΝ 
ὁ ἄρα ἐκ τῶν Ε, Δ ἴσοΞ ἐστὶ τῷ ἐκ Δοιττττοο ΖΗ -- 8116 -- 496 τέλειος 
τῶν Α, Μ. 

καί ἐστιν ὁ ἐκ τῶν Ε, Δ ὁ ΖΗ’ καὶ 
ὁ ἐκ τῶν Α, Μ ἄρα ἐστὶν ὁ ΖΗ. ὁ Α -- 
ἄρα τὸν Μ ποῆῆαπῆασιάσαΞ τὸν Η ---- 
πεποίηκεν ὁ Μ ἄρα τὸν ΖΗ μετρεῖ Με---τττοο------ 
κατὰ τὰκ ἐν τῷ Α μονάδαπ. καί ἐστι ᾿ 
δυὰΞ ὁ Α᾽ διπῆάσιοΞ ἄρα ἐστὶν ὁ ΖΗ ΦἘΕΠήῃσπσπσπτὲοτὺύΊσι τα 
τοῦ Μ. εἰσὶ δὲ καὶ οἱ Μ,Λ, ΘΚΙΕ 9-- 
ἑξῆς διπηάσιοι ἀῆῆηήηῆων᾽ οἱ Ε, ΘΚ, ΔΛ, Πειπ 
Μ, ΖΗ ἄρα ἑξῆΞ ἀνάῆοχόν εἰσιν ἐν τῇ 
διπῆασίονι ἀναπηοχίᾳ. 

ἀφῃρήσθω δὴ ἀπὸ τοῦ δευτέρου τοῦ ΘΚ καὶ τοῦ ἐσχάτου τοῦ ΖΗ τῷ 
πρώτῳ τῷ Ε ἴσοΞ ἑκάτεροΞ τῶν ΘΝ, ΖΞ᾽ ἔστιν ἄρα ὧΞπ ἡἣ τοῦ δευτέρου 
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ἀριθμοῦ ὑπεροχὴ πρὸπ τὸν πρῶτον, οὕτωΞ ἣ τοῦ ἐσχάτου ὑπεροχὴ πρὸπ 
τοὺΞπ πρὸ ἑαυτοῦ πάνταπ. ἔστιν ἄρα ὧὡΞκ ὁ ΝΚ πρὸ τὸν Ε, οὕτωπ ὁ ΞΗ πρὸ 
τοὺΞ Μ, Λ, ΚΘ, Ε. καί ἐστιν ὁ ΝΚ ἴσοΞπ τῷ Ε᾿ καὶ ὁ ΞΗ ἄρα ἴσοκ ἐστὶ τοῖΞξ 
Μ, Λ, ΘΚ, Ε. ἔστι δὲ καὶ ὁ ΖΞ τῷ Ε ἴσοκ, ὁ δὲ Ε τοῖΞ Α, Β, Γ, Δ καὶ τῇ 
μονάδι. ὅῆοΞ ἄρα ὁ ΖΗ ἴσοΞ ἐστὶ τοῖΞ τε Ε, ΘΚ, Λ, Μ καὶ τοῖΞ Α, Β,.Γ, Δ 
καὶ τῇ μονάδι᾽ καὶ μετρεῖται ὑπ᾽ αὐτῶν. 

ἠέχω, ὅτι καὶ ὁ ΖΗ ὑπ᾽ οὐδενὸς ἄῆῆου μετρηθήσεται παρὲξ τῶν Α, Β, Γ, 
Δ, Ε, ΘΚ, Λ, Μ καὶ τῆΞ μονάδοκ. 

εἰ χὰρ δυνατόν, μετρείτω τιΞ τὸν ΖΗ ὁ Ο, καὶ ὁ Ο μηδενὶ τῶν Α, Β, Γ, Δ, 
Ε, ΘΚ, Λ, Μ ἔστω ὁ αὐτόκ. καὶ ὁσάκιΞπ ὁ Ο τὸν ΖΗ μετρεῖ, τοσαῦται μονάδεςξ 
ἔστωσαν ἐν τῷ Π’ ὁ Π ἄρα τὸν Ο ποηῆαπηασιάσαΞ τὸν ΖΗ πεποίηκεν. ἀῆῆὰ 
μὴν καὶ ὁ Ε τὸν Δ ποῆΠαπηασιάσαπ τὸν ΖΗ πεποίηκεν᾽ ἔστιν ἄρα ὧπ ὁ Ε 
πρὸΞ τὸν Π, ὁ Ο πρὸκ τὸν Δ. καὶ ἐπεὶ ἀπὸ μονάδοΞ ἑξῇςπΞ ἀνάδοχόν εἰσιν οἱ 
Α, Β, Γ, Δ, ὁ Δ ἄρα ὑπ᾽ οὐδενὸπ ἄῆδῆου ἀριθμοῦ μετρηθήσεται παρὲξ τῶν Α, 
Β, Γ. καὶ ὑπόκειται ὁ Ο οὐδενὶ τῶν Α, Β, Γ ὁ αὐτός’ οὐκ ἄρα μετρήσει ὁ 0 
τὸν Δ. 

ἀηῆ᾽ ὧΞπ ὁ Ο πρὸ τὸν Δ, ὁ Ε πρὸκ τὸν Π’ οὐδὲ ὁ Ε ἄρα τὸν Π μετρεῖ. 
καί ἐστιν ὁ Ε πρῶτοΞπ᾽ πᾶΞ δὲ πρῶτοΞ ἀριθμὸΞ πρὸπ ἅπαντα, ὃν μὴ μετρεῖ, 
πρῶτόπ [ἐστιν]. οἱ Ε, Π ἄρα πρῶτοι πρὸΞ ἀῆῆήδουξΞ εἰσίν. οἱ δὲ πρῶτοι καὶ 
ἐπάχιστοι, οἱ δὲ ἐπάχιστοι μετροῦσι τοὺΞ τὸν αὐτὸν ἢόχον ἔχονταξπ ἰσάκιπ 
ὅ τε ἠχούμενοπ τὸν ἡχούμενον καὶ ὁ ἑπόμενοΞ τὸν ἑπόμενον᾽ καί ἐστιν ὧπ ὁ 
Ε πρὸΞ τὸν Π, ὁ Ο πρὸ τὸν Δ. ἰσάκιΞ ἄρα ὁ Ε τὸν Ο μετρεῖ καὶ ὁ Π τὸν 
Δ. 

ὁ δὲ Δ ὑπ᾽ οὐδενὸΞ ἄῆδου μετρεῖται παρὲξ τῶν Α, Β, Γ’ ὁ Π ἄρα ἑνὶ τῶν 
Α, Β, Γ ἐστιν ὁ αὐτόΞπΞ. ἔστω τῷ Β ὁ αὐτόκ. καὶ ὅσοι εἰσὶν οἱ Β, Γ, Δ τῷ 
πῆήθει τοσοῦτοι εἰηήφθωσαν ἀπὸ τοῦ Ε οἱ Ε, ΘΚ, Λ. καί εἰσιν οἱ Ε, ΘΚ. Λ 
τοῖβ Β, Γ, Δ ἐν τῷ αὐτῷ Πόχω᾽ δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὧΞ ὁ Β πρὸπ τὸν Δ, ὁ Ε 
πρὸςΞ τὸν Λ. 

ὁ ἄρα ἐκ τῶν Β, Λ ἴσοΞκ ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν Δ, Ε᾿ ἀηδῆ’ ὁ ἐκ τῶν Δ, Ε ἴσοΞκ 
ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν Π, Ο’ καὶ ὁ ἐκ τῶν Π, Ο ἄρα ἴσοΞκ ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν Β, Λ. 
ἔστιν ἄρα ὧπ ὁ Π πρὸ τὸν Β, ὁ Λ πρὸξκ τὸν Ο. καί ἐστιν ὁ Π τῷ Β ὁ αὐτός’ 
καὶ ὁ Λ ἄρα τῳ Ο ἐστιν ὁ αὐτόςκ᾽ ὅπερ ἀδύνατον᾽ ὁ χὰρ Ο ὑπόκειται μηδενὶ 
τῶν ἐκκειμένων ὁ αὐτόςκ᾽ οὐκ ἄρα τὸν ΖΗ μετρήσει τιΞ ἀριθμὸΞ παρὲξ τῶν 
Α, Β, Γ, Δ, Ε, ΘΚ, Λ, Μ καὶ τῆΞ μονάδοκ. καὶ ἐδείχη ὁ ΖΗ τοῖΞ Α, Β, Γ, Δ, 
Ε, ΘΚ, Λ, Μ καὶ τῇ μονάδι ἴσοΞ. τέῆειοπ δὲ ἀριθμόΞπ ἐστιν ὁ τοῖΞπ ἑαυτοῦ 
μέρεσιν ἴσοπ ὦν᾽ τέπειοΞ ἄρα ἐστὶν ὁ ΖΗ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


